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KEEGEL-SNEEDEN. 

DIENENDE TOT EEN VERVOLG 

OP DE GEMEENE: ::•': 
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MEET- EN STEL- KUNDE. 

Waar in bevat worden de voornaamfte eigenfchap* 

pen welke noodig zyn tot de kenniffe der bewce- 

gingen van de Iighaamen die in hunnen weg dee* 

ze kromme lynen befchryven , volgens dp 

Wetten der algemeene Zwaarte 

krachten. 
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OP D RAGT 

^ AAN DËN 

Wel EoBLf; Gebooren Hoog-*- 

(GELEERDEN HeERB. 

IJOHAN XÜLOFS 

jLetratr in de Rechten en Wöog'Leeraar in 
^ éfff^jgeeKte^.mtkmie en Stérrehmde 

• PI tk'HoageSeboele te. Leiden^ MeedeUi 
^ derKèningly^MaatfcbappyenderfTeetett' 
^ fiba^n vmSerlyn. en Londen, alt meede 

, van de Holland fcbe Maatfcbappy der Wee- 

tenfchappen, TnfpeSieur Generaal der Bie- 

'. vierinvan Holland en Wejl-Prieslatid en 

• ebrfefpondiw der Koninglykè FranfiU 

• Maatjfcbappy der fFeetenfebappen , enz. 
«nü. etlz. * 

Wel Edele Gebooren Hoog- 
geleerde Heer. 

"T^fr'BZB myne Vertaaüing^, en 
X^ proeve van, Aanteekeningen 
bp het 'èefcnoipö doch doorwrocht 

" -• * 2 ■ Werk- \ 
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IV <3 P D R AG T. 

Werkje van den Heère Mauduif y 
^oor 4en druk gemeen xuUen- 
de maake'n , begreep ik dat my 
een aaniicnelykè Naam te zoe- 
ken flond onder wiens befcherminr 
ge het in 'c oopenbaar mogt ver- 
fchynen; Myne Jonkheid en des 
de geringe vorderingen die ik in 
het perk der Letteroefeningen tot 
nog toe gedaan heb, maaken 2ulks 
voor my van eene volftrekte nood- 
zaakelykheid. Maar tot wien zoude 
ik my beeter kunnen keeren dan 
tot Uw Wel Ed: Geb: Hooggel: 
die zoo ten opzichte van het 
Algemeen , als van my in 't by- 
zondcr, alle die hoedaanigheeden in 
de hoogfte graad vereenigt/ welke 
ik in eenVoorftander, Befchermer> 
/en Begnnftiger dee^er Vrugten van 
myn arbeid > zoude kunnen ver- 
langen, üw Wel Ed: Geb: Hoogr 

ge- 
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Ö PD RAGT. :v 

geP wyd bekende Naam én 200 
wel verdiende Lof, Avélke de 
dankbfaare getuigeniflen der Ge- 
leerde Waereld, alom, beetüerdan 
ik hier melden durf, -verbreiden i 
iyn genoegzaam om myn ypferk 
teegens alie gevaaren te ^dekken 
en my daar van eengelukkigea-uit* 
flag te doen hoopen^ en Uw W-el 
Ed: Geb: Hooggel' Menfchlieven- 
de en Kuoftkweekénde AJwt'j^jaa 
zelvs de goedkeuring waarmcode Uw 
Wel Ed; Geb; Hooggel; myne Ver- 
taaling wel hebt willen vereeren, 
■geeven my moed en^ Ve/tibu^en 
dat Uw Wel Ed; Geb: Hooggel: 
my zynegunftigeBefchermingeniet 
lal weigeren. 

•Ontvang dan Wel Ed(Jle Geboo- 

re Hooggeleerde Heef myne nee- 

derige aanbieding met Uw Wel 

Ed;Gfeb: Hqo^gpl'^gewoone goed- 

■ ' ' -^ -v * o aar- 
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\i t^PDRAGX 

aardigheid en vriendely^heid» ver-» 
meerder <iaar door de reedenen 
myner verplichting, en houd in Uw. 
Wel Ed: Geb: HooggeP- gunftig 
aandenken» needrig aanbevoolen 
den geenen die met de gevoelen» 
van de zuiverfte en oprechtfte eer* 
bied, hoogachting en erkentenilTe, 
de eer heeft zig te noemen 

'Wel £o£le Gbbooiuen ïïqop- 

GELEERDB HeER 



Uw WelEd: Gsb. Hooggk!.*. 



pot/ttoedige en zter gebooriiaê' 
me Dienaar 
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VOOR-REEDEN 

VAN DBN 

S C H R Y V E R; 

DIT Werkje dat in 'c geheel zéi 
Hoofdftukken oicmaaakt , heeft 
twee byzondef e deelen ; ia het eerde 
dat vier Hoofijftukken inhoud, hebbe ik 
my voorgefteld ie vereenigen al htt 
geene dat noodzaalcelyk is aan sdzidken 
die myn Boekje tot nohtfnoer hunner 
onderwyzingen in dat deel. der Wyt- 
geefte^ opdeHooge Schooien aouden 
nioogen verkiezen ; hd>hende ten dien 
einde getracht alle moogelyke netheki:» 
klaarheid! en-verlïaaQbaarheid ^aan myne 
Wiskundige betoogingen te geevenjim^ 
nierff voor soö véel di^ niatuur der onder- 
werpen zulks toe k(Mide laaten. Ik heb- 
be 'er ook eenige Voorfiellen ingevoegt 
die fohota xiièt voUbrekt tot de ver^ 

flsanbaarMid; 4»r v^olgende dieppide , 
♦ 4 * ech- 



echter ook hierin ^I^a^ konden hebbenV 
en die met dit teeken (••) van de andere 
/)'i{derC4ïeid^6; zóp dat^n dezelv^di^ 
men zulks goedvind , zal kunnen voorby 
rgaan. De twtelaatflseHööfdftuk^cen, die 
ilec ge|ieéle tweede deel beflaan, dienen 
eènigzlQti 2i)$ ee^e int^iékig tot d^ Jna^ 
lyfes der reekzgn ai dit niium ukgevqn- 
:ien Bemkeningen. In ^eze behbe ik 
voor 't. graotfte jgedleeJtè gewerkt voor 
'die géenen , wdke hunne Oefenipg^n 
verder -d^n de Begintzelen. trachten yport 
te zetten, en zig door letgen arbqid: zou- 
den willen in (taac (^elien^ om de voor^ 
;naam(le ontdekkingen die 'er door de; 
heedendaagfe Amlyfis gedaan zyn » naai 
te fpooren.^ / 

In het vyfde HobfdftukTind memioch- 
tans twèeGrondleffen, die betrekkdyk zya 
tot de- beweegingen der lighaamen wêlké 
in hunnen loop een der Keegel . fneeden 
beichry vél) , volgeffs ^dé Leerwyze van 



Neiofm nóopens de Algemeêne Zwkaiie- 
krachtëni De Betoogingen zyn in dail . 
deel vry kort doch zaakelyk , eri mèn heeftr 
getracht, zoo veel het doenlyk was, vee^ 
Ie zaaken met weinig woorden uit té 
drukken, zonder eevenwel de klaarheid 
üit het het oog te verliezen , welke eene' 
der voornaatnfte hoedaanigheeden is die 
in diergdyke werken vereifcht worden. 
Dusdaanig is de algeraeene SchetI 
van dit Werkje; doch dewyl men zig' 
zomtyds verbeelden moge , dat het 
flechcs eene herhaahng waare van her 
geene 'er weegens de Keegel - fneisden in 
alle de Werken die oover dezelve han- 
delen , gevonden word ; hebbe ik my ver» 
plicht geacht, oover ieder Hoofdftuk in 
-tbyzonder, in eene naadere befchryving 
ie treeden, op dat men destebeeteroori' 
deele,wat my als eige werk toekomt, ten 
xninfle noopens de wyze van voordraa- 
gen dier reeds lang bekende waarheedèDi 
* 5 In 



. loheceecfteHoofcKhik, saaeeneBp^ 
paalinge des JSeegeb gegeeicren te heb- 
beo, en aangetooQC op wat wyze dat 
ligbaam gefneeden word,bepaaIeik, wac 
rn^n door Vergelykiog van eene krom* 
me lyn verAaat ; deeze bepaaling op een 
Cirkel toepaflende , toon ik , hoedaan ig die 
vergelykingen dienen kunnen tot de be^ 
fchryving der kromme lynen , en qp 
iiratiWyze men door dat ntuddel de voor- 
naamfte dgenfchappen derzetver kan 
naafpooren. Dit eerfte Hoofdflyak ver- 
Ibekt tot eene inleiding aan Jiet geheele 
Werk. De drie volgende zyn gefcbikc 
tot het onderzoek der drie Ke^l- fnee- 
eenieder in het byzpnder. Uit de be>- 
iüjiryying dier kromme lynen op een 
vlak , door middel van haav hrimJIfimHen^ 
worden de voqrnaamfte eigenijcbappenj 
pet betrekking tot haare Aflen« afge- 
leid. Daar n^ betoogt men, dat d^t 
^vde e;igejDfchappeoi mppde plaats heb- 
ben 



VO0a-REED£y. ,« 
ben ia beae^king rm humo midfi^l- 
lyn^^; uit bec welke men .dsui ookiieder 
haare byzondere vergdyking afluid> 
Vervolgen bepaald men ook de Stel? 
kundige waardyen der yoornaamftjs ly; 
Hen, als naamentlyk der Parami^^rs^^ 
der Raaklynen der Qnder-^raakfynen^d^ 
ZMilymn en der Onder * bodlynen. 

Ieder deezer kromme lynen dus byr 
zonderlyk befchouwd zynde^ leeüc men 
in het vyfde Hoofdftuk ecne a1gemeei\e 
SaamenfteUlng ( Cm^mSum ) voor dp 
drie Keegel-fneeden, welke Saamenilel* 
liDg echter maar een byzonder geval is 
van eene nog algemeener» die men 
zich vernoegt heeft flechcs in 't vporb^ 
gaan aan te wyzcn. Door middel van 
deeze befchryviogen is men in (laat de 
Mps en de Hyperbel teffens te verban^ 
delen; deeze krpmme lynen zoo onder* 
fcheiden in gedaante, fcb;srnen dus eqjQi 
en dezelvde te zjPf zop wonder wfl 

koo- 



kil VÖÓR-REÉDEN. 

koomen zy tnet elkander oóvet een in 
alle haare eigenfchappen , welker ftel?' 
kundige uitdrukkingen énkel en alleen 
in de teekehs vcrfchillen. De Parabel 
die de feheidspaal tuflchen de Elips en 
de Hyperhei is , word van béiden afge- 
leid , en kan naar gevalle of onder het 
Eliptifcbj of onder het Hyperbolifcb ge- 
flacht gereekend worden. Het meenig- 
vuldig gebruik dat men van het oneindh 
ge maakt om tot eenige bekende en 
reeds door het eindige betoogde waar- 
heeden te geraaken, maakt den begint 
neren eenigfints met dat otmer-natuurkun' 
'dig denkbeeld gemeen, en leerd hen, 
hoe voorzigtig men zooeene teedere 
Hoffe behoord te behandelen. 
• In dat zelvdeHoofdftuk 'vind men ook 
cene Leerwy ze weegens étkfomte-Jlraakn 
voor iedere Keegèl • fneede , 'beneevens 
hunne ftelkundige waardyen; hier heb- 
be ik ook eenige- Vraagftixkken by ge- 
daan 



yoOR.REEDEN. au 

daan ^^elke als GrondlefTen zoude kwr 
nen voorgefteld worden; maar ik bebr 
be liever de Analytifche Leerwyze willen 
volgen, omdat de OplofHogen en Saa< 
menflellingen dan cefFens bcweezen wor« 
den 9 door een gevolg zelvs van de be- 
werkingen. 

Einddyk is het zefde Hoofdftuk, zoo 
als reeds gezegt is, eene inleiding toe 
de Reekentng der oneindigen , en tot dé 
nieu*i»e Beretkeningfin {Cakuls nouveaux) die 
door middei der Ruizen te weeg gebragc 
worden , vati welke ik eene nieuwe 
Leerwyze meede-deele; om tot dezel- 
ve te geraaken > beginne ik met de 
Bepaalingen der Ke^elTneeden van de 
boogfte Ördens^ waar van dan ook de al- 
geraeene ,vergelykingea der zei ver af- 
geleid worden ; eene nieuwe Grondles 
weegess de Meetkunftige Reekzin ^ wel^ 
ke my onbetoogt meede gedeelt waf^ 

geeft 



hr VÖÖR-REËDEW. 

I^eftmy voorn (*'), een zeer cènVöti* 
d!g middel aan de hand om tot de alge*^ 
meene uitdrukking der Onder - raaklynén 
voor alle de kromme lynen van ^bet Para* 
boïifcb gejlacht te geraaken. Van daar 
g'aa ik door middel van eedige beken- 
de Grondleflen oover tot de inboui- 
binding dier kromme lynen , tot welke 
ife oovèrbreng die van alle de andere 
Êrpmme lynen , faamengefleld zynde 
uit een meenigte Parabolifcbe Ordinaaten 
welker aantal eindig of oneindig is , naar 

maa- 

- {*^ Deeze Grondles, door dehErigelfcheWis^ 
fiftbltenaai^ Landen nitgievondm , b^ ik fchuldig 
Jl|n een voortreflFfelyk Meetkundig^,, aan wien ik 
van n^yn Itant. meedegedeeld had de wyze langs 
welke ik door middel van de inboüd-vinding der 
kromme lynen van het ParahoUfih' G'ejlagt , töt 
"tteéris dét reeJtzen meende te gefafi&diïT, zondn 
^d«re kundigltecden te verondcrfty ien , dan de 
;Vetg^adering der Leeden van eene Meetkundige 
Jr^gres. 
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éaaatëdac de ftelkundige uitdrukking vatf 
de Órdiiiaat tot een eindige of owemüge nekt 
gebn^c'feab worden; het welke my 
geleegfeötheid geeft, om de onderfcheidén 
Stelkun(tige mhoud-vituShgen der kromme 
fynen op te teüen. Ik houde my bynaaf 
Verzeekerf , dat de Beer Nevotm dot» 
eSBtt diergfelyken weg tot de jjntdekkmg 
der Fluxie' Reekening gekoomen f», vait 
welke Reekening deeze flechts hier'ia 
vettóüVd i aat ïk de Flüxie dfer Abnyji 
gelyk aan dé éenbeid ÜlsHè', bet welkt 
de Heer Newton zelvs gedaan liedt, iit 
een Werk, tfaar hei; w*ettr ik mynenLee- 
zer te rug jsende. 

De Kundigen zullen düen grooten üifyA 
nietbercbtild!^, dat fayde infaoud-vio- 
^ng dér kromme ];^,nèn van het Pmd 
bolifcb gejkuht j pp een lófTën voet oiB^ 
noomen heéift. Deeze Leèrwyzederrwï* 
zen eens V9ft gefteld z^nde', koomeiK 
weeder tot de ftélkundige ürimd-vM^ 

der 
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^?r Keegèl;fneedeD. Op de. zel^^e "jTyz?. 
zoek ik deo inhoud Atx Hypc^büUfcbe vUfr 
hoeken ; het welke, piy nstuqrlyk . geJeii^ 
tot de Leerwyzeder iMgarnbmi of Kunft- 
tallen , welke in de meefte BegintzcT' 
ïpn niet; dan zeer oppervlakkig, geleerd 
worden , en alleen wat byzonderlyk yer-j 
tandeld zyn ip -zulke Wwken, jji^.ver 
booven de Begintzelen geftdd. wöfdexi ^ 
ijk; hebbe het imeefte merkwaardige ver-, 
Iranddt dier getallen , welkcj d^n wewv 
hunner uitvinder , altoos zul(e^ dqeq 
l^^eyen, ; . : ■ . ; [\[j 

,. Hiqr wwd ook geleerd^ ^P>^ ^Y^^ 
de Ij)gariihmi van de eecfte , get^Uen^ be- 
f^kend wprdieny .. ;; p ,.: .; . 
.frEipdelyfc geewc ik de. wyze,, op wel-, 
ke, cfó injioud , ^pr Hyper.kpHJf^ff^^ riierbof^^ 
h$n gevondctn word dopr.ipiddel van^ 
de . gewwnc, LQS^ritbmi ,\'Welke door 
ycrfcheidf ^chryyers zoo'yerfeeerdelyïc 
van dt Hypfirbplifcbe LogarUbm onder- 
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ichejde!! w<?r4en. Wel weet ikV dat;; 
deeze Qglpffipg de inhoud vinding van 
de Hypefbel reeds yeronderfteld i. ipaa? 
die geene welke deeze teegenwetping 
weegens de inhoudvipding der Hyperbei 
willen maaken , mpecen om de zelyde 
redden de oplpfljng der chriehoekea 
dopr i^iddel van de Taafels der boekmaa-- 
tcji meede verwer^ep,, om dat die op- 
lofljng' i»^ed^ dp. ogloOrpg van. eenent 
g^ljr^yoftBigea driehoek veronderfteld. 
ijisr zsJ wen. opk. zj^n i^rat 'er door eea 
Satmn^l, V»n IfP^iPbrni (SiJ^^m ^P 
Legmtbmfis y y^rf^^ word , en het 
g^^nede WisküöilgOaajfe,!? door de ik&- 
dnh v^ ifttei;e S^a^i»pflifelüng v^rftaan. 
BehaJyen de ^jge^^jTc^ljagpefi. lyellfe de 
Byperlfei te^p noopeos .de I^pgqritbmi , 
he$& d^ 2&el«e^'er npg yo^d^rbaariyker , 
weegens fiaare mishfopfj^r 

De meindige ruimte die 'er tuilche'a 
de kromme lyn en haar^ misiooper 



iTi» VOORTREK den: 

bevat is, geeft my geleegentheid om de 
eigenfchappen van dit oneindig naa te gaan. 
Niet alleen tracht ik te doen zien dat 
die ruimte oneindig is , maar ook te too- 
nen waarom zy zulks weezen kan. Dee- 
ze befpiegelingen geleiden m^ tot zoó 
klaar een grond-begintzel , dat men door 
het zelve aanftonds de oovereenkomd 
gewaar kan worden vatf zulke waarhee* 
den, die het alIerteegeDllrydigfte met 
elkander fcheenen te zyn. Eindelyk be- 
ïluit ik myti Werk xnëc eene algemee- 
nè Grondles, weegens de gelykvormige 
Keegel-frieeden, van welke een onein- 
dig aantal weetenswaardige Waarheeden 
noopens de uitwendige en inwendige fnyly- 
nen kunnen worden afgeleid , en uit 
welke men zeer gemakkelyk de fraayfte 
Oploflingen van een meenigte Vraag- 
flukken zal kunnen haaien. 



VOOR. 



VOOR -REEDEN 

TAN DEN 

VERTAAL ER. 

DE gi^me en algemene nmtigbeid , die 
'er uit de voorplanting der Wiskunde 
te baaien iSj is te veel bekend^ dan dat ik 
my zoude beboeven te verkedigen , -dezelve 
in deeze Voor - reeden fiuk voor Jiuk aan te 
toonen, of den lof der Wiskunde breedMoerig 
op te baaien. Ons Vaaderland in^zonderbeii 
beeft voor een groot gedeelte deszelvs behoud 
daar aan dank te "ofyten. Immers is bet om 
zoo te /preeken aan de Wiskunde alken , dfi 
tnen verfcbuldigt is, zoo niet weegens de uit* 
vinding ten min/ie weegens de groote verbeet 
teringen die dezelve toegebragt beeft aan 
He beboud-middekn ^ naamentlyk aan de 
Sluyzenj Moolens » enz. zonder welke dit 
Land niet dan een ónbewoonbaare modder^ 
poel zyn zoude. Geen inonder dan^ dm de 
Wiskunde^ en de Weetenfebappen daar toe 
betrekkelyk, altoos en te recht in de grootjie 
agtinge gemefi zyn. Wenfcbelyk is bet on- 
♦• a der- 
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dertujjchen^ dat door de verdere toortpïan^ 
ting mooge wordih^^^bidefeVt die omoolmaaks- 
eenden ji^elke An 4^ genoemd^ en andere lit: 
hMtn^hh enr We^uigen ikb ^ of- 
doen. 

\De mi»'^ *»^i*ie^ *nuWiir 
At.Üe. ifierieetèkiMg rUtmeiber MiÜjgéAacÈif 
1^Êm^m^dek:^*isyii Sv^^rnaaiienÈiyk /f^.trm^ 
éénia^e^J^kr^'^e Jlf^üwmh. Ben^MüieHn^ 
pbalp^ "iiéiiemmtèolfjiih isu^entig qftagtig 
fmnn<:gUeéim u.vm/itfyn is plumem^ 
init^m0o\4Ki'ein^ in y^ Vèaderiéid4)ékeni 

H^e^zkbmm^Pè'^pfitiekt^^^tén ^ kf mPk 
VemfcU^fOÊiiff'^JbHinde k^t 'èj Seirywrt 
wm emiet^^éeftm-gebetdlm^^ 

iü ^£Thje 9 'imMvrx. ké^oid in ^ékn 4erfim 
tpjlag "eüersnietw fckym te wezen-, naaf 
éü»tEkikhaiÈ9Vi /DëGrsaf m anéere Sebry^ 
wrs ^0i£êegel*&eedéii reeds twnhimMr 
^bben:; ie. cfrtkt^e Letntra^ die 'er m 4M^r 
^enoomen U^ 4e veei^mddige miet^eie Vhtdek- 

kktgenf z$o m^sde'^émB>^Inhoüd' 



t M i dit igofi dsr vArbmme lynen dêêr middel 

1»ik^mkt nfmt An^fCËi iübdórduüfsht Sibr^ 
ver op deeze m^:M}niamkUbeitfi ) nuiakm 
Uat^iut^ff^m^^gün^i^ kan mnkn^ ak 
hèt €0gfiê' dut '4r M ^zg^ktalümt éêi «!► 
tt;^a^ ^fib^mm is j 1M meihde tuf- 
febéh^Wff^ wtvuit^ dre "ir lujfdhin ie mf- 
êe'Gf^d^gktmlén €ftdi FtrlnmiïViAun'^ 
de 'is y en dus èts eene hkidhÊg m die WtÊr 
fen}(^p. 

De ff^eetenfcbappen mer kennh bier m 
wnmieffiÜi werd^isyn dt-gemeem Tel- 

«lideft zes eerfie ^ in bet e(fde en moé^ 
inien geëerd tsfordm^^ üe^eifkm^^ek pla^t^ 
fin aangehaald zyn; 0n de^gfn^ene $iér 
kiinde ror éf» Vierkmït-ver^eiykingeD' 

ideréegriepen^ ^ • 

. ift 'firMe éier )enMaf êeitig^ Janseekènin- 
S^ h^ge^o^tt^ en dezelve met 4en Jikkiner 
detw-doen drukken 9 affer die $, vfoar tut 
Sf(f bêbeopen. £y voorieeldj agter iet eerjie 
Hoofddeel y bebbe ik. de Lecrwyze njoe^gens 



jLxn VOOR.REEDEN. 
de Virgelykingen der knmme lynen tbat 
meerder uitgebreid; bier in velgende bet geën- 
te de Heer en Euler en Cramer, vjeegem 
die^ vergelykingen gezegt hebben. 
' In bet tweede Hoofddeel j bebbe ik eenige 
Grondleffen weegens de Parabel by fevoegt ; 
ivaar onder 'er een is door middel van welke de 
loop der Comeeten bereekend kan worden. 

Aan bet einde van bet vierde Hoofddeel » 
geete ik die eevenreedigbeid van de Cirkel, 
welke door den Grooten Euler is bereekend 
geworden. 

In bet vyfde Hoofddeel, bebbe ik insgelyks 
eenige Grondleffen opgegeeven , als meede een 
Vraagfiuk , bet welke de Heet La Caille 
in zyne Sterrekunde geeft , om de waare 
Anomalie f é? bepaalen. 

In bet zefde Hoofddeel, maak ik eenige 
/aanmerkingen weegens de Reekening der 
oneindigen ; trachtende meede de Leefwyze ■ 
der Logarithmi wat breeder te verklaaren. 
Hier bebbe ik nog zes Formute by gedaan, 
door middel van dewelke men in Jiaat is de 
Logarithmi voor allerly getallen op eene ge^ 
makkelyke wyze te vinden. 

Di 
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VOOR. REEDEN- ixiii 
De Griekfcbé\ en Latynfcbe benaamngm 
Jmmiger lynen , bebbe ik meeflentyds in my^ 
n0 ooverzetting ^ onvertaald gelaaien , tot 
gemak van den Leezer^ om dat zy bynaa 
in alle ïViskundige fFerken^ bet zy Needer-^ 
duitjcbey of anderen^ onder de zelvde benaa* 
mingen voorkoomen. . 

Voor 't ooverige^ bebbe ik in alles meer 
de duidelykbeid dan de cierlyBeid betracbt\ 
zoo in de vertaaling als in myne Aanteeke^ 
ningen v>elke ik veel zoude vermeerdert 
bebbe bad ik niet gevreeji te breedvoerig te 
fcbynen , £erhalven verzoeke ik den befcbei" 
den Leezer my te willen vergeeven, indien 
V eenige gebreeken weegens de taal in dit 
hoekje mogten gevonden vtordeni en mynen 
Arbeid metgunfiige toegeevendbeid te mllen 
ontvangen* 



V. 



VER- 
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/ VERKllAARrNG 

der Mmhéehfm in diP. We^é ge^ 
krui kt 



meer ; das « + & is ee ven^ zoo veel 



als a tot b vergaard. 



^— -*— r — i— min,' dat is a---&, wil. zoo. ve^ 
zeggen als a mjn b» 

X of ( )> verteeld verineetjigyuldigt: Dus is 
aX^ zoo vee.1 als a venneenigvuldigt door fe; 
eeven zoo is lietr met {a+lf)c of (aib)Xc* 

^. beteekend grooter: dat, .ijf 6,>t 4, of '6- grpo- 
üer als 4. 



Jdeiiwr: dos 3* <tSof 3 Meino: 



als 5. 

^ ' ' driehoek. 

P ■ ■ vierkant , vierhoek of paralelo^ 

gram. 

50 — .— — — gelykvormig, wanneer ögelykvor- 
'mig isaanfc, fchryft men het zelve a^o b. 

j, beteekent loodrecht, 

INLEI. 



INLEIDING Ê 

TOT D£ 

KEEGEL-SNEEDEN. 

EERSTE HOOFD. DEEL. '* 

Van de teelinge des KeegeU en van desfelfs 
ondérfcbeide foorten. Van de verfchillende 
gedaantens van kromme lynen die voortkoo* 
men wanneer dof lighaam door een vlak 
gefneeden word. Benige kundigheeden be- 
treffende de wyze om de kromme lynen doof 
middel van de Vergelykingen aOn te wyzen^ 
en van de befcbryving dier kromme lynen 
uit bunne byzotidere Vergelykingen voort* 
koomende. 

BepaaliïïöéN. 

fY gegeeven een Cirïcel 
ADBE (Fig. I.) en een 
punt S verheeven boovefl 
het vlak, in we\k het ge* 
gqeve Cirkel is ; Zoo men door dat punt d 
? A ettt 
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% • Inleidinge tot de 

een onbepaalde rechte lyn ZSY laat loo- 
pen zoodaanig gehegt zynde in S , dat 
dezelve ican l>ewêegen zonder dat punt S 
^ te verlaaten; en het onderde gedeel- 

te ZS van die rechte lyn ZSY eens ront- 
om de gegeeve Ck kei ADBE gaat zal de- 
zelve door deeze beweeging (altoos in 
het punt S vaft gebleeven zynde) een 
Kghaam ASEBD befcbryven hebben- 
de een ' kromme of bolle oppervlakte 
SADBEA en voor bazis den gegeeven 
^ Cirkel ADBE. Aan welk lighaam de Wis- 

kunüenaar^ de naam van Keegel gegeeven 
hebben^ 

, §. 2. Hetgegeeveonbet^eeglykepunt 

S is de Top van de Keegel ; de rechte lyn 

6C die getoogen is uit den top S tot aan 

^ het middelpunt C van het Circkel ADBE, 

^ werd den \4s van de Keegel genoemd. 

* 5. 3. Daar zyn twee^foorten van Kee- 

^ gels; de Rechte of Rechthoekige j en d(? 

Scbeeven of Scberphoekige. Een Keegel is 

I Rechthoekig, wanneer zyn as CS loot- 

** recht of perpendiculaar ftaat op het vlak 

/ van zyn bazis ; en Scheef hoekig wan* 

< ^ neer 



neer die As hellende op het vkk vaa i9 
bazisftaat. v . -^ 

Eeïistè Ce volg* 

§. 4. Üirdeezè vböft-tefelittge vati deö 
Keegei volgt Ten i! Dat een iegelyke 
techte lyn Van den top S tot «enig punt 
aan defn omtrek det bazis getoogen , op 
fle oppervlakte van den Keégfel vallen 
moet: Ten 1^ Dat ^odaanige een lyii 
^etopgen ^aii dfeh' top tot êëiiig pnnt bifl* 
iiénof büfteiidê bazié van 9en Keegelj 
t>ok binnen of buiten den «èlve valleö 
zal": Ten 3* Dat zoo dfe feejgél gefaee- 
d«n wierd dóór een vlat ASD, gaande 
door den top S èn fneidênde deti bazis in 
felyn AD, deeie fneede ASD iiöotz&a- 
'kelyk een driehoek weezen nioet; want 
'de lyïien AS èh SD (gemeene fneeden 
Van dat vlak met de oppervlakte van deri 
Kèegfel) zyn redite ly nen i door de voort* 
'teelinge van denKeegel (§ i.) eij AD ia 
meede een rechte lyn wyl het de geitlegf- 
A 2 «9 



4 Inleiding tot de 

Q^ fqeede is van het vlak en van de ba" 
zis van den Keegel (a). 

IL Gevolcs. 

5. 5. Uit deeze bepaalingt volgt nog* 
dat indien de Keegel gefneeden word met 
een vlak gaande door desfelfs as, zal die 
fneede altoos lootrecht of perpendiculaai^ 
^ynaan bet vlak van den bazis, in den 
Rechten Keegel ; en altoos hellende in 
eene Scheeve; ten zy dat fneidende vlak 
xneede gaa door een lyn die uit; den top 
lootrecht op den bazis van den Keegel 
getoogen i& Om nu deeze laatfte drie 
hoekige fneede in den Keegel van alle de 
.andere driehoekige die in dezelve ge- 
haakt kunnen worden te onderfcheide^ 
^n om dat deeze van groot gebruik is in 
het nafpeuren der eigenfchappen van de- 
zelve heeft men hem den naam van JJfenr 
Driehoek of Driehoek door den As gegeeven. 
.Zoo ^at in een rechte Keegel alle de hX- 

fc 

(OEcI. Illrir. 



& driehoeken lootrecht op de bazis zyn ; 
en in den fcheeven Keegel is 'er maar . 
eene; die bepaald word met uic den top 
S eene looti chie SK op het vlak van den 
Cirkel AD S te laate vallen j en door de- 
zelve SK eu den As CS een vlak te laa* 
ten gaan. 

IIL Gevolg. 

5. 6. Al?oo het Cirkel welk voor ba» 
zis dient, zoo ver van het punt S kan 
' geplaats worden als men goet viiid ; of 
het^geene op 't zelve uitkomt, alzoo de lyri 
YZ onbepaald is; volgt nog uit de voort- 
teelinge van den Keegel , dat, dat lig- 
haam en zyne bolle oppervlakte oneint- 
dig ( * ) booven en onder het punt S uit- 
gebreid kan veronderfteld worden te zyn. 
Dewyl het klaarblykelyk is, dat terwyl 
hét deel ZS van die onbepaalde lyn YZ 
den Keegel ASB befchryft, hec andere 
deel (naamentlyk SY) de bolle opper- 

vlak« 

(^b) Zietdebeteekenis van dit oneindig $ 24(ï, 

A 3 



S InlJ^IPIK9 tot 0B 

vlakte ISL van een teegenov^rftaan^e . 
gelykvormige Keegel befehryven zal. 

EepvStb Grondles. 

. 5.^ 7. Indien een Keegel ASR (Fig. 2.) ge- , 
fneeden word door een vlak EFH dat paralel 
of eèvenivydig is aan het vlak van den bazis: 
%al defneede.BFH een Cirkel zyn. 

Betooginge. 

Trekt uit den töp 8. tot aan het ntód*^ 
delpunt C van de bazis den Ag CS gaan-* 
de door een punt D vaiï het fneidendöf 
vlak EFH; dpor twee punten A en G. 
na welgevalle genooraen in den omtrek 
van den bazis, trekt twee lynenAS ea 
GS, tot aan den top S ; welke lynen het 
fneidende -vlak aan raaken iii de punteö 
E en F, en fciat in ieder(deezer vlakken- 
EFH en AGB de lynén ED^ FD; AC 
en CG'g^tooygeti zyn. Dewyl het fneir 
dende vlak eevenwydig of paralel is aan 
hft vUk van den bazis en dat dezelve ge^ 



fiieeden worden met dien van ^e A^ ACS 
en GCS. Zoo zyn de Jyoen€D en AC 
als meede FD en GC paralel of eevenwy* 
digaan elkander (f), en dus zyn deA? 
ACS en EDS oo als meede de A»^ GCS 
en FDS. 

Bygevolg is AC; DE=CS: DS (d) 

en ..... CS: DS:=GC: FD . 

Du5.. . . ,,A,C; DE:;ïizGC: FP (#) 
Maar AC is gelyk aan CG (wyl de bazi« 
AGp een Cirkel is volgens § i ). Byge- 
voJg is DE=FD (ƒ ). ^ 

Deeze betooging meede plaats hebbend- 
voor een iegeiyke rechte lyn uit het punt 
D tot den omtrek EFH van de fneedé 
getoogen ; zoo volgt dat die fneède een 
drkel is# . ' 

D. B. M. 'w; 

BEPAAtlNGEN. 

% 8. Eerfbelyk,laat'er een Aflen drie. 
hoek CSD (^Ftgk 3. ) in den Keegel na^ge- 
■ vall« 

. (r) Eucl XVI: 11. Cd) Eud. Def.Ir^. 
ie) Eucl. Xij 5- ' O") Eucl. XIV; 5. 
*A 4 



B Ihleidinoe töt dë 
valle genoomen zyn en in die driehoek 
cene rechte lyn AB paralel aan een der 
.opftaande zyden als by voorbeeld para^ 
fel aan DS. Laat door het punt B, daar 
die lyn AB de bazis van den driehoek 
fnyd in het vlak van den cirkel CND, 
eene lootrechte of perpendiculaar BNop- 
jgericht zyn op den di^raeeler CD van 
^ie zelvde cirkel , en de zelve BN beir. 
derzyds verlengt tot aan den omtrek 
in de punten N en n , zoo men dan door 
dee?:e twee lynen AB en NBn een vlak 
laat gaan zal de Keegel-fneede hier uic 
voort koomende (zyndeNMAm n) eei^ 
Parabel of ^rqndfneede genaamd wor- 
c3en. 

5.,p. T^n 2^ en 3! Zy weedergefteld 
(fij;. 4 r» 5) eene Affe driehoek CSEf 
van welke ^e twee zyden CS ep DS, ge- 
fneede wórden door een lyn Aa, beide 
beneeden (fïg.40' ^^ ^^"^ booven en 
eene beneeden den top S {Fig. 5..). Ea 
men-door het punt B daar deeze lyn ha den 
ba^istCD van de Affe driehoek (verlengt 
jjynde in het vjiak vaii den Cirkel CKD) 

ontf 
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éntmöec eene lootrechte N'Bn' op de lyri 
€D trekt; zal de feeede van het vlak 
door de lynen AB en Nv getoogen in 
den Keegel eene kromme lyn AMam 
(Fig. 4.^ voortbrengen aan wien denaam 
van Ellps op Langrond gegeeven is; of 
iPiê' 5') ^^^^ onbepaalde kromme lyn 
NMAmn aan welkp dp naam van Hyper- 
})d of WaJJinde Jmede gegeeven word. 

Gevolg. 

5. 10. By ge volg zyn 'er maar vyf on- 
derfcheide wyzên om een KeegeJ te /hy- 
den , en du5 zyn 'er pok maar vyf önder- 
fcheide foorteri van Keegel-fneedeh. Ten 
11 Is de fneede altoos een Driehoek zoo 
meenigmaal het fnydende vlak door den 
top Sgaat (J. 4.)- Ten ^! zal de fnee- 
éé een Cirkel z^vt wanneer het fnydende 
vlak paralel of eevenwydig is aan dat van 
de bazis (§. 7.). Ten 3I zal het een Pa- 
rabel of Brandfneede maaken wanneer de 
gemeene doorfneede van het fneidende 
ylak en dat der afTe- driehoek paralel i» 
A 3 aa« 
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aao een der ppflaande.zyd&o van diezel& 
de driehoek. Ten 4? £eQ £/(j|^c of Land- 
grond ; wanneer die gemeeqe doorfneede 
de beide zyden van de zelfde affe-drie- 
hoek beneeden den top S fnyd. En Ten 
5! laatftelyk een Hyperbel of fVaffendc 
fneede wanneer die zelfde gemeene door- 
fneede van het fneydende vlak ea de af- 
fe driehoek , de beide zyden van dien 
driehoek den een e booven en den ande- 
ren beneeden den top S ontmoet. 

Men moet wel acht geeven dat in dit 
laatfte geval het fneydende vlak nogeene 
diergelyke fneede Mam maakt in den tee- 
gen overftaanden Keegel ; welke met de 
fneede MAm word veronderfteld maar 
leene fneede te maaken; gelyk in 't ver- 
volg blyken zal. 

5. II. Fierde Bepaalinge. De lyn AB ^ 
gemeene fneiede van het fneidende vlak 
en van dat des aifen driehoeks, word de 
Diameeter of Middeïlyn van de kromme 
lyn MAm genaamd; zy ontfangt denaani 
van ^{Je wanneer den hoek ABN' een 
rechten boek ss^ het geen altoos in eet^ 

rech- 



rechte Keegel plaats beeCt». ep qoqic iiv 
c^n fchceve Keegel gevonden word , daoi 
wanneer de' afle driehoek lootrecht oif 
rechthoekig op de bazis van den Keegel 
flaat. 

f^yfde Bepaaling. De rechte lynen MP, 
MP &c. uit eenig punt M van de krom* 
Hie Jyn gelykwydig aan BN o£ BN' tol; 
den diameeter AB getoogen , worden 0-^ 
dinaaten oïToegepafien van de kromme lyn 
genaamd. 

Zesde Bepaaling. De punten A en a in 
welke de Diameeter van de kromme lyn 
de zyden van den ailè-driehoek ontmoet, 
2yn de Kruinen van die kromme lyn of de 
mr/pronken van diert diameeter Aa. Waar 
uit volgt dat de- Parabel niet meer als 
eene kruin, en zyn Diatheeter maar een 
begin of eenen oorfpronk hebben kan. 

Zeevende Bepaaling.' De'óeclen AP of 
AP en aP vari den diameeter tuflchen dt 
oorfpronk of oorfpronken van de zelve 
en de ontmoeting P van den Ordinaat 
PM begreepen , werden de AbciJJen of 
/tfgefneedenen genaamd ; waar uit weeder 

' volgt 
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Tolgt dat iedere ordinaat PM in de Paran 
bel niet meer heeft alseene eindige abcif* 
ie AP. 

IL Grondles» 

§. 12. In de Parabel MAm (Fig 3.) 
fioM de vierkanten P M^ en N Br der or- 
dinaaten PM en NB van den diameeter AB, 
tot elkander als bunne abciffèn AP en ABtof 
elkander flaanf 

Betooging, 

Zy veronderfteld d?t 'er door de lyn 
MP een vlak FMG paralel aan de bazi^ 
v?n den Keegel getoogen is wiens fnee- 
de een cirkel zal zyn hebbende voor dia- 
meeter de lyn FG ( J- 7. ) j En NB X aan 
den diameeter CD zynde (door de faa- 
menftejling) zoo is PM die 'er paralel aan 
is , ook X pp den diameter FG (^ ) ; by 
gevolg zyn de lynen MPm en NB» in twee 
l^elyk gefneeden , in de punten P ep B 



Keegel-Sneedek* 1^ 

en hunne helften nastmentlyk PM enBN 
zyn Ordinaaten van de cirkels FMG en 
CND ; dus zal men voor de eene hebben 
SrP'=PFXPG en voop de andere NB' 
=CBXBD : by gevolg MP': NB^= 
FPXPG: CBXBD (h) of wel (/) MP': 
NB=FP: CB (deelende de laatfte 
teeden door PG eii BD die gelyk aan ei- 
kadder zyn als begreepen zynde tuflcheii 
de éevenwydige lynen ABenDS). 'Maar 
dewyl de lynen FP en CB meede paralel 
, aan elkander zyn , zoo zyn de ^S CA B 
en FAP meede co en dus FP; CBr=:AP; 
AB; en by gevolg MTp'; NB'=:AP: 
AB(k). 

D. B. M. W. 

III. Grondles. 

5. 13. In de Elips (Fig. 4.) eH in de 
Hyperbel (Fig. 5.), ftaan de Vierkanten 
P M^ en QN* van tme ordinaaten PM en 

ON 

Cb) Eucl. VII: 5. (O Eucl. XV: 5- 
(jfe) EttcL XI: s. 
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QN aan een zekde Diameter ABm eVian* 
der, gelyk de produSten APXaP en AQX 
aQèanwer abcijjen AP, aP; tn h% aQ^, 
tot tlkandèr ftaan. 

Betoogino; 

, ■ r 

Zy gefteld. dat door de Ordinaateö 
PM en QN getoogen worden twee vlak- 
ken paralel aan den bazis van de Kee- 
geU dan zullen hunne fneeden FMGwx 
en HNLi», cirkels zyn ; hebbende voor 
diameetets delynen FG en HL (§. 7-)- 
Dewyl nu4e lynenNB»' 1 op CDftaan 
•(door de faamenftellirig) j Zyn de ly- 
Ben MPm.er^NQB dewelke aan hen para- 
lel zyn, ook X aan de diameeter FG en 
HL; ieder aan de zync Dus worden zy 
*er ook door in twee gelyk gefneeden ( /) 
als meede door den diameeter Aa van de 
kromme lyn: Dit gefteld zyndeyerkrygt 
men door middel van de cirkelsFMG en 
HNL deeze vergelykingen M P'=F P 

XPG 

(O Eud. ni; 3. 
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Keegel-Snkedeh. ïs ^ 

XPGen^'=:H9XQLi en bygevolg 
MP': QN =FPXPG: HQ><QL; maar 
de a3 f AP en QAH zyn «o als meedede 
aS Ga? en ha(^ om dat hunne baziflen 
op de paralelle lynenFGen HLflaan^ en 

^ rFP:H(^AP:Aq(m)] 

nigvukligende deeze eevenreedigheeden 
met eilander heeft men FPXPG: HQX 
QL^iAPX^P: AQXaQ, en by gevolg 
MP'- N 0:= APXaP : AQXaQ (»). 

D.B.M.W. 

Aanmerking. 

§. 14* In de twee laatfte Grondleflen 
zyn bevat de voornaamfte eigenfchopi- 
pen der Keegel-fneeden ten opzichte vaa 
hun Aflen of Diameeters befchouwt. 
Men zoude 'er gemakkelyk nog een groot 
aantal andere eigenfchappen van die 

krom- 

(w) EucL Def. I: 6. (n) Eucl. XI: 5. 
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i6 Inleiding tot de 
kromme lynen (op dezelfde wyze in het 
lighaamelyke befchoawt zynde) kunnen 
afleiden, en zelfs een ieders Vergelyking 
in deii Keejgel bepaalen. Doch men heef c 
zig hier alleen voorgefteld aan te tooneii 
óp wat wyze zy in dat ligbaam voortge- 
bracht worden^ In het vervolg zullen' wy 
ze veronderftellen op een vlak befehree- 
ven te zyn; en uit deeze Befchryvinge 
welke aïs eene Bepaaling aangemerkt kan 
worden , zullen wy die Waarheeden af- 
leiden wèlkè in de Natuur en Sterrekundè 
zoo als men die he'edendaags ónderwytf, 
noodig zyn ; na dat wy in weinig woor- 
den in bet flot van dit Hoofdeef verklaart 
zullen hebben, wat men doof de/^^r^-^/y. 
king van een kromme lyn verflaag 
: 5. 15, Men noemt FonSiie (fmSim) 
van eèn grootheid , dat geene waar in zy 
verandert na dat zy eenige bewerking 
ondergaan heeft. By Voorbeeld zoo de. 
grootheid a door m vermeehigvuldigc 
word, of door b gedeeld; zoo men m^ot 
eenige macht p verheft,of zoo men 'er de 
wortel j uittrekt j zullen cjeeje onder- 

fchei- 



kh^ide anatyufche uitdrukkigeii naa«: 
nieótlyk mq^'-^f^aPcïip^a in welke zy 
verandert door die bewetkingen, ge-- 
iioemd wdrden' ,dé FunStUh yz^. deeze 
grootheid a; en 2:00 men deeze jfuhélien. 
met elkander paart of met eenigje andere 
gröotheeden, het^zy döör faamenftélling^ 
^ftrekkihg , vefraeenigvuldiging of dec- 
)ing enz; zullen de iiitkomfien niog Func^ 
tim. van dip grootheid geüaamd wor^ 
Üené ' 

'■ C ' ' ' ■ " • ' f 

* ï. Écn Fun&ie is eene Analytifche uitdrukking 
'jof wasirdy die faameogefteld is ;uit befleödige ea 
uit vefandérlyke grootheeden; deeze waardyeft 
verfchillen van de vergelykingen' hier in, dat de' 
oi^ï^endeJI welke in deeze laatfte gevonden wor^- 
aenr of' fchóoh ondèxfchillende waafdyen' hebben- 
de^evenwel door dé opioffing van de. vcrg^ly- 
king talie bepaald worden , daar in teegehdeel aan 
^et)nbepaaldé grootheeden . een oneindig aantaj 
vanwtardyen kunnen gegeeven worden;\By voor- 
beeld zoo a»*-teH-c2» — dz+è=:o. een Vergely-' 
Jiing is zal z vier w^arjlyen hebben ,\maar zoo de- 
Tff^lyf^tifünSie is'. Beeft z een oneindig aantal 

.. IL De ftanlvau een rechte o£ krmmfi h^ M 
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1^ cyne pilfttte kiii niet bi^kl Worte «til 
jnet de becrekkiag die de onderlinge deelen of 
jtthttfii ti:>t elk^der hahén , door htree tecfately- 
niQ aan.<« W]^sfa* XiMt'«r (i^. 41.) ««& qnbe* 
(aaide rechte ïyn AB gcgeeven zyn; het zal niet 
gaöèg tat 'b^Salifige fai alle ?yn déeicü 
éF piüitèh M %yii, ¥ah téhè ^dtte ttdM 
AL fH' :gmXL^ tr ttiektai; ^uutr boofA 
dicnatl laén geiiootzaakt weeeen eenige lyiMa 
S£l^ op die zelve AL te trekken , iiet zy alle lood- 
recht» dfWél itlë ^&Alel ^ Êtkaft^ en maU* 
taËdé di^^egdm^ faDèk.nMie ÈLt i^m itöb dui 
MW lyilia üf «1 PM glgperai xj^ zal defteK 
van alle de punten M » M enz. kunnen bepas^ 
worden. Zoo dan die lyn beüendig is , en de be- 
tr^king van AP tot PM weegeas eenig punt M 
l^eeveh word» zil *af cléftand van èeii iègelyk 
ihder puntjRÏ, ^[^eègèüs Sf têlcböüWtJ algeleïd 
iüüben wor^eia. 
. taat iS^ll^s:» getfeld tvötden en. PMrry en w 
1^ ; Pi&=;x^ r h^; ioo zal^ ; Ky» =±=KN.- KM 

^eÜmde daa Al^;=:9 en i^K==i « word dezelve 
t^esdB:]^ a^ oizoo Èenft beiden±si«eMd wos* 
4^a^ ^/ <^, vejgdykiog deeze i^i^«y. 

, ÏÖl'Wlffï»^ géftéld wbfd, jeal 

«éairirit ioönieh'de tètgelyklng öök Vai\ hóö- 
gér of minder macht ^yn als die van ifte ttdbXt 
htx, en by gevolg zullen die ook tot andere dan 
ifet 'ib ^i«3ttt lybdtt böhi^iAtn > nnuor uit vüfgc 

'- ^ - dat 
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dftfi <if iiiiliwf va« ^D I$it b9t ry. iksielF^ vedic^ 
kxoxn is0 kan aai^ewoezeQ worden ^ <ioor eed 
vergelyking faamengeftèld lüt verandert^'ke {Abs- 
tiffin ot Afgffiteedtüé , ai Otéifmtcn <3t IM^ 

W. bus is de Vergdyklag vaa de leéiM lyH 
i^3tt»«; iKraur itft SAjtX dftt de vapcdMiofte 
fiJS^rctac^ ¥«i d<i jr^te lyn bter in baÜMf, 49t 
i^ ahscU&n in dezelvde reeden jampoeiflx^ ^ 
«ordinaatelij het welke opygreeokpmt met liet ge& 
fïtIxL de gemeene Meetkonft geleetd Ufori» ^soife 

(ie 4iii ltfM€ii iiMM «dyitf^rotaaig {i]Me <^^ 
dat de lynen AM en AM op elkand(ir val^f i^lk 
daar in teeg/exidiefi de VQiffij/klvg'^^f^x .^d* 
lende n=a) deeze eeveoreed^hdd geeft xif:ss 

ê: b of ie: y:s:ay : b of wel * ; fz^ : ~-^ en 
4tit lyos^efl^tns l8^ gdykèi bit vmrèlt M|^ 

J, i<5. De Wiskunftenaartti vutótAttr 
UélI^Q en bewjzen xlat alle de Icrottittie 
Ijoen die SteVfAnJlig$> genoemd zyfl^ 
bt^Ss^ jknnnen worjden door zeekere be* 
ilend^ge eevtnreedi^hnd tuOchefl ^mr 

(f)Eucl,XXXU:ö/ • 
B % 
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^o Inleiding tot tt 
ge beftendige fan6lien der absciflên ttb 
andere der ordinaaten. Ten dien einde 
kiezen zy gemeenlyk op eene rechte lyn 
tot welke zj alle de punten van de krom-^ 
me lyn toepaflen , een zeeker punt A , 
(ï^^éiSj) 4at zy aanzien als den oor- 
fpronk der nuede^ordinaatm (Co-ordoméesy, 
Zy wyzen door a- aan, de deelen AP, 
AP enz, v:^n die lyn , en door y hunne 
prdina^tep PM, PM enz; wier neigin-! 
ge tot AP altoos veronderfteld word be-r 
kend te zyn. 

; De Verfchillendheid die 'er tulfchen 
(de betrekking der funSlien van x en 
tuiïclién die van y is maakt het veï*- 
fchiluit, welk gevonden word plaats te 
hébbeniondarde kronune lynen, en wel- 
kers aantal oneindig is. De Analytijèbè 
yergeljrkjng die deeze betrekkingen .al- 
len bevatten ze pp eene algemeene wyze 
uitdrukt voor alle de absqiflen en ordi- 
!naaten; word die kromme lyns PergelyT 
hnge genoemd. De Trapy Macht of 
Fermoogen tot welken die onbepaalde x en 
jrverheeven zyn, bepaald de, macht van 

- " de 
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de vergelyking ; ( welke altoos gereekend 
word van die term of van dat lid waar ia 
een deezer onbepaaJden tot de hoogifce' 
macht verhee ven is , bet zy alleen , het zy . 
door faamenftdling of vermeenigvuldi- 
giog i^anden eenen met den andere). Iede- 
re byzondere macht maakt een reeks van. 
kromme lynen vandezelvdeOrdb; die 
nogtans onder een verfchillen volgens de 
cmdejrfcheide moogelyke faamenpaarin* 
g%deronbepaalden x en y, voor iedere 
macht. . • 

J Deeze vergelykiagen kannen dienen 
ter befcfaryvinge der kromme iynen j 
maar han voornaamn: gebruik is, van op 
eene g.emakkelyke wyze te kunnen on- 
derfcbeiden tot wat foopt^a^kfomme 
Ijrnea^ zy behoorcn, en 'er de vcwmaam- 
Se : eigen fcrhappen van aan de : hand te. 
gseven ^ door hét fucceffi^lyk onderftelf 
teü ^an bekenderiï^aardyen vóór veen den 
onbepaalden, en ftes^de andere te be-: 
kooraen. .- -j • • .- ..' '. , •/ :'i , : \ 
-^ Alzoo wy geene^ndère krommeJyiitefl 
dan de Cirkel kuooisa )«eiozidérft^Heii 
B 3 den 
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den Be^nn^m bekend te syo^ zollea. 
wy van de zelre gebruik maaken om op 
«ene geinakkelyke vyze ce doen verftam 
lift gcene £Oo eevea gezegt is. 

S* 17. Zy gegeeven een Cirkel AMtffft 
il^igé 6.) hebbende toe diameecer de 
lyn Aa ; iaat den oorf^nk der meeden 
ordinaacen AP» en PM enz. gefteU wor«i 
den (e tyn aan bet uiterfte A vtn «I^a 
diameeter Ab. Zy gefield Arrrrtt4 ^ AP 
k;:^» en'PM:;;^;^) dan tal tf srcayn asllit 
2a-x. Het is in de Meetkunft betre»! 
zen du wdere ordinale PM in de citkel 
ieezegelykheid geeft PM*ffie:APXei*, en 
(lellende in plaati der iynen PM , AP en 
eP, hunne Iteiktmdige waardyén, ^er« 
krygt tnen de vergelyfcitxg ^1:20^ «-^«'^ 
welke GrMs-Fèrgityting genoemd woid. 
Zoo men na in deeze gelyfcbeid js^^fio tê 
scz^M fteld , beeft migiii in 't eene en an« 
dere geval Hhjocso: vaar oit vo]gt, dac 
aan de nitórfiens A eb a des ditfneetfare 
Aa, de kromme lyn , of twee punten nti 
iezei^e met die nicerfiens te ftamea: too- 
ien ^ of in een finekM^ wyideafftenden 
^ der 



éftlfHmaf iyn vm des ^imefltef goijrk 
urordAQ gfi^lf^ <« RyQ mh tml 2o& c^sv 
g^l4 w«i(4 1 il jf«s^% «n by sfiv^ 
ys^tjii w»im valgt ^; da afÓ«p4ep 
der ppDC^o M en 41 (;(ig n» ïq de puo- 
cen B en A bevindende) , ge'ylc^yn ^wü^' 
kander en :;;;:=CA. De ^-a wy ft de ftdJi- 
go of ^y&rv ordwiHC CB 9an , vkHkc 
bopven dfsn diameeter valt , e? -« ie 
pntkeonende pf a^^iof Q die pnder den 
zelvden diameeter is. 

Zoo de sib«ciOife « fucaelpwhfk ^lyk 
H^ld word 99n seekeve deelen v^n d«n 
.4i«neeic*r^ «J de lengce /wonej- fte|. 
1^ en ontkennende ordio«iten PM en 
JPM door middel vm de Pirjf el« wrgely- 
kiqg kwinen Jjepijald wqrd^n. Ry voof- 
beel4 g»Aei4 «^ 
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Op dezelve wyze kunnen de waardyetf 
'derordinaatón en hunne absciflen ook m 
getallen bepaald worden. Ëindelykzooai 
grooter gefteld wierd te zyn als na of 
wel gelyk aan eenige ontkennende groot- 
heid , zoude de vergelyking y^z=ax—s^ 
niet dan inbeeldige waardyen voor ygee- 
ven; het welke aantoont dat geen dei^ 
deelenöf punten van deeze kromme lyn 
voorby de uiterftens des diameeters Ai 
vallen. ^ • 

Het ftaat vry den oorfpronk der abscif- 
fen te plaatfen daar men goêt vind ; zoo 
by voorbeeld die oorfpronk in het mid- 
delpunt C gefteld is, (noemende CP^ 
3f en PM, y ) zal ieder punt P deezè gei 
lykheid geeven fz=uf — a'% welke een 
flieuwe Cirkels-vergelyking geeft ^ vanwel^ 
ke nogcans de , zelyde - eigenfchjppegi 
Icunnen afgeleid worden. - 

I. ,WyI de Oorfpronk der Absciflen gefield 
kan . worden daar inén wil ; zoo zy getoogcn 
ccn lyn DE (Fi^. 42) niet door het middelpunt 
C gaande, en laat de oorfpronk der abscifleii 
op hctptmtDgcnoomen, enlaatdeOrdiriaat-lyn 



l)GIoodtechtop DEzyn. Zoom^mi uit eenig 
puót-M aan den omorek van .d&' Cirkel twee 
TCchte lynen Mp en MQ trekt, paralel aan de 
"!3rnen DG en DE; zullen döjèlve me^dé nijSt^ 
naaten van hec punt M zyn. Men'vrtagd "dan^ 
om de vergelyking welke m dit geval aan zooto; 
nige ordinaateö toegepaft katt' worden? dewyï-de 
Hand der lyïlen DE en Dö gegeewn is ( J. 17.) 
zoo zyn de lynen DR en DF meede gegee^ 
ven? hat CR:of FD=:tf zyn, CF of DR=:>; 
de ftraal CM=r, Dp of MQ=x , en M]) of 
QD=9. 

- Zoo nu de ordinaat tuflbhen; den oorfpronk der 
lAsciflen en het middelpunt Cvalt, is MP:ï=Mp— 
yP=sJ!tfp^>CR=,y— o , en CP=CF— FP::sb.:— x 5 
maar CM'=MP" +P^z=z(y^ay+ (b-x)^z=r'' rf 

y^—2ay+aH^^ ihx+x^rsr^. weJk weeder- 

om een nieuwe vergelyking van dé cirkel b. * 
r De vergefyking is eévén de zelvde, wanneer 
de ordinaat aari de andere kant van het midder- 
punt C valt, het eenige verfchü is, dat, dan 
PC=FP— Ote&x^ is, welke in 't vierkant ge- 
fteld zynde eeven: dezdvde vergelyking geeft. ' 
- Om de waairdyen der oirdinaatenin (^zégevallèH 
te bepaalen,moetdeeze vergelyking verfchiktwofr 
■den op de volgende Wyze, y?— tttfiy+a«=rr>— jf«+ 
^^«— b* enbei^^rzydsde Vierkants-wortelneemen* 
de heeft men y-^»:==:+.Vr»^x'+2bx^^ en du^ 

il. In de navorfinge der kromme' lynen i's 



mem gnroM éudw in Ttffidüitcnde eUfféfi oT 
/•oft^ft te OBdoffchttdeii » ni» mme hiiBQ» vdfft- 
IjAineeii m hoopn» of miiuieiftmicbieii sjpb, 
<f.i6*) ttomdütekmiHien dotQ^ztlhetoMr 
idig zyo ted«ai ziea» d^de.Tereriirkiwviiiafl» 
kfOQHae lyn» iHo<» detdvde «muUh i»9)iou4.«ii: 
y^iwidffiqg tf verplntyUif 'oi ook g^dui 
Wf tdfln aan (tal Afl pf t^ denoori^niwk 4ef %b#- 
«iifim. wMit TcQ lAc. too nai in ^ im&$ 
yootstande CldLcl (jRf^« 43.) <kn oorijmnH 4» 
AscVkn fgtefWBAit9 op heft punt S ftolde (f fsyii» 
op een tuITchen wytes=g » zoude de nlewre ab^ 
ofle ff gel^ flfn jun i)H*QS ; én iteite&de 
Dfsst. soude nasHv iqm* Tm 4^. XOQ 4i 
ooj^ijpfimk 4er absctflbi voorwittxtsfbiïnsttrocé 
tot op bet pnnt r met de^lvde cuOfifaenVTtesüy 
1$ de nieuwe ^bsciüè4;3B;P^*«Di^:7a^-4' (fteUenr 
deD;^»)* 

Ten 3^- vanneer DE eens ptnM aan zig 
selire tot ia Fa vcqr{cboo¥«x word, iNtai d« ab%- 
^siflèn dezelvdebly?^, maar de ordinaaien zuUw 
feorter worden i ssoq dan de tsftbenwTfie m 
van den e«dUn aa DE en deesen nieuwen F# 
flflyk aan iJ g^fl^eld word > «1 tk Ofdioaat 
$s;siMif^p?^:!^m^ 9pi, (ftriiindaMPïB»). 

Ten 4^ »3^ dê As DR (%.44*0 op d§ asrifv 
da wyae naju: de andve kint in /f vfrvt witnl 
met ook eene psSAiwwy^ §üyk aan i, coudedp 
abscilTen dezelvdë blyveh^ maar de ordinaat^ zal 
in dit gevi^ gelyk ayn aan thM. (fteUende. 

Zoo 



: Zoo aiffl PU dft«g yier gevrilcn op dg Vcige> 

zal dezelve wel van gedaante veranderen, maar 
cevcnwd tttOQfi on rergdyiciog van dézèhde 
macht blyven ,eniiy gevolg dcoos d» zelvde ftwt^ 
van ktomme Ijmen aandolden. * 

ni. Zoo de nieuve gcnoomen As DH (J^^. 4 j) 
•en boek SDH Hiet den As DE maakte, In het 
pxmt D, daar de ooT(|)ronk der abscHTen genOo^ 
men is^ zoo trekt ak hèt punt M op den nieu^ 
wen A« DH ^eoe erdinant M^t33V, eH fteld da 
«%8clflfe Dfssrt. Laat m de «fnwj of Hodïwaaê ei 
Il de Cofimi of ^fttfede^Hodmadt van den hoek 
EDH zyn ; en neêmende de eeiiheld voor StrasEl 
cal ni*+f«aes 'Zfn. VervoJgeiM trekt uic bet punt 
{» twee loodrechten ^x en ƒ* op de nieuwe meede^ 
ct^ddoaaten : dewyt mxDfs^Sücis, heeft men deeee 
«evenceedigheid i: m!SsDp*,pk ofwel x:i»=sr:mè 
m^kaxssr. Qp dezelve Wyze is Dfcacfuv ; aleoé 
de toeken filf m pDr ^m ejkaoder gdyk zjm; 
en dat Mpeasf geftcld is, zal ribc=my zyn eA 
•tócMiy; b9||WT5flg DffaparfDt ilrriiii ■■ 
My, an M>i yvi ! iM i^tffgam^fgy; en dus is m 

pp+mv. 
Op dezelvde wyze is nv— mC3»*y-fw«y en yz;^ 

' Zot 
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Zoo dat in dit geval de Cirkels Vergelyk&g 
ureeder gelykvormig zal zyn aaa de voorgaande» 

IV. Indien aan den nieuwen As LN (Rg. 46O 
cenige anderen ftand gegeeven word; zoo laat 
het punt L voorden oorfpronkder absclilen genoo* 
men worden , en zjr uit het punt M op deezen nieu- 
iwcn M LN eene loodrechte Mb gctoogen, 
die W7 V noemen zullen. Zy U=r; recht 
uit het punt L eene loodrechte Ld op den 
ouden As DE verlengt tot in D; maakt Dir:/ , 
I4z^ > «n trekt door bet punt L «enen As LR 
^alel aan den ouden As DE, die de verlengde 
ordinaat I^ in het punt q ontmoet ; dus is Mf 
zzs^g (om dat ^9= Ld is); en Lq=Dp+D4 
is^zx+f. Laat m de Sinus en n de Cofinus van 
den hoek jLfc zyn, en fteld de Straal=i. trekt 
At meede-ordinaaten $« en }/», Wyl nu de 
hoeken qUb en q\Jb aan elkander gelyk zyn , heeft 
men als voorea fi9=r«*=;w»+«/; I^=»m? 
+!{ƒ; 9/S=&«=niy+mg en MMSAyHg* Byge- 
volg is Lft:=t::;TOé-H»/--iii3r-^^ en Mft=üX3 
«r+m/f»y+fig ; vermccnigvulgende dan-^r en 
^y n waardy door n ; t; en ssyn waardy door m, vind 
men «e2»*x+i;*/— ^my — nwg, en «v=m»x+ 
m*f{nm'j f «my ; tellende deeze vergdykingen tot 
elkander heeft men «v -|-fifi:2w*x+»y+»*x+n*/ 
.of wü,+nt= (m»+n*) («^-f/)-. Maar w'+n'Sï 

Vervolgens vermeenigvuldigende f en zyii 

waardy door m;v en zyn waardy door », heeft 

^' -' men 



mm m«:«fix+««/--««y— iii»g , en fiv=mnx+ 
»»/+»*y+«*g , en trekkende deeze van elkandee 
is m—mz=^n^y+nl'g + «i^y+»'^ =(»»+»*) 

V. Wy hebben tot hier toe gefteld dat de o?^ 
dinaaten rechthoekig op de absdflèn ftonden, 
docb het zoude geen vtrandering in de vergely? 
kinggeevenof fdiopn deordlnasiten eenfcherpen, 
of een plompen hoek met den As maakten ; als by 
voorbeeld , ( fïg. 47. ) zy gefield de rechthoekige 
abciife pP=x eti haare ojrdinaat PM=y , de 
nieuwe abciflè. DQ=rt; haare hellende ordinaal 
MQz=:v: de Sinus van den hoek MQIteSnft;^ 
ïtyn Cofinus =sn. Dan geeft de APQM deeze* 
eevenreedigheid i:vz^m:y of y:=smv;ca i:vz:sn: 

VI. Eindelyk zoo de vergelyking van eene 
kromme lynweegens zyne rechthoekige meede ox* 
dmaaten bepaald is, kan men op dezelvde wyze. 
de vergelyking voor een iegelyke öand der zei, 
ver op de algemeenfte wyze bepaalen : Laat wee-' 
derom DP=a zyn , en PM=y; (Fig. 48.) 
-neemt een As AQ naa gevalle, en een punt A in 
denzelve voor den oorfpronk der absciiTen; trekt 
nog uit het punt M een ordinaat MQ naar geva^ 
Ie , maakende met den nieuwen As een hoek 
MQA , wiens Sinus wy gelyk aan p. en wiens Cofi- 
nus wy gelyk aan q ftellen. Recht uit het punt A een 
lyn AB op ^ loodrecht.fiaande op doi ouden As 

:- * DP 
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DF; üüdA3xg en BD=3^; Mkt ABpflfUeliia 

deü ouden As$ en fteM de Sinus nn deb bock 

MF loodrecht op dèn nieuwen «» AQ; ftdd BffF 
s=w, AF=r, AQ=f en QM=f ; dus heeft 
nie!i<borhetvooig«itdeeESh^#; i«=^r,- acti: 
«f>< i i t" ƒ en yssant; — «Mt» ^^^^ ^ de «viar^ 
dyen vfii ten ^1 geOjdd ejnde» heeft men xsas^ 
fwjr-^f-fwt-/ en ysxmpt^^g^int-^g. 

VIL Zoo in alle deeze-vooo^vaika de wiurifeil 
toor X en voor y gevoadeBi in de kram* 
i)« ly» vefgelykteg geteld «rorden» zü des^ 
:MiA gedaante wel VQraadcreii, timer gBCDSÜÉM 
«eeetvet mtichC; «raaf uk dan ^volgt dae 
de V<!rgelykingeii van ^^efftMlkmde iiiMhtefi 
tot het zelvde Geflagt of Soozt 5ran krotnfiie 
lynen niet behooren kunnen , doordien hun- 
nen aatt alleen afhangt van de vefÉ:hjMende be* 
tiekkii^en of maichtea die *er teSbhen te vecaii# 
dctyke « enyof tu&hen de zbicfOsn en ordüna<> 
M pfti (|itf ) ; daaioai lieeftttieh MkdeGefla^ 
len AdacRlver vurdeeld ralgeni <le |M)oMe ibm 
jlet Exponenten van x en y. 
. DietbalvieB zHÏen de ioroaiaie Ifneft wkri V«r« 
IBelyfckisen4eeEe volgende f edaiiiÊeiiflbbQD^ tocikp 
iefdeliAudit of het detde Gefli^ <beho0ren< Naa- 
jnentlytk 

y«+&ey-^eaJ«nHr?:=5ö 
.«y*+fafy— «y^*-c»e=ao 



De itAte lyn it van bet eeifle fffOt^U «1 

fe«eéiii«9ti na hm tMele scflugi «bi te xy 
tterkü^'^ttrf^flittieeB bcbbca^ gdjl; in 't vesu 
ytAg getowc isai #ordcn« 

VIII. Meenigmaal gebeurt bet , dat een i^ïïfg^ 
IfioB^ ^ AunenfieUIpg van vcrichilleade lyaen 
aanduit; dat ii te Kfgta dat eeoe eD ^elvdc Tcft, 
gelyldng xneenigBMal de fiamenlooping aantoont 
vanverfcbillends kromme lynen die alle op het 
zelvde Vlak befehieeven zyn , én in dit geval , ii 
die vexgelyküii «en produB van verfchülende 
ratifioêle of mn^êore vergelykingen, die elk la 
'tbyzonder veif^ykingen zyn van eene kromme 
lyn welke met 4r ander een en zeivden as , en 
«enen ooripronk roor hunne abscülèn hebben » 
muit JM «en vericfaeiden vetgelykingen door 
elkander venneenigyuldjgt, 2al de ui&oomende 
voer nmiKeb hebben aHe de woïtels van 
de vergeiykingen die tot voottbrenging van 
deeze g^êlit hd)btn, tn ledet 4er Wöttete 
een tak oi ded v^ tttxt kiommelyn aafi» 
wyzende, (Völgénf i* 16.) 100 zal het giey 
zegde produéb ook eene ktbifloie lyh aaofwyzeïi 
die tJlè de tücken he«ft "na 86 vttgd^«hgctt die 
tot "GoonfetiftelUflB rm 'deeze ^efijèfift hebben: 
dat U te zeggen, ty tüttti geheel Sunieiiitel 
van kromme iynen amdniden. Èy vwn^ftMi 
{Fig. 49') 200 tweegelykeCirkeH op tott«e*vdé 
Vlak befchreevift .qiB^ -eii M tot. xlifaUeipifltt C 

van 
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van de eene Cirkel DRQN voor dea oorfprottk 
der absciflen genoomen word , ( de meederOrdinaa*) 
ten rechthoekig op elkander flaande) zoo zullen- 
de omtrekken der beide Cirkels DRQN en 
IMSLE aangeweezen worden door deeze vergely- 
king; (die te (aamen gefteldis uit die van $. i? 
cnN''. I.) , / 

• (y» — ifly+aH-ft'-^six» — f») (yH*»' — r*>=o' 
oT y*— *-2fly3+2x'y* — 2flX*y+«*==o 
— 26xy*+2ar'y— 2& x« 

*^ +&«y» +&*ix:» 

' • — 2r^y'^ — 2f*x* 

r .' +26f*x 

":. — av» 

' Deeze vergelyking kan nog op de volgende' 
wyze aangeweezen worden, 

^'i:i»)X(y-^i^^^)X(y+K»-VxO = o, 

zynde.^e vier wortels van de vergelykingerf 

(y-2ax+a'+i»^--2&x+x») X (yM-x'-r*)=o^ 

gelyk reeds getoond is. 

. • Hier volgt nu.uit v dat iedere absciffe CP=r 

vier ordinaa ten 'heeft, naamentlyk PM,.P?> PA 

en Pi» , ten zy het punt P tuflchen C en . E , of 

luflchen Q-en Lyalt, in welk geval *er twee in<! 

beeldig wordèu.^ ' . ■ , 

'O De wortQl ^-c^-f^ r v J v(<i^ap-r«»=rQ \vyfl:,dc 

iiv Cir- 
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élrkelftuk Ê M S L aan i de wortel j-^a -f* 
^^H-&»+2i»»x-x»=o het CirkcHluk LjE ;; d^ 
troitel y— |X'^r»-x>i±i) de halve Cirkel DRQ- 

èn dé wortel y+/^»'*-**-=o de iialve CirHci 
QmND. Üe wortels van de gegeeve vergelyking 
topnen dan te gelyk de omtrekken dei b'eicfe Gifw 
lEels EMSL eh DHqN. 

- VIII. Hier mi blykt, dat iöó meenigin'aaï ceii 
Vergelykirig gedeeld kan worden in twee, drie 
éf meet andere , alle raiionaal of meetbaar zyn- 
de, (naainèntlyk wahhecr die uitkooménde ver- 
gelykliigèn doót geen wdrtel-tèèkehi in haard 
veranderlyken aangedaan worden), zoo is de lyi 
Öie door de gegeeve faamengefteldfe Ve^gelyking 
aangeduid wórd,' een Saainenrfeiling van ver- 
fèheidélyneni niW waAneèr eenè gegoeve ifei^ 
gelyking geen meetbaare deeldefs néeft, dim' ii 
de lyn die zy aanduid niet faamengeüeld uit an*^' 
4ere maaï is eeii lyn öp iig 2el\^eii- 
' By voorbeielrf de Vcig elyking y-^-p^r'-x'^^ 
4^nt alleen de halve Cirkel DM£ aan ^ (Ff^. 50) 
«00 men na hetwortel-teekeii^ trilde, wegneemen' 
met die Vergelyking in 't vierkant te ftellen^' 
is die y»+x*--r^==oV dïe fcehalven ae wortel 

y^|/r^^=ó nog de wortel y+^^r^c:o 
Bevat; welke laaffté woftel dfc andere hal^é èir- 
'kel E«D aan'wyttf . ', , ' . . ^, . 

Het is dan niet inöogelyk de cenê halve Ctrke^ 
door een meetbaare Ver^elyktog aan te wyzeo'jfon- 
Ier hét dè süidere halve CifkeiÉwiD mee'de te^dogg. 

c ke; 
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E^ n mhtt waare grond-begintzel der hfeet4 

IX. Door M^etkunjlig^ Plaatzefi verflaat msn 
de Meetkunftige faamenftellinge van een Vergelyr 
kmg die hooger als de tweede macht Is, of die 
twee yeranderlyke in zig be^^at. 

Wy hebbeii niet goed gedagt de Leere dier 
Plaatzen hier by te voegen om dat zy eer Konfl- 
XyK düa Nuttig, zyn; want al gebruikt men nog 
zoQ veel pplettenbeid in het befchryven van eeii 
Iromiue \yn > 2aA ipen eevenwel nooit aoo voL- 
9)aakt de giezyocbte grootheid kuiinen bepaaLea-, 
als ^tt.Üoot de. becefskening in geullen ge* 
fchiei. 

. 'be Steef Mif^m ifi. VHopital heeft byna 
^iets yan aanbelang over^eJOiaagen in zyne Leere' 
over die Plaateen, in.aya Traite. ^Jnalytique. des 
$eQions Üontqu^^ 

** Wy zijÜ^n hiep. eené algemeen© 
aaxmietkiqg doen 09 alle-de kromme lynen 
djp éoox vesgelykjogen uitgedrakc wop^ 
den; naamentlyk , dat dt oorJpronk der 
iheede-otdinaaten alxóos van een punt op 
de kromme lyngereekend word, wanneef 
aJte (fe termezi van de,Ver^elyking aan- 
gedaan Zyn door de veranderlyken x of 
y* En m teégendeer is "^ef altoos eenebe- 
ftcndige.teftnin de Vergelyking, wanneer' 

die 
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(Me oorfpromk dét «leade ^ orcfioaaten 
baiccn of bitinen jden, otstrek van d^^ 
kromroe lyn valt. 

Om hier van overculgt te ipi^ iöo Uii 
'er gegeèven zyn de algeraeene Vérge- 
lyking ax'^^bx^y^ -^ cy»:z=zoi h/2t ii 
kfaarbfykelyk dat zoo in deeze Vefgély- 
king s:==r6 gfiflekl t^ord, M cf jtoèedë 
t=o zyn , of y=:o ; en by gevolg is de 
öorfprouk der meedevoid^i^&dite» óp deüi 
omtrek V2tti de kfomme lyn. 0^ deielv- 
de wyze wanneer jirirso gefield word , is 
ü*"» meede::=:o ep dus x=:ó^ het welke 
óp 't zelvde uitkomt ats in 'f «rfle geval. 
Alaar 200 de Vergetyking èenige beften»* 
digs^ termen heeft ^ ah n^" --{rbiCpj* -\-cy' - 
ff*=^q m me» x^zxo flêkl vind* men 
^y --g«=i^, en dus f =j£* ofy=:: 

j/g» ; het geeheaatatdom, dwhétptrrft 

M aan de kroimoe lyn' iiiif den opl^- 
ipföak der $ affhiat inet eene toICtheii- 

'fcrycer^://^, en byg'evolg dat die* hidt 

op dé kromme lyn is. 

Ca ï>e 
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De zelvde waarheid heeft plaate zoo' 
men ' 3f3!i::o Held, in welfc geval a?=' 

m 

y^gn zal zyn^ 



TWEEDE HOOFTDEEL. 

yan de Eigenfcbappen der Parabel of Brand^ 
fneede^ als op een Vlak befcbreeveti, 
zyndcy befcbouwd. 

Bêpaalingën. 

§[. i8. ^T gegee'Oen ecrte onbepaalde f ecbté 
ïynKS (Fig. 7.) die ^y Leids-^ 
finie (Xyit^&xïzey zullen noemen:^ én op 
dat zehde Vlak een punt F buiten die recbfé 
/y» RS, dat Focus <ƒ Brandpunt ^^wm^/ 
v)ord. Zoo men een oneindig geiaï pmitefi 
•M op dat Vlak memey zoodaanig dat de ly- 
'tien FM w MQ^ die uit dit punt M geM^ 
gen worden de eer/ie (naamentlyk MF) 
tot in bet focus F. en de tlveede ( naament* 
lyk MQ^) hodreebt op de Leidslinie, beidlt 

mn 



Mri elkander geiyk zyh\ zal de kromme lyn 
die door deeze punten getoogen v)ord , een 
P^abel of Braadfqeede genaamd morden. 

I. Vraagstuk, 

: ^5- 19. De gegeeven Befaalinge van de 
Parabel^gefield zynde , deeze kromme lyn te 
hefcbryven , of het geene op 't zelvde uit- 
komtj zoo eengröote meenigtevan punten 
M te vinden als men begeert y 
c • ',. -^ - ' ' ' ' ■ 

Oplossing. 

'^ Laat uit het pont F eene loodfecköFB , 
pp de Leids-Hnie (Direélrice) RS vaj- 
ien (a) en , verlengd dezelve na de 
^;jpt van P, richt uit FB eenige loodrecht 
ten PM;, en PM op na gevallen , en 
verlengt dezf:lve tpt jn-jde punten m en 
nt; uit het punt F als' middelpunt be- 
^hryft met een f}:raalFM=?BP,9en Qir- 

-'• -' '. ' ' '' \ ", * ;\^^^' 
\\' -^ (a)EucLXïI: T. 
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3^ Ijtlkidino tot pi 
kei -boog die de Oomfpmd$efeni$ onlm^ 
paalde rechte lyn m PM fnyden taX in 
twee pqnt« M ^n tf, welke de twee 
punten zyn zullien waar door de parar 
bel getoog^n moet vordeti. 

Op dezelvde wyze voortgaande kan 
pien zoo veel eoodwige punten m en M 
yin^^n als 'er begperd werdeq^ 

Laat uit het punt M een q: MQ op 
^e Leids-linie RiS v^lon; <}an heeft men 
MC^BP , om dat BPMQ^ een recht- 
jiDek i$i ib) maar BP is±=FM (dW 
de DplQfling) by gerolg is MQ,ook=;::; 
rM;tei} hexjvM M is aan <|e parabel 

;,^' ö. T. B. m 

; I, ^EVOLG. 

1 20.' üic depze befchryving en ni^ 
|. ï8. volgt, <^at de parabel door' het , 
.T inid- 



midden van de Jyn BF gaat, dewyl in 
dat flip BA gdyk ftan AF is. 

Il Gevölc, 

"J. 21. Hier üic voIê;C nög, dat deeze 
kromme lyn twee oneindige takken heefc, 
(naamentlyk AMM en Amm) Welke ge- 
ftaadig van AP verwyderen , en in een 
gelyken afftand van deeze lyn geplaatll 
zyn, en dat de lyn AP dè geheele krom- 
me lyn m AM in twee gelyke deelcn 
deelt. 

BEtAALïNGËK. 

5. fti. De lyn AP word ^x genaimdj 
.het pönc A. midden Van ht Is de Ktuin : 
een legelyke rechte lyn MP geCoogert 
mt eenig pirnt.M , van de kromme Jyn, 
loodtechft op d^n as AP, word OriinAai vatl 
dien zt genoemd. Het deel AP tan dèiii 
«s , dat tufTeben de ordinaat MP èrt da 
fcrnin A van de kromme iyn geleegeh is f 
fs d(? JbsciJ^'v^ï^ die ordinaat j.^n ^Wi 
C 4 ge^ft' 
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geeft de naam van Parameeter aan efett 
Jyfl welke het dabbeU is van BF. 

Eeriste Grondles. 

§. tz.jnje Parabel (Fig. 7.) is l>et 
Plerkant P M* van efn iegelyke ordinaat 
PM, gelyk aan bet proéé V(tn de abscif. 
Je P4 d((or den parameeter. 

^ETOpGINpEf 

Laaten de bekende lynen AF of AB ge- 
lyk gefteld worden aan a , en de para- 
ïneêter ( zynde het dubbeJd van BF) die 
wy/) zullen' noemen, zal gelyk zyn aan 
^a; fteld AP=j; en PM==:y; wannper 
bet punt P tuiTchen den kruin A en hep 
focus F Kalt, zal FP=-a—s zyn; en ia 
teegendeel is PF;;^^*— <i wanneer bep 
punt P aan dp andere kant, of voorby 
het Foctis F valt ; dit gefteld ?ynde heeft 
^en in de beide gevallen (om dat de 4 
FMR rechtl^oekig is) PM'= FM — 
FP-;naaai: FM is==BF=a«+x, (5. ig. ) 

fteN 



Aellende dan voor deje^ lynen haare 
ftelkundige waardyen^ , verkrygt men 
ƒ =: 0^ + 2ax +af^ —a" 4-2.^«— «'=4a« 
of fx i dewyl p=ds,aan 4a. 

D. T, B. % ' 
Eerste Gevolg». 

5. 24. Hier uit volgt, dat de vier- 
kanten der ordinaaten tot elkander ftaan 
^Is haare absciflen j vant zy geftetd dat 
^ een ordinaat is, ^n j; haar abscülè; en 
laat Y eene aadere ordin.aat zyn , hebben- 
de X voor abscifle ; dan heeft men voor 
cje eerfte fz^zzpx^ en voqr de twepde 
Y'trqpX, en bygevolg f: V=pxi p^ 
r— « ? X (f), deelendede beide termen 
Van^eiaatfte rpeden dopt hunne gemeg^ 
«n werker p. 

ip) Eucl. VII: en XVI. 5- 

Cs 



f(% Inleiding tot de 
li.. Gevolg. 

5. ^5. Uit de Vergelyfcing /=:p'^ 
verkrygcmenp: y=y: Xj by gevolg is 
een iegelyke ordinaat midden eevenree- 
4ige tuiTchen haarc abscifle en de paramee- 
jter ; waar i|ic volgt dat zoo 'er twee van 
deeze drie lynen gegeeven zyn, (naa- 
nentlyk d6 parameeter ^ eene ordir 
naat en haare.abtcifle) de derde dan ook 
bekend z^ wolden. 

III. Gevolg. 

.§.2(5. Daar volgt nog uit, dat de dub- 
belde ordinaat die door het Brandpunt 
F gaat , gelyk is aan den parameeter ; 
want in dit geval is de absciffe AP of * 
gelyk aan AF of =z|p (J. 22 en 23) 
en by gevolg fzi^^p" oï 2y=zp. 
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Zoo mm do$r eenig pmt O Mn ie\ tarabpl 
Cfig' iS') ipnJMamenêrDti êevewmfyÜg aan4^' 
jfls AP trekf ^ de dubbelde ^e-erdinaat MPm ie^ 
het pune N ontmoetende ^ zoo is NMXNiorr 

BETOQOllta 

Trekt de or4iP3at PS. Dewyl ASXP=:SrPb, 
en APXf=^5«* CS. a3.) zoo is (A$+AP) pz=z 
§D'+Ff»*«n (AP-AS) ^5==P«£-..SD"i 9ia« 
AP-^AS ö=SP, dus SPX>===P|ii -SD', ptt i5 
jP^»=^PM, SP=DN en gP^PN; bygevolgfe Sir 
X)>=DN Xi»==M^'-^-PN*cn M P*-PN* fs= 
(PM+PN) (PM-PN). PM+PNis=NM, ea 
PM-PN of Pw-PN=Nm5^ by gevolg NMx! 

Kw=DNX^ 

D.T.B.W. 

IL Vraaqstüs. 

5. a?. Door mi^ gegi^en pmt H 

JF^g* 8.) op de parabel y een raaklyn aan dU 
rimme Ijn tetrekkm* 

9?- 
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Q.?LOSSINfi. 

^ 'Trekt een lyn MF uit bet gcgeeven 
punt M tot in het Focus F, en op 
ide IjiQids-linie ^q een j. M<;^j vervoir 
geos ook F(^; zoo men nu door hef 
piidden D van deeze Jyn FQ^en het punt 
M, eene rechte .MD 'trekt;.zal dezelve 
lde parabel in het punt M aanraaken. 

Betooginqe. 

• Laaten -er uit eenig ander punt w van 
^ie lyn, getoogen zyn, de lynen twF en 
iwQ^, als meedé eene mi JL op de Leids-li- 

Door de SajLmejiftelling is dp rechte 
lyn MD X op het midden van QF dewyl 
AlF=:M(i (5. 18) en FD=QD 
is ; by gevolg gaat de rechte lyn MD 
door alle jde, pimten eevenwydig van F 
en Q; dies is mFrz=wQ; maar mq^ is 
<m(l;{d) en by gevolg i$ mq opk <5«»F; 

* / ^iecr 
(i)Eucl.xiX:x . 
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È E re ÉX -S N EE D E N- 4^. 

d?érhalven is het punt M niet aan deQ 
omtrek vder parabel ( volgens §. 1 8 ). 
Doordien nu het zelvclè bewys akoosr 
plaats heeft voor alle andere (lippen m 
die lyn IMD behalven voor her flip M^ 
h' het klaarblykeiyk dat dit flip M het 
eenigfte is dat dezelvde eigenfchdp beeft 
als de kromme lyn, en by gevolg is 
MD eenraaklynin dat puiie. 

iX T. B. W.' 

i. GbVÖLó. 

g J, 28. 2k)odeTaaklyn.MDnaar de Kant 
tan D verlengt w^ord cot zyrden verieng^ 
den as FAB in het punt T ontmoet, zal 
het deel PT van dien as , ( gelecgeö .tuf- 
ïchen T en het uiterfteri P van ^de or» 
dlnaat^MP die' door het raakpunt getoo^ 
gen is) het dubbejdzyn der abscifle AP 
van die ze Ivde, ordinaat M;P: want door 
de faamenftellinge is de V F M 0= 
VDMQj maar de VDMQ^ is=:VFTM 
ém dat Fï* en Q,'M eèvenwydig 

aan 



4$ iirtf i0iN& rot üt 
tan eHcsnder zjn (e)i dot ii d» AFMl^ 
gelykbeentg, cnFTi«=:fM(/)» maa» 
FMi»=M(^(|. !«.)♦ en MQ=Bi^ 
(^> ; dm is FT=BP^; too'étvm öeö- 
ze jgelyke lynen de- gdykea AB en AF 
afgeiFokkenwordcB, zsl AT=:AÏ^z;ni^ 
itmt ak TOlgrdaft JPT=:2 AP is. 

Meahteftdeeze PT dé naain gege«. 
ten van OwitR^ - lUisil/;^» (AaMdB^nfff)^ 
fioemende dan A?y±, zal dè onder-raak- 
iyn=2yzyn. 

IL Gk?ol6. 

. ^ 29. füer »Itvi)%tna|g^ ^ iodiet^ 
tnen uit bet punt M öp' de raakjya 
IttDT eene toadoadne MR. opnéhti , ett 
dtezehre Tericiigt idc iè her pmc' BL vait 
den As AP , zal kbt deel RP «ani die» ad 

aan d^ hahfe pacaraeetor ; want dè 
ifiS&PM en l^BQ zy» re^tbbekig, ge- 

Jyki 

<e ) Eucl. XXIX: 1. (ƒ) Euot Vt *. 
^^> Eucl. XXXIV: t. 



lykvormigen getyk, dewyl 2ty gemaaki 
zyn ck)or deeeveRarydigélyneii FQ, MRj 
BQ^en PM; dus heeft men PR=::BF=:24 
ofjp; waar uit volgt dat de onder-Ioodlyn in 
de parabel, eène bcffeeodige grootheid is 
die altoos getyk is aan de halve parameeter. 
Deeze Waarheid is ook eerf gevolg uit het 
geleerde noopens den rechthoekigen é 
TPM, welke deeze eevenreedigheid geefn 
PT of 20;: PM of y=i>M of jf. PR of 

lil ÖEir óLGé 

^. 30. Wanneer de onder-raaklyn PT 
én de onder-Ioodlyn RP bekend zyn, 
zal het gemakkelyk zyn de Analytifche 
waardyen vari de raaklyn MT en van 
de \oodiyn MR te bepaalen ; want de 
i^ecbthoekige AMTP geeft MT=:: 
/<pjp-f4«% en de ^MPR, M Rzii 



f^P^\fo(y(.x+\p)p of p^(^p^^ 
eivbygevolgv MT: MRr=^fx+4x*: 
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y{p^^x)\p=r:yx: §Kp; (A)deelencte' 
de^ide termen der laaclte reeden door 

iv. GÉvotej 

$• 3 1. Zoo men de rechte MQ^tot bin- 
«en de parabel naar £ verlengt , zyn de 
hoeken FMD en £ML aan dezelve zyde 
tan de raaklyn , door de lynen ME en* 
MF, gemaakt, zigtbaarlyk aan elkan- 
der gelyk; want, door de SaamenfteK 
ling is de VFMD=aan VDMQ: maar 
VDMQ^isr-rry.EML öm dat zy fchrjks- 
hoeken zyn (i); by gevolg VFMDr= 
aan VEML, waar uit volgt dat indien 
in eèn parabel, of in de hólligheid ♦an 
éen pafabólifch lighaam ( welker opper»-' 
vlakte oT omtrek' gemaakt is door de om- 
wen- 

( i ) , py 4 4^Ms = (p+4ae') ar en y^Jff^x} 

xjp = yip+Ax) xy\p ; y\p h z= M/pt 

en by gevolg zyn de termen J/[px+/^^ 'l^(p+4xy 
j^=:aan yp + ^xxj^os il^fHxX^f^P'. 
. («)Eucl.XV: I. 
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Urenteling van deeze kromme lyn rond- 
om zyn as) 'er gèljkwydige (baaien 
vallen, zy alle door den omtrek inhee 
firandpQnt , weeder gekaktft en ver- 
?aameld zullen worden. Dit is een nood- 
zaakeiyk gevolg van de gelykheld der 
hoeken FMD en £ML, en van de wet- 
ten der vecrkragts ligbaamen (corps èkt" 
fiiques) ; en omgekeerd , zoo het Brand* 
pant F verligtend is, znllen alle de 
Straalen uit dit punt gaande , en aan 
de binnenfte oppervlakte van de krom- 
me lyn (lootende, gelykwydig aan den 
as weeder gekaatfl worden. Hec is uic 
hoofde van deeze eigenfchappen dat aan 
dit punt F de naam van Focus oi Brand- 
punt gegeeven word. 

.. Bepaalingê. 

1^. 32. Wy zullen in 't vervolg Fotr* 
Jlraal {rayon ve&eur) noemen ^ een iege- 
Jyke rechte lyn MF, getoogen uit het 
Srandpoïit tOt eenig ftip M aan # 
jcrQiii^^lyn,v • 
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I. De roe%firna\ FM (Fig, 51.) v gcijl* «« 
^f j^m van de akscijft AP der ordffnaat 4ie door 
bet punt M gaat en bet vierde deel des paramee- 
ursi da$isFJSap^A?+l^. 

Bbtoooikoe. 

ATkm=AT($ t8 }eii düsAF+AT^AF+APof 
ÏF~APrAF; mtar FT ii^FM {do<WP «ie hB% 
tOQg^ng ia 5 .^8.) **s. FftfegsAP+AT^ep AFi=Ja 
(( 2$ ) byr gevolg i& de VoerOx^l F^ ^dyk aiw 
de oqderle^nde absciiTc AP-i:^. 

D. T. B. Wi 

Gevolo. 

n. Dewyl PM:^A?+Af fci » AP=-AF+FP, 
200 is FM=FP+2AF. 

Grqniwsp^ 

III Het verfcbil AQ— AP=PQ (Fig. %2.) vm 
mee abscijjen AQ en AP is gelyk aan bet verfcbH 
baarer Voerfiraalen FN en Hl/iy dêtis $0mggm 
FN-FM iV=;PQ. 

Bc- 



ÏN-FM is=AQ+AF-AP-AF=AQ-..AF 

P, X B. W. 

Vraagstuk. 

iV. Gegeeven zynde twee TMrf nulm IM jii 

FN (Fig. 53. ) met den boek MFN tuffcben di- 
zehè b9g9Hpeni ^^ Parabel te befcbr^ven. 

Oplossing. 

Maakt een APMNmet de twe€ gegeeren Ijmeii 
fM en FN, en den VMFN, befchryft op MR 
een halve cirkel Mg TN; paft 'm 4ie halve cir- 
kel de Jyn Mr, die het rerfchfl fe tuflchen de 
t^^ee gegeeven Voerftraalen ; trekt NT en verlengt 
érzcihve onbepaalde^yk naar de kant van Q; laat 
jeea loodJyue FQ uit het punt F op de lyn NQ, 
^len , en verlengd deaelve beiderzyds ; eindelyk 

jBuaU AF=gg '"^ ■ ^: en het punt A zal d^kruia 

van de g9vx«igd«* fanbel zyn » «» dt Ifü AQ 
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BeTOOGINGE. jf 

DewylAF^is aan — ^—^ zoo is FN==2^F4^ 

F(2; maarJi'A+fXJ fs=AQ, dus h FN=^AQfAF. 
Op de zelvde wyze betoogd men dat FM=AP+AI? 
is. Maar FN en FM zyn Voerfïraalen: bygevole 
IS F het Brandpunt, A de kruin, en M en N twee 
ponten aan de ParabeL 

P, T.B. W* / 

De Hut Zanoui heeft door middel van dit 
Vraagftuk, eehe beknopte wyze uitgevonden om 
de Comeeien te bereekenen; dezelve is te vinden 
mCommera. injlituti Bononünfis Foh 3. Pati. I^ 

IL GllONÏ>l£S. , 

• %' 33* ^^^^ '^^ etmgeonderfcbeiden raak^ 
lynen (gelykMT.) (Fig, 8.) aan ver^ 
fcbeidcn punten van de kromme lyn getoQ- 
gen zyn 9 en men uit het Brandpunt Fop èen 
^eder mnJk zelve eene Iwdrecbte lyn FD laaf 
vallen; zuUendeezen loodregten aangroüjm 
eeven ah d^ vifrkants- wortels van ieder baaf 
eige Voexjlraal 
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Bëtoooincï;* 

Zoo men door de punteo A en D , de 
rpchte AD crekc^ is hetzjchtbaar dat die 
]yneevenwyd% zal zyn aan deLeidslinie 
BQ^, dewyl zy de zyden BF en QF, bei- 
oen in twee deeld ; dus zyn de rechthoe- 
Wge Ap" FAD en FDT aan elkander 
«o , hebbende de V F gemeen , en geeven 
FA:FI>=FD:FT\yelkeFT;=:aan FM 
i$ ( 5. 28. ) by gevolg rAXFMr=:715'; 
zoo men eene andere Fd en Fm veron- 
derftelde , zoude men op dé zelvde wy. 
zp betoogén dat FAXF«=:^wad aan F/; 
4qs fd': Fd( =FAXFM: FAX 
fin=:FM: Fm, en trekkende de vier- 
Iwnts^VorteJsFP: Fd=;l/FM: yTm, 

D. T. B. W. 

J. 34. Een iegelyke rechte lyn M<^ 

of JMK {Fig. 9.) getoogen doöï een punc 

D 3 ^ 
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M van de parabel , eevenwydig aan den 
as van die kromme lyti, word Diameeter 
genaamd, en het puntM, deszelfsO^- 
yprow*. Éèn iegelyke rechte NQ^, welke 
eevenwydjg is aan de raaklyn die door 
het piinc M gaat , én bepaald word aatt 
de eehe zyde door de toomme lyn Iq 
N, en aan de andere door den diamee* 
tér MK in Q^; is een Ordinaat van dien 
diameetef . Men noemd AbsciJJen die dee-' 
len van den diameetef welken tufichen 
den oof fpronk M eö het uitetftö (^ der 
ordinaat NQ bevat 2y«. 

III. Grondles. 

$• 35- Gefield zynde dat de raaklyn MT 
bepaald word door den verlengden as in bet 
punt T; (Fig. 9.) en men door dm oor- 
fpronk Aj rf^ raaklyn ACL trekt ^ welke 
ie raaklyn MT in het punt C doorfnyd^ en 
den verlengden diameeter MK in het punt M 
ontmoet ; zal de driehoek GAT gelyk zyn 
$an de drieboek MCU 

Be* 



K£ IXI SX ^ S II ft E1XB A. :^5 

<BlETOO<iïNt>fc. 

De aS CAT en MCL tyt bteid^rt rtéht- 
hoekig, wyj ML en AP* ééVènwydig aan 
elkander 4yn (J. 34.), eh AC 1 óp 
Aï' i^(/), dè 2yde AT vaii defi èen is 
dbkn^ftan de xyde LM vati dèn afldere , 

:^öt AT bzöiwi AP (5. iig. )^ cti AP 
is^taaaö ML> <>m dat AP ML een 
rechthoek is ; öinddyk zyn de hoeken 

;by C aan elkaftder gèlyk {m). m byge- 
voJg isde ACAT=sa«ii de aMLC (»^. 

D. T- B. W. 

Gr ON DL £6. 

. Zoo ffun uit bet Brandpunt F tian een parabel 
iCÏ'ig. i6.) dê Ppi FN ttekt tut aaiï bet pmt N 
éaat de ¥ekaklyH 'bnA óen ö^ NB eén didmtems 
fH^M^n èiM ^ntm»et ; ^tU dteze i'jn FN middm- 
tevenreedige xy», tujfcben bet vierde deel vanden 
parameeter t (^zynde BE^ en de voerftraalFM;dat 
#VFB: FNzcFN: FM. 

B E- 

(/) EucL XXIX; i. (w) Efld. XV: i. 



(») Eud. XXYI: i. 
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Betooginge. 

Trekt de prdinaJit MP. 
ï)ewyl de A» ABN efn APM co z^ , heeft men AB: 
BN=:AP: PM; mav AB is=jAI' (J. 28.) by ge- 
volg is Bt^=jPM (è) ; B F |i8 = gan « jp,en de 
4BFN Is rechthoekig, dus NF=|^bN*+BF* 
ö( NF=;^^pM^4 ^p'; maarPl f is = BPXJ 

($. 23.) dus is KJPM'+n;P'=KiPCBP+^), 
e!iFMz=:BP+BF=*BP+Jl>; by gevolg ook 
/^JI>CBP+J»=^JPXFM=|/BFXFM; 

dus weederom NF=:/^BFXFM ; én by gevolg 
BF; NF=NF: FM. 

D. T. B. W. 

L Gevolg. 

5. 36. De driehoek TMPCFig- 9.) 
is gelyk aan den regthoek APMLj 
wanc zoo men van deezen, hun gemeen 
deel weg neemt, (naamentlyk den vier- 
hoek ACMP) zyn de OQverblyftèïj de 

twee 

(It)Éucl. XIV:5. - 



twee aan elkander gclyken A» C AT in 
GLM, gelyk zoo eeven beweezen is. 

IL Gevolg^ 

5. 37 H^^r »it volgt verder, dat inge- 
valle men door eenig ftip N aan de krom- 
me Jyn, tot den diamgeter MQ, eene 
ordinaat QNR toog , welke verlengt 
zynde den as AP , of zyn verlengde, in 
het ftip R aantrof, en dat men doordat 
zelvde ftip N, ook een ordinaat NG 
tot den as AP toog, meede verlengt tot 
in het ftip H ; zoude de A GRN aan 
den DAGHL jgelykzyn: want om dat 
de lynen MP, GN; MT en QN eeven- 
wydig aan elkander zyn, ieder aan ieder, 
zyn de A» MPT en NGR ook co; dus 
zyn zy tot elkander in verdubbelde 
reeden van hunne gelykftandige zy- 
den (n) en by gevolg aMPT: aNGR 
=MP': GNv Door de eigenfchappen 
der parabel (J. 12.) is PM^' GN' = 

AP: 
(»)Eucl. 3aX: 6. 

D 5 
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AP: AG{ maar de at APML ea AGHL 
flaati tuflchen tie gelykw^dige ML en 
AP (5- 34.) dus zyn die tot elkander 
als AP tot AG (/?) bygevofe is AMPT: 
ANGR=:bAPML: qAGHL. (p); 
maar AM P T is = aan de D APM L 
(S- 36.) dusANGR=DAGHL(}). 

Ui. G&ONDLBS. 

5. S8. Uit hét voorgaande blykt ver- 
Volgens dat de A NQH gelyk is aan den 
D TMQR ; want de A TPM is?=:aan den 
a APML <§. S6.)en de ANRG:;ti::D 
AGHL (5* 37)^ trekkende deeze Jaaa- 
te gelykheid van de eerfte af, heeft men 
aTPM — A NRG = a APML— D 
A G H L ^ en neemende van deeze 
den gemeenea vierhoek DG PM weg 
blyft 'er de vierhoek NDTRr=iA DHM 
cover; eindelyk de vierhoek DMQN bei- 
derzyds byvoegende^ verkrygt men vier- 
hoek 

(0) Eucl. I: 6. (p) Eucl XI: 5- 

(j) Eucl. XIV; 5. 



hoA NDTR+ vierhoek DMQN::= 
A DHM+ vierlioek DMQ^N of Q 

IV. Grondles. 

5* 39- ^* vifrhmten W^ nq* der orw 
Snaatên NQ^ nq » tuin nnen tn zihden 
Mameeter (Fig. lo.) Jiaan tot elkander ge* 
lyk haar e eigen absciJJenMQj en Mq.. 

BfiTOOGlNGE. 

Laateu doord^ oiterftens Nen nder or- 
dinaatcn NQ en nq^ en aan den diameeter 
M Q^ of zyn verlengde, getoogen zyn de 
X? NH en w A , laat die ordinaacen NQ^en 
nq verlengt worden tot aan den as AP in de 
stippen Renr. De A^NQH, nqb zyn 
v> , ( deWyl zy uit eevenwydige lynen 
t^oonkoomen) , en zyn gelyk aan de n^ 
TM<^R, en TM^r, ieder aan ieder 
(5* 38.)» daar. by zyn dö vierkanten 
der gelykftandige zyden van dégelykvor- 
mige A'i tot elkander als die driehoeken 

zèlv« 
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mIvs, (f) by gevolg N(^:n ^'br: ANQHf 
Anqb. maar deezen A? gélyk zynde aaA 
de D» T M Q^R en T Mqr (s) 
koomc dus aNQH: Anqb :=:Q 
TMQR: .oTMjr ,en omdat cfie D? tuf- 
fchen de eevenwydige Hq en Tr ftaan , 
is (O TMQR: TMgr=Mq: Mg.- en 
by gevolg (v}N(^: ijg^z^MQ.- Mj. 

X). T, B. W, 
ï. Gevolc, 

5. 40. Zoo men eene rechte lyn zoekt 
^ die wy «r zullen noempq. ) welke derde 
^eevenreedige zy tot eéne der absciflen en 
haare eigene ordinaat , (beiden aan een 
diamceter MQ^(a)) zal deeze lyn de 
parameeter zyn vapdien diameeter M(^, 
waar op de absciiTe genoomen is: en h^c 
vierkant van een zyner ordinaaten zal g^- 
jyk zyn aan het prodqfl vaq haar abscif- 

(f) Eacl. XIX; 6# (f) Eucl. Vü: J, 
(O Eucl. I; (5. (t;; Eucl. Il; 5. 

(x)EucL 11; 6. 
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ie door dien zelvden parameeter ^ want 
zy gefield dat af een abscifle is en y een 
ordinaat van welker if een derde eeventee- 
dige is 9 dan zal OP : y=:y: ^rzyn, endt» 
f=zxx; maar zoo eeven is 'er beweez^n 
dat de vierkanten der ordinaaten tot eL 
kander zyn als haare eigene absciiTen; in« 
dien meid dan eene andere ordinaat Y 
Aam wier abscifTe =t: X waar'e , zonde 
menverkrygen Y*: ^=:X: «,vermee- 
nigvuldigende de twee iaatfte leedendee- 
2er eevenreedigheid door *, is Y*: ƒ nai 
^X: 7r:è; nu is in deeze eevenreedig* 
heid f=yrx; en d^s Y'=:7fX (b) by 
gevolg is dan de vergelykiag van de pa- 
rabel weegens zyn diameeters befchouwt 
ttven de zelvde als die, welke deeze 
kromme lyn in vergelyk van haaren at 
keeft. 

JL Gevolg. 

J. 41. Hier volgt nog uit dat de.,pa- 
JTameeter « van een diameeter, gelyk i^ 

aah 
(ir)Böcl. XIV: 5. • ' 
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wm de fom van die det ss> g^roeglt tot 
fierxnaal de lyn AP absciffi: ddx ordinaat 
M6» welke getdogen is uit den oorfpronk 
Tan dien diameeter tot aan den as: dal is 
te zeggen, dat de waardy van den paramee*' 
ter van een iegelyken diameeter altooi 
gelyk is aan H"4^ of 9r;;3::]>*f'4«. Om dit 
te bewyzen, 2,ygetoo£ea door de kruin A 
yan de parabel eene ordinaat AZ op 
den diameeter M(^, hier door aal o^a 

AZ'=:MZX5r=:APX« (J. 4^) verkry^ 

gen; devyl MZc=AP is volgens $$ sift 
en 34 ; maar de rechthoekige 4 MP T 
geeft uToi XZ*-r PM^^FT^dus 
APX^::;=FM*-f FT'; fteliencfe voorts 
de ftelkundige waardyen voor deeze ly- 
iien is xX«=pH^4*'= (H-4^) *» eir 
deelende de beide leeden door x , heeft 

men ?ri=p+4*' 

III. Gevolg. 

J. 42. Hier uit volgt dat de parameeter 
ft van een iegelyken diameeter het vier- 
voud is van den a^and FM ayns oor- 

fpronks 
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fpronks tot het brandpunt F van de pa- 
rabel , of liet iiervonil <fer. aifftand van 
dat zelvde flip M tot de leids-linie ; want 
itaen heeft reeds gezien ($. 18.) ^^tBM 
3=2PT isn^AF of ^+AT of « (§. 25 ea 
27.) dus 4 FMr=^4^«r=irj door bet 
VOO/gaande gevolg. 

^ Nier uit b)ykc , d%t de parameecer 
van den as de kleinfle van allen de para* 
meeters moet zyn. 

IV. Gevolg. 

{. 45. Zodfefl men op een der diamee-, 
ÓBfs eefi« ab«cifla MQ.' neeme die gelyk 
zy aan MF of FTss^iJ^r, zal haare ordi- 
itaat aan |/|p of \n g^lyk zyn; waar uit 

VQl^t dat het dubbeld van die diameeters 
ordinaat die door het Brandpunt gaat , ge- 
lyk is aan den parameeter van dezelve , 
eevm gdyk getoond is zulks plaats xnx 
hebben voor den at ($. 2Ö). 

De parabe} is de eenigfle kromme lyn 
in welke deezè waarheid phrats beeft voor 
4eB «a ra voordtt diaraeecer x» gatyk. 

V. 
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V. GK0NDLE8< 

$. 44. Tm men door de uiterjiens M en 
N van tweeordinaaten MP en NQJFig. 1 1.). 
etnefnylyn MN trekt, en dezelve verlengt 
tot zy den diameter of zyn verlengde in bet 
Jlip R ontmoet i zal akooi A R'=: APX 
AQ^xyBi 

Betoogingè. 

Men ftelle AR=«, AP=* en AQ 
t=±t, daii zal PR=ia+* zy"» «n RQ 
^^-ff-j-t. daar by is (om dat de A« RPM 

en RQNco zyn) RP': RQ;=PM"f 
Q1^'=:AP: AQ, (§. 39.). neemendè' 
de ftelkundige waardyen is R P* of a'-f- 
2flx +«': RQ;ofa^+!WfH-«=: 
AT'.of*: AQ^of ï; vermeenigvuldigen- 
de de uiterftens met elkander-j als meede 
de middelftens, verkrygt men aat-\-2as 
J\- txx=2aa x-\^2a\tx-^Jtx: beiderzydr 
2atx wegneemende «q oyerbrengende» 
'^ komc 
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komt 'er ^ aat — aax=:ttx—txxj of m 
(t-^x) ~tx (f-x) en dus aar-tx dat is te 
zeggen A R i=APxAa 

D. T. B. Vf. 

1. Gevolö, 

" J' 45' Zoomen veronderfteld/ dat de 
rechten MP en'NQ eevenwydig aaa 
Xig zelfs beweegende , verfchooven wor* 
den tot zy zig met elkander vereenigèa 
in M'P^i zal de fnylyn NMR in een 
raaklyn M- T. veranderen, en de lynèn 
AP en AQ. zuilen ieder gelyk worden aan 
;AF^ maar de (eevenreedigheid zal aIcoo$ 

Wyven; dus zal pen AT'izr^AF'XAF^j 
verkrygen, enby gevolg ATi—:AP'; waar 
uit volgt, dat de onderraaklyn F^T op 
cene der diameeters genoomen , altoos 
het dubbeld is van de abjciffe der ordj[* 
fiaai die uit het raakpunt gecpogen . \%, 
'En duszal de algemeene fortnuJa der on- 
der- raaiklynen (zoo wel voor den as al$ 
voor eeyaïg ander diameeter) altoos dee* 
zezyn,PT=2X 

. E n. 
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** §. 46. Uit dit voorftel volgt, dat 
zoo men door het uiterl^n 'JVI (Ftg. 12.) 
van een ordinaat en door de uiterftens 
N, »> en n' van verfcbeidien andere t>r- 
dinaateo <^N , gpj^t/ ecnigp fhy - lynea 
NM , n M en »'M trekt , den diameeter 
ontmoetende in de papten R, r, tn pi 
ïiUkudevietHantenderlyoen AR, Ar, 
en Ap tsotrdkander zyn al& de produSin 
haarer abaciQen AQ^^ Aq en Ap, Vér- 
meenigyuld^t door de beflendige AP; 
of eerder, getyk die zelve absciflen tpt 
elkander zyn ( deelende de leeden doojr 
de beftendige AP die baar gemeen i3 )> 
Zoo men dan die. lynen AR, Ar eq 
Ap ( Onder 'fny- lynen (fims fecantes) ge- 
naamd) op de ordinaaten Q^N, qn 
enjVinC^S, qs^ en q^ s' overbrengt, 
zal de kromme lyn die door alle deeze 
punten gaat , ( en welke men zoude 
kunnen noemen, de onder-fny lyns-hom* 

mf 



thé lyfiy) een parabel zyn, hebbende de 
abscüTe AP voor pbrameètet. 

III. GEyÖLG^ 

5. 47. Peeze waarhéici zoude no^ 
places hebben wanneer de fnylyn den dia- 
meëcer binnen de parabel ontmoette^ 
(^ftg. !!•) het'geene altoos gcbetirti 
wanneer de ordinaat QN aan de andere 
kant' van den diameeter in QN genoöi 
men is* 

De betooging hier van is de zelvde als 
die van de Grondtes; 

VI, GröndLe^, 

§. 48. Indien fnen in ten ParaM-fluk 
{fogment pardbêtique ) ( Fjg. 1 3. ) wn rfw- 
botk MAm bi/chryfi ^ ftaande met ie up A 
in dm êorffronk des diarneeters^ die d$or bet 
midden van de grondlyn Mm gaat : zal deeze 
dfkhotk MAm de grootfte zyn van alle de 
driehoeken £e ihen in dat Parabel -jiuk kan 
befcbryven. 

::: ê 2 be- 
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BpTOOGINGE. 

Zoo 'er door het ftjp A: een raaklyn 
AL, gecoogen word, zaf dezelve eeven- 
wydig zyn aan de ordins^ac MPm (§. 34.) 
dus zuilen alle de andere flippen der 
kromme lyn beneeden die raaklya 
vallen: vwaar uit blykc, dat de AMAnt 
de grootfien is die 'er befcbreeven kaa 
yrorden in het gegeeve parabeMluk. 

D, T, B. W- 

I. Gevolg. 

5. 49. JBier volgt uit , dat zoo men 
in de overige parabel - ftukken A N M , 
en Atm de grootften driehoekenwil be- 
fchryv^en, men de peezen AM en Am 
in twee moeten deelen in de flippen 
F en ƒ en door die middens de diamee- 
•ters FN en /n trekken, als meede in elk 
der parabelflukken de rechte lynen AN, 
enNM^ An en 7;2f7,tot ^an d^ oorfpropk 
en N en n van die getoogen dijimeeters. 
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IL Gevolg. 

5. 50. De driehoek MPA is het vier- 
voud van den driehoek ANM« Om dit 
te bewyzen, laaten 'er de twee rechten 
NQ en FG door de punteii N en F eeven- 
wydigaan de ordinaat AP getoog^n zyn. 
Dewyl DF eevenwydig is; man AP , en dat 
dezelve door het midden van AM gaat , 
zullen de rechte lynen NQ^ en FG ieder de 
helft zyn van de ordinaat MP ; ten an- 
deren, de absciflen AP en AQ^tot elkan- 
der flaande gelyk de vierkanten haarer 
ordinaacen (J. 12.) heeft men AP: AQ^ 
=:MP': NQ=|; i, doordien MP 
het dubbeld is van NQ^; bygevolg, zul* 
len de twee gelyke A^ ANF en MNF te 
faamen gelyk zyn aan den A AFG, wyl 
deezen driehoek met de andere tuf- 
fcheneevenwydige lynen (laat, en dat de 
bafis AG het dubbeld is -van NF(fl) ^ bui- 
ten dac, is het zigcbaaf dat de AA PM 
' ■ ' . . . hef 

(*)Eucl. ï;<$. . 

È 3 
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het viervoud is van de AAFG; dus 
is ook die AAPMci±4 A»ANM, 
om dat de A ANM=is A ANF-fA 

Vn. Grondles. 

5. 5f. Den inbmi tan een Parabel 'Jiul 
MNAttM (Fig. 13.) is gelyk aan de fooee 
derden eens otnfihreeven Paralebgrams ML 
lm, wèike gmaakt is tan de dubbelde ordi- 
ftaat MPrb, $n V^n de absciffe AP. 

]8ETpQGlKGP, 

Zóó peven beeft men getoont, dat de 
A ANM höt vierde deel is van den 4 
AMP} op de zelfde wys zal het ook 
blyken , dat de fom van de grootfte A» 
MRÏf en NrA , ieder gelyk zyft aan het 
vierde deel der AANM. Dus kaft men 
^e oppervlakte van het Parabel-ftuk be- 
fchouwen, alsgedeelt zyndeineen on- 
oneindig aantal foortgelyke driehoeken f 
alle afneemende in de reeden vam 4 tot 
i; zoo men dan de oppervlakte van 
l|en A AMP fteld te zy^=ijaai den in- 

boud,^ 



Kb tQt L* S K% tL4>lf k; ^i 

fioad-vitiding {fuadraiüft)óaW4bel' 
fiuks MNAnfR afhaogea van de vtt^ 
gaadering eter tot iii *c oneindige af- 
klimmen<ie meeckunfiige reeks, i: j: /,:^ 
enz : welke fom garondea #orxl door de 
formula S=r|| ( *) maakende ^:;=i en ib 

C*) Het is eene bekende zaak dat de fom ee- 
• jf 
ner Progres gelyk is aan gg— a (ftgliende ».ge* 

jyfc aan de.eerfte teron « Ic=:asn de tweede > .9::?; 
atn de reedenen n=;aan 't getal der tennen. (Zie 
Maclaurin Mgebre $. 209. /. Part. ) De laatfto 
term van een afloopend Progres , oneindig 
klein zynde^ildoordisn de termen in eene on- 
eindige meenigte zyn, zal; die een breuk is, 
een oneindige groote noemer hebben; en duakan 
f» i=o geftdd «voorden ; dk auzynde, is aqn ooif 

=iq: en de waardy aó — a verandert in — ; maay 

f — 1 ^ 

if^ itn4e icéden/^ybdé^ «q I'ssnn «de twteio 

term, zoo is aqzizb o{ q^ —•; d^eze waay-dy na 

'^a .-? a ^--. — • 

voor q gefield wordende, is aI^'"^ i-i ^I^ 

■ • ST ^ 
^^^ ~ = — gelyk aan de fom dei progres, 

ccvcij als by den Schr yver. 

E 4 
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t=:l , is &=:J; of het Parabel - ftukANMP 
c=| van den A AMP , gelyk aan f van het 
Paraletagram ALMP(A;; enverdubbe- 
lehde beiderzyds is het Parabel - ftak 
MNA«m=;=^ pMUtff. \i^. - 

D, iT. B. W, 

Getolg, 

. 552. pus is bet halve Parabolifch aan.^ 
luifel ANML (complement paraholique) ge- 
lyk aan f van het D ALM P; dewyl het 
Parabel- ftukANMP het f van dat zelvd^ 
DALMPis. 

Aanmerkingen 

5- 53- Uit al het tot nu tóe gezegde 
Volgt, dat de Parabels eigenfchappen al- 
tQOS de zelvcjê blyven,het"zy men dee^^é 
kromme lyn of met betrekking tot haa- 
fen as , of met betrekking tot haareh dia* 
Jlje^ter béfchouwe. Dus kan men zig een 
parabel welke flegts op een haarers dia- 
ipeeters betrekking heeft, verbeeldeais of 
%y uit een andere met haarer as betrek- 
, ^ ke^ 

(»)EucL XXXXI: h 



lÜEEGEL-SNEEDEKr f^ 

ielyken parabel voortkwam, die de zei v- 
•ide parameeter had , en waar van alle de 
lOrdinaaten opdee?ennuin diameeterver-^ 
anderden as, gelykelyk zoude geboogen 
zyop 

De verdere meenigvuldige en weeteös- 
1«raardige Eigenfchappen deezer kromme 
lyn Jaat het bedek van 't werk niet toe, 
hier byte yoegen. 

• * Het vooraaamft gebruik van de Parabel , h 
iJesfelfs toepafling op de gefmeeten Lighaa*- 
men, welke in hunnen vlugt deeze kromme lyn 
befchryven. Zy word gebruikt in de Gefcbutkun- 
de {jirtillerie), en in de Sterrekunde {Aftro^ 
wmie), Den vermaarde Newton is de eerften ge- 
weeft die den loop d^r Comeeten door middel 
van de parabel bcreekend heeft , om dat die 
Lighaamen zeer lange uitgeftrekte elipfen befchry- 
yen, die niet veel van een parabel verfchillen. 
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DERDE HOOFTDEEL. 

Fan de Eigenjcbappen der ElipsofLahg- 

rond, ah op een vlak befcbreeven 

zyhde befcbouvit. 

Bëpaalinqe van deexb kromme 'lyk. 

^. S4..' Gègm)en tpéè een bepaalde rech' 
ie lyn Aa (Fig, 14.) opeen Flêik , en twee 
funten F en ( op dezelve , Jlaande beide rti^n- 
wjdigvande uiterftem der gfgeeveneA^, dan,i^ 
-ieEHpsiiOBdaanig^eenirmtmeiyn^dét déftm 
iFM-f-f M *r af /tanden van een iegefykpunt 
M op dezelve' genoomen.t tot de punten F en 
f,.(TOrrt^ wy Focus-fen (f Brandpunten 
zullen noemen) altoos gelyk zyn aan de gegeeve 
bepaalde rechte lyn Aa ; welke lyn Aa den 
grooten 4s van de elips genaamd word. 

Gevolg. 

5 SS* Uit deezeBepaalinge volgt, dat 
inen gemakkelyk de Eclips door eene ge- 

ftw- 



ftaadige voortgang kan bèfehry ven heg^ 
tende in de Brandpunten F en/ de uiterf* 
ten8 van een aan den as Aa, gelyketi 
draad ; en deeze draad altoos gefpanneh 
of geftrekt houdende door middel van 
. een grift M, doet men deeze grift voort 
gaan van A tot ^, zoo wel booven all 
beneeden den as Aa. Het is nog klaar* 
blykelyk^dat de uiterflensvanden asA^i 
iSLTi de krotnme lyn aanftootcn, wanc 
wanneer de befchryvende grift M g«* 
koomen zal zyn in de punten A of 4 , 
i$ altoos AF+A/, of öP+a ƒ=: 
Aa. En verder , dat deeze kromme 
Jyn in een cirkel verandert , wanneer 
de afiland der Brandpunten gelyk word 
aan nul; want in dat geval zyn at)e de 
afftanden FM gelyk aan elkander , eü 
^elyk aan de helft van den as Aa. 

Bbfaalingeh. 

5. 56. Ten i« worden de uiterfteni 
A en tf van d^n as Aa , de Kruynen vari die 
Jcrpmme lyn genoemd. Ten 2^,« het punt 

C 
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C midden van den as Aa , is het middelpunt 
vandeelips. Ten 3^*^ De rechte lyn BC*, 
welke X is op den grooten as in het mid- 
delpunt C en aan beide zyden B en * 
door de kromme lyn bepaald word , is de 
Kleine of Tweeden- jfs. Ten 44^ is een ie- 
gelyke rechte MP of MQ^, getoogen uit 
eenig punt M van de kronime lyn lood- 
recht lot een der as-fen , een Ordinaat 
aan dien as tot welken zy getoogen 
is. Ten 64® word ii^ 't algemeen aan 
de ordinaaten en haare eigen abscUTen 
de naam van meede- ordinaaten (co - ordon- 
nées) gegeeven. En eindelyk ten 7 4* 
word de derde eevenreedige aan de twee-» 
affen , de Parameeter genoemd van diet» 
as , welke de eerfte term der eevenree- 
digheid uitmaakt. 

Aanmerkinge* 

§. 57. Wy zullen in 't vervolg van 
dit Hoof deel den eerden as Aa akoos:=: 
ftellen aan 2a; den twe^ÓQ Bbz=:2b; den 
afftand Ff der Brandpunten z= 21:; dm 

para- 
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parameeter van den grooten asi=2p, en 
die van den kleinen r=:27r ; den eerftea 
word bepaald door deeze eevenreedig- 
heid, 2a: ^bcrzib: 2/), en den tweede 
door deeze, 2b: 2a=^2a: 2r; waar uk 
volgt dat de parameeters van den halve 
groocen, en van den halve kleinen as» 
gelyk zyn aan p en *. Wy zullen op de 
ielvde wyze de onbepaalde CP=r=fteIlen 
aan a?, en PM=}. Dus zal de absciffe 
. AP gelyk zyn aan or^-x , en de ander aP 
-— /? — Xj wanneer het punt P tuflchen 
C en fl valt, en in teegendeel zal APrz:: 
zyn aan a — x, en aP=tf-f-i?, wanneer 
het punt P aan de andere zyde tuflchen 
p en A valt. In deeze ftellinge dat den 
oorfpronk van x in het punt C is, 
kan men ook dat punt C aanzien als 
de oorfpronk der absciflen ; en zoo 
men ^sftellige (pojitives) absciflen neemt, 
die CF of o; , w^Ike naar het punt a 
genoomen worden, zullen de andere abs- 
ciffen welke tulTchen deeze flippen CenA 
valkn, ontkennende (negatives) zyn. Men 
moet ook wel aanmerken dat in deeze 

fteU. 
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(telling , de . ordiqaaiéo PM van den 
g^oopen as y gelyk zyn aan d^ abs- 
cUTen CQ^ van den kleinen ; en op de 
zelvde wyzedat de abscifTen CP van dea 
grooc^n as gelyk zyn aan de ordinaaten 
QM op den kleinen ; en omgekeert. 
Dikwyl ook zullen wy de oorfpronkea 
der absciflea in de kruinen A o£ a nee- 
men; en indien n^en in d?t geval ^ eeq. 
der absciflen AP:;=tfl:eld aan i , zal de 
andere aPzzzzyn aan 2a— x. In 't alge- 
meen kan een eigelyk vaft punt op het 
vlak van de kromme lyn genopmen , aao-' 
gezien worden als den oor/pronk der 
absciflen; maar het was natuurjyk dezel* 
ve in dit geval te bepaalen of in het mid- 
del-punt, of in een der kruinen, om dat 
deeze punten de aanmerkelykfte zyn , en 
djp)t zy ook meer gemak in de bereeke* 
ningen geeven. 

Eerste Grondles. 

5, 58. De bahe kleine as BC (Fig. 14.) 
is midden • eevenreedige tujjfben de affianden 

AF 



AF en aF, van een Brandpunt F tot de «i- 
terjiens A.w.iii véfP'^ef'jgfOQtefi |j. 

Betooginge, 

Dewyl CF of Q/~ is aan c, en CA of 
Ca=:a; zal AFrzzzyn aan a— ^ en dF=:z 
ar{-c; men moét dan betoogen dat, a-^^c: 
h==b: a-^c; of, éax V^zha^-^c". 

Door dè SaamenflsUing 1% hc j. op het 
midden van; Ff, en het punt B is in den 
omtrek der elipa; by gevolg zyn de rech^ 
ten BF en B/ uit de brandpunten F én ƒ 
getoogen aan elkander ge/yk, en ieder 
de helft van den grooten as Aa; dus ^ 
=a; dit gefield zynde heeft men (om 
*it de_A BC/ rechthoekig h,) V^^ — 
B/ — Q^V en ftellende de analytifche 
'waardyen in pla^s, is4^r=a^— c^5 waar 
ukvoortvlöeid, «-«•: b:==ph: a-f-r* 

T>. T. B- W. 



II. Grond- 



go Inlbidinc tot pr 
IL Grondles. 

§. 59. Het vierkant VW (Fig. ^:):tóitt* 
ien iegelyke ordinaat PM aan den grootin 
as A2L,Jlaat tot den rechtboek APXaP der abs- 
giffen AP enB?i gelyk het vierkant CB^ der 
halven kleinen as CB , /iaat tot bet vierkant 

C A^ van den baken groot en as CA; of 't geen 
op *t T^hde uitkomt ^ men zal voor iedere or- 
dinaat PM deeze eèvenreedi^heid hebben ^ 

Betooginge» 

Laaten vèn het punt M , uiterfte der 
ordinaat PM , getoogen zyn de lynen 
MF en M/ tot in de brandpunten F enfi 
uit dat zelvde punt M befchryft met de 
flraal MF, een cirkel-boog DFGK wel- 
ke, den grooten as Aa in twee punten 
fnyden zal, naamentlyk in F en in G, en 
de verlengde M/ ook, in de punten D 
en K. Door een eigenfchap der elips, heeft 

men 



gEfeGÉL-SKfeEbEir. Si 

ihen /M+MF=:2a (§. 54 ) hy gevolg 
bok /M+MD of /D=:2a. Zoo men 
dandeeze lyn ƒ D iri twee deelt in L, heeft 
men/L oïLDz=a; Waar uit volgt dat 
ƒ Knzzis aan 2 LM ; want ƒ K isz=:fD of 
wel 2LD— 2MD, en LMzzziaan LD — 
MD. Op de zelvde maniere kan meti bé- 
wyzen dat/Gurns aan 2CP of 2x; want 
ƒ G=/ F- FG=z: 2 CF - 2 FP , en CPrzr 
CF-FP. Dit gefteld zynde heeft men 
nog deeze efevenreedigheid ( om dat ƒ Ü 
èh f F beide fny-lynen zyn) ƒ D 2ai 
jTG of 2x=zfF of 2c: /K of 2LM=r 

^ {k),en dee/ertde alle de termen door 2^ 

a: x=zc: ^; neemende de fom en hec 
verTchil der antecedenten f of voorgaan- 
de tèrmeh in' beide, de Reedens dié dö 
eevenreedigheid uitmaaken ) en der con* 
/^gucwten (of ,, volgende termen in beidö 
de Reedens) zal tneü deeze volgende ee- 
venreedigheeden verkrygen ( d)i 

a: X 

(k)EucLXXXVI:3. (rf)Eucl.XVIII:criXViy5. 
F 



/y en doendf nog 



' a: x=a — c:' x—-^ 



e^ne faamenftelling voor 4*^ eerfte of 
een deelinge voor d(B tweqde (e) zalmen 
verkrygen. ......... 

a:a—xzzar—c:a--<—X'^^z:^fM--fPj^ 

want ƒ M is=FL offl+ LMof^l 

fn ƒPis=:FCof(^^;.CPof xj ^^^' 
meenigvuldigêndè dan deeze twee la^tfle 
?evenrecdi§.heedea met elkander is a^: ö? 

ƒ M^- /P^=:P M% (welke waardy men 
ook verkrygt door den rechthoekigen h 
/MP) ftellende dan voor ^--c* d^ waar? 
dy b' (5- 58.). en f voor Fm\ is ƒ: 

D. X. B. W. 

(e) Eud. XVII, en XVni. 5, 
(ƒ) ?ucl. :j^VU, enlV: 5. CoroL 



L Gevolo. 

$. 60. Hier uit volgt dat de vierkaü- 
ten der ordinaaten aan den grooten as tot 
elkander ftaan gelyk de produüeriy Jiaarer 
eigen absciffen {g) ^ niryl 6t Reeden van 
f tot a'-x' altoos gelyk is aan de be- 
(tendige Reeden Van b^ tot a^; ddt is te 
«eggen i dat, indien PM en Qm twee or- 
dinaaten van dien as zyn , hebbendie tdt 
absciffen AP, aP; en A(^, a(^; it 

altoosPM'; Q,»a'=:APXaP: AQ 
XaQ. 

IL CéYÖlö. 

^. 61. Uit deeze ëevenreedigheid ƒ * 
tf— «"=6-; 4f kan de vergelyking iy'=ae 

^ — ~- , of {a^^x") — afgeleid worden , 

welke alle de eigenfchappen der meedé 
ordinaaten aan den grooten as yait 

d9 
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de elips op een algemeene wyze befluici 
veronderftellende ( gelyk hier gedaan 
word ) dav de oorfpronk van x in het 
middelpunt C is. Zoo in deeze vergely- 
king x=:o gefield word, heeft men ƒ 
:zz=J?\ of y=+^b; waar uit volgt dat de 
ordinaat BC welke door het middel-punt 
Cgaat, het zy booven, het zy benee- 
den den grooten as^ altoos gelyk is aan 
den kleinen .as. Zoo men a;=lleld +.a , is 
j'r=o , welke aantoont dat de elips haar 
grooten as aan de twee uiterftens derzel* 
ver fnyd. Indien men j=:=fl:eld tezyn aan 

+ (7,18 y=f.^-~^=:— ^r- of-jze^ 
tende voor a^-d" de waardy i' (J. 58.); 
dus y rzz Hh— . De eevenreedigheid van 

den halve parameete^r van den groo- 
ten as, a: bzzz:b: f (§. 57.) zyndej 

volgt dat die halve parameeter /)= is -^' 

Dus is de dubbelde ordinaat op den 
grooten as die door een der Brandpunten 
gaat, gelyk aan den Parameeter van den 
groeten as. 



III. Gevolg. 

5, 62. Uit de ee ven reed igheid die de 
parameeter geefr, (naamentlyk a; fci=:: 
b: p, ) haalt men ö^: b^:z=a: p, (f)o(b^ 
a'zizip: a(g) i zoo men dan in de veri- 

g^^ykingy^zz^z (^a^—x"") ^ deeze Reeden 

van b^ tot a* (leid, verandert dezelve in 

j^z=i/ip — — ; aan welke gelykdeid de 

naam van Parameters - ver^elyking ge- 
geeven word. Zy kan dienen om door 
de bereekening (calcul) alle de punten 
yan de elips te vinden, eeven als raea 
door de vergeiyking der aflen cjoet, 

III. GrondIes, 

§ 63. IletFierkant M(^ van een iege- 
Jyb ordinaat MQ^ aan den kleinen as Bb; 
Jlaat tot den rechthoek BQXbQ^of CB^ — - 
C Q; der abscijjen B Q , ^» b(^,- gelyk hep 

(f) Wanneer drie gróbtheeden gedaurig eeven* 
reedig zyn is do eerfte cot de derde gelyk het 
vfcr^ant van de eerfte tot het vicrl^nt van 
de twee ie Eucl Def VI: y, 
i (g-j£ucl.lV;5. Coroi. 

F 3 
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vierkant C A^ vanden bahm gtooten as CA 

ftaat tot bet vierkant Cfi' van dim bakm kt^' 
mn asCB: of het geen op bet zelve uit kona , 
men zaltoor iedere ordinaat MQdeezeeevenr 
reedigbeid bebben x': b^— y-r=:a-: b«. 

Betoqginge. 

Zoo men uit de vergelykiög f — b*— 

^~- de waardy van ?' hsplt , is iir*==: 

{V-^f)^ y waar uit dee?e eevenree* 
4igheid voortkomt,^* of MQ^': h'—fol 
BQX^Q, of B^'-ÖQ'=::a' of CA': V 
pf C B\of weU': i"-/z=:/i': b\ 

D. T, 6. W^ 
I, Gevolg, 

§. 64. Dus zyn de Vierkanten der 
erdinaaten aan den kleinen as ook tot 
plkander gelyk de produ&en haarer abst 
(riflen ,want de Reeden van het vierkant 
eener ordinaat tot het jifo<&^ haarer abscif- 
fe|i , is altoos gelyk aan debeftendige Ree^ 
^^ndie'er tuflchen de vierkanten van den 
halvengrooten en van den kleinen as is. 



Keéoel-Sneböbk. é? 
IL Gevolg. 

S- ö5- Uit de eevenreedigheid h: g 
=^ ^ ' * (ge^eeven om de paramee- 
'ter vinden kleinen as te bèpaalen §. 57. ) 
komtdeeze, b^: d'zzrzb: ui of o": A°— ^ 
«■: i&; maar een iegelyke ordinaat QM 
aan den kleinen as geeft deezè eeven- 
reedigheid, x':.b'—f=za':b'; dus is 
ook (k) af: V—fz=z.if\ fc, waar uitftteft 
de vergelyking des pararrieeters van den 

kleinen as verkVygt, zynde x'=znh—^, 

welke vergelyking meede dienen kan oni 
die kromme lyn te befchryven. 

III. GevOLGp 

5. 65. Mèh Tièèft CJ, 62. ) gevonden 
dat de parameeters vergelyking van 
eén iegelyke ordinaat PM aan deó gfoo- 

ten as, deezeis, /=^p-^, waar uit 

Tolgt, dat fièt vièifent vah xóó öetf ot^ 

di^ 
(*) Eugl. XI: 5. 

F4 
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dinaat gêlyk is aan den rechthoek vat} 
den halven groocen as, door zyn pars^- 
ineeter p, min een diergelyke rechtr 

hoek , door de grootheid ^aangewee- 

zep; ^ant het is zichtbaar dat men dee;- 

ze eevenreedigheid heeft ^j;p=a;: ^^ by_ 

gevolg zyn de zyden x tn— v^n deq. 

jrechthpek ^-— eevenreedig aaq die ^ en p 

van den rechthoek apy en dus zyn die, 
beide rechthoeken gelykyormig (/). De 
zelvde reedeneeringe heeft meede plaats 
Voor de ordinaaten aan den tweeden as , 

wier vergelyking x'=.'jcb—'^ ook op de 
|;elve wyze te faamgn gefield is. 

L Vraagstuk, 



g, (57. Gegeev^n zynde eene Elips AMa 
(Fig. ij.)g« haar Brandpunten j ¥enf; 
éoor een gegeeven punt M aan die kromme 
lyn een raaklyn MT te trekken. 

Ob- 

(/)Eucl. Def. I;«. 



Oplossing en Betooginge. 

Trekt uit de twee Bran {punten F en ƒ 
(derecliten FM en/M (aaoien koomca- 
de in het punt M ; uit het zelve puqr 
M als Centrum befcóryfc met d^ flraal 
MFeen Cirkel -boog, welke de ver Ie- g- 
de /'M fViydcn zal in een punt D; voei^c 
de punten F en D te faamen door de 
Techte FD, fnyd FD in twee in het 
punt E; en trekt laartelyk, door dat punt 
E, en het gegeeven punt M , eene rtchte 
lyn TEMm welke de gevraagde raakiyö 
weezen zal. Om zig 'er van re oovertui- 
gen , zal het alleen noodig zyn te bewy- 
zen^ dat, van degeheele recytc 1 RMw 
het etnjge ftip ]VI, aan de kromme lya 
Taakt. 

Door de faamen ftelling is M E j, op 
hettniclden van FD, by gevolg gaat die 
Jyn door al'e de eevenwydige pumeq 
van F en D;^zoo men dan van ecnig an- 
der ftip w in die zelvde MK, drie rechte 
Jynen mfmY tnmD trok, zoude mFzx=: 
F 5 mD 
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«D zyn;voegende beid^rzyds de rechte mf 
by , heeft men «ƒ+ «ï\:=wD+>hf=: 
ƒ D,maar /mD een A zynde is »i/-f-mD 
> /D (/) en clie/pis;=aan den groo- 
ten as Aa, das is 'ook <«ƒ 4^ i«F> Aa; 
waar uit klaarblykelyk volgt dat het punt 
itt niet aan de elips zyn kan , volgens §. 54, 

D. T. B. W. 

I. Gevolg. 

5. <ï8. 't Gevolg hief van is, dat dè 
raaklyn EM met de lynen MF en M/ 
aan de zei vdezyde,gélyke1ioeken maakt? 
dat is VFME=V/M^. Want V/M* is 
•=VDME(to); enVEMD=rEMF. (o) 
om! dat MD=:is MF; ED==EF en ME 
gemeen. Zoo dan een der Brandpunten 
kis F^ een verlichtpunt was, zouden de 
ftraalen uit dit punt koomehde en wee- 
dergekaats. Wordende op den omtrek van 

de 

9 \ 1"*^.' ¥A '• ^'») ^<=ï- ^V; I. 
(0) E»cl. VIII: I. 



Kejêgel-Snekbeh. ^t 
de elips , allen döor het andere Êrand# 
punt ƒ gaan. Deeze eigenfchap heeft oolc 
plaats in de Cirkel, gelyk bereids ip de 
fs^fte Groadbeginzelen geleerd is. 

IL Gevolg, 

5. 69, Nog volgt hier uit , dat indien 
men door het middelpunt C tot aan E 
(midden van FD) een rechte CE trekt, 
en uit datzelvde punt C nog eene andere 
CH, eevenwydig aan de raaklyn £M; 
de lyn £C of MH geiyk zal zyn aan de 
helfc van den grooten as Aa : want do 
rechte lynen Ff en FD, beide gedeelt zyn- 
de in twee (de eene in het punt Cen de 
ander in E) zullen de beiden A» CFE 
en /FD ^o zyn; dus heeft men CF: 
CE=/F: fD; (q) de lyn CF is de helft 
van F/dus is CE ook de helft van /D (r)j 
maarC^is=MH (x; , dusMH=i/'D, 

en 

(q) Eucl. 11:6. (f) Eucl, XIV; Sr 

Cs) ïucl. XXXIV; I. 
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^/D i^= \ai by gevolg isMHookdö 
helft van dep grooten as Aa. 

III. Gevolg^ 

5. 70. Het is 'gemakkelyk te zien, 
dacdeeze faamenftelling ook plaats zoude 
hebben , in gevalle 'er gevraagd wi^rd 
om door een gt^geeven punt buiten de 
elips , die kromme lyn een raaklyn aan 
te trekken. Ten dien einde trekt uit het 
gegeeven punt m tot in de beide Brand- 
punten F en ƒ de lynen m F en y//;* met 
een van deeze, naamentlyk met mV als 
iftraal befchryft uit bet middelpunt m een 
Cirkel-boog naar den kant van Dj be- 
fchryft vervolgens uit het Brandpunt met 
de ftraal /Dz=aA een anderen cirkel- 
boog fnydende den eeriften , in het punt 
D,tot welk punt D de rechte lyn FD uit 
het brandpunt F getoogen moet worden; 
trekt eindelyk door 't gegeeven punt m 
en door E (midden ran DF) de rechte lyn 
wE; , welke de lyn D/in het punt M fny- 
den zal, en de elips in dat zei vde punt aan- 

raa- 



taaken. Deezefaamcnftelling brengt haarö 
becóüging zetvs meed^. 

Bepaalingen. 

$.71. ïen i! Wanneer 'er uit het raak- 
punt M van de raaklyn MT een lyil 
.MR getoogen word, X op die zelvde 
raakJyn den grooten as Aa in het puntR 
öhtmoptende , word die de Loodrechte of 
Loodlyne ( Normale ) van die raaklyn ge- 
noemde Ten 2e Is het deel RP van den 
grooten as, tuffchen de ponten Reö P 
begreepen, de Onder- loodlyne (Sou-norma* 
k). Ten 3?« Dat deel MT van de raak- 
lyn tuflchen het raakpunt M en het punt 
T begreepen , ( daar 6c verlengde groo- 
te as öA die lyn M T ontmoet) word 
de bepaalde raaklyn genoemd. Eindelyfc 
ten 4<J« Geeft men den naam van Onder^^ 
raaklyn aan dat deel van den verlengde 
grooten as , welke tuflchen het punÉ 
P van de ordinaat PM (die door het 
punt M gaat) en het punt T (daar de 
raaklyn den verlengde grooten as ont- 
moet) begreepen is. 

II. 
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IL Vraaostük. 

$. 72. fFord getraagt de jinalytifcU 
vtaardy van de onder loodiyne PR. (Fig^ i j)< 

Oplossing. 

t)e rechte lyneii MR en FD ieder JL 
{taande op de raaklyn MT, (door.de 
faameoftelling) zyn eevenwydig aan el-> 
kander ,daszyn de A^f ƒ FD en ƒ RM co , 
en ƒ D of 2a: f F of 2c=fM of a + 

V (5- 59.): /R=:^^- Indienmen 
van /Pt=:f+*» fcet deel /R weg- 
neemd, is/P— /R=RP=^^^^:^ 

== ^"'7''' ^ en b' voor a'-c» (§. 58.) 
geüeld zynde, i8RP=-^ = t^ , 

gebruik maakende van den parameeter 
van de grooten as (5» 57-)* 

D. T. D. W. 
l Ge- 



I^ Gevolg. 

§. 73. Uic de vergelyking Rftnz ^^ 
haald men deeze eevenreediheid a^\ V 
=ar: RP, of C^': C^'=CP: RP; 
waar uit volgt dat de abscifle CP altoos 
grooter is als de onderloodfyne RP (g ), 
ZQO lang CA grooter is als CB; en dus 
kan het ftip R in dat geval nooit in *t^ 
middelpunt C vallen. In teegendeel wan- 
neer de beiden aflen gelyk aan elkander 
zyn (eeven als in de cirkef) is CPizzr 
RP, en by gevoJg moeten de lynen die 
X op de raaklyn in M zyn, allen door het 
middelpunt C gaan. (gelyk betoogt is in 
Euel i6^« Vmfiel van bet 3! Boek). 

IL Gevolg. 

• 5* 74* Wanneer *s=a gefield word, 
zal dg vaardy ^ in -^ = p veranderenj; 

waar 

if) Kucl HY: 5. 
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Wair uit volgt, dat wannctr het flip P 
op hel (lip A valt , de onderloodlyne ge- 
lyk is aan den parameeter van den hal- 
ven grooten as , en by gevolg is d - krom- 
te van d. elips in dat punt eeven eens 
zh die van een cirkel , wier draal aari 
dien zt^lvlepafameetcrgelyk is. Wy zul- 
len in 't vervolg aantoonen op wat wyzè 
de kromte van den omtrek eener elipi 
ih c en gegeeveti punt bepaaild kan wor- 
den. 

IL Vraagstuk. 

§• 75* ^^^^ gevraagd de analytifchi 
^airdy.van de onder - raaklyn PT. (Fig^ 

15.)- 

Oplossing. 

t)e A RMT rechthoekig zyndé in M 
(d'jor de faamenftelling ) en de rechter 
lyn PM eene X s;etoo£ren uit den top van 
den rechten hoek op de grondiyn j zoo is 

RP: 



RP;PM=:PM:PT (*);eii dösPTcs 

R P — ~Yf~ — ' ^* 

b.T.D.W. 
i. GevólÖ. 

j. 7<J. Uit de Vergelykifig P T = 



X 



j haaid itien deeze eevenreedig* 

hèid CP of ±; AP öf a— *=rflP offl^- 
ar: PT, düs is (faatnenftellende) (i) CP 
öf xi CP-^APofa^aPofa^x: aP 
4-PT öf AC4-CT=:tf 4- CT j vermee- 
nigvuldigende de uicerftens met elkan- 
der , als meede de lüiddelftehs zdl ax-^-x 
XCT=tf'-f-fl± zyn; waai^ ilitvèrkree- 
gen Hl^ord (doende Beiderzyds de gemee- 
iieajc weg fen deelendê dóor:t) CT=: 

^» men zoude ook die zelvde waardy 
iroor CT verkrygeniwaönécr ar gevoegd 

wierd 

{b) Eucl. VIU; (j. (O Eucl.XVJII: 5. 



i 
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*H*ïdi4ll;^tié' i«?aarcly^vaH^PT^-<ki8 heeft 
men nog (Jeeze,eevenreedigl^id CP^of^f; 
CA of a 1= CA Qf.a;Xt. . _ 

IL Gevolg, 

5. 77. Deeze. laatfte ^eeyenreedigheid 
word gebruikt , om èen faaklyn aan de 
i^lips door middel van den as. te qrekken, 
wanneer dé brandpunten niet ^bekeod 
zyfi*-Téö dien einde«ali 'er vaniet Jlip 
M .doof welk^ de jraï^kJyR mpef; gtts^ï^ d« 
^diijapt MP' tot dw aa gQ|;aogeQ vpror^ 
4^P \r. wieu^ ab^ci^r. C? H ;^ veisvoIgqDf 
p\vp^ eep^^qrde-eeven^edige CT 
,die absA ^n den l^alvep as .neemi^^ (^j; 
,door het^uiterfteT van^die g^yopde Ijii 
.CT en door het flip M zal men. eene rec^- 
.te MT trekken welke de> gevraagde 
-raaklye in het ftip M we^^n zal, dewyl 
CP: CA=,CA:,CTis. ^ ' 

^ : : III. 



IIL GEVötö. ' 



'■' 5.78. Zoo van CT=2~^delynCA 
pz^ afgetoogen word, heeft men At 

g* a' — ax (a — »)a 

waar uk nog deeze eevenreedigheid 
.voortkomt CP of a? : CA of a = AP of 

4r-xrAT=^-^=^ï welke ook dienen 

kaa om de^raaklyn vaa een iegelyk (lip 
Mte bipaafeh. 

IV. Gevolg. 

5. 79. Dewyl de analytifche waar- 
dyen van dé lynen RP, PM en PT reeds 
gevonden zyn , zal het niet moeielyk 
Weezen die der loodljrnen M R ^ der 
raaklyn MT, en der lynen CR, AR 
of öRenRT te bepaalen. Ten i© geeft 
de rechthoekige ARPM (/) MRz=^ 

y 

(/) Eucl. XXXXVII: I. 
G % 
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2* geeft de rectiihoekige AMPT(0 

(gi^')» ^ gj, brengende die waardyen tot 
eenen noemer, is MT= /^ (<»'•-*' Kt'i^ 
I ~g'a;»+^) Ten 3« indien 'er van CP of 
«het deel RP of -~ weg genoomen Word 

^ zal men vinden CR— <^^^ f^ 

dewyl c^=fl»— i* (5-54). Ten 4! zoo 
men van CA of « (of wel Ca) de rech- 
te lyn CR aftrekt of by doet, zalmen 
voor AR of ö R deeze waardy vin- 

den-t_=.-'= -;,— . Ten 5? 

wanneer het deel CB van CT (of -^ 

5. 76.) afgetrokken virórd bekoomt men 
K T = ^^-^^-^'— ^r of RTz=: 

U X 



J 
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' . V. Gevolg. 

§. 80. Indien men gebruik tnaakt van 
den parameeter in de zoo eeven gevon- 
den waa^dy en is Ten 1? MR = 

^^P=^jE+^, Ten 2? MT:^;: 

y^^ a^ — '^ 3C») \fx^ — — ox^ + i^ ) ^ 

Ten 3« CR^x-^üof (/i— p) — 
Teo 45 A R.. of « R = a +« ± ^ , of 
•!±?£^H Einddyk ten j* RT = 



ao8 



IV, Vraagstuk- 

5. 81. Gejleli zynde dat men door het flip 
M (Fig. 15.) f^« ordinaat MQ^aan den 
kleinen as 6b getoogen beef t en dat de lood- 
lyne MR verlengt is tot zy dien as 
m betjlip r ontmoet; word 'er gevraagd de 
< G 3 ^«^- 



f 
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L analytifcbe waardy der tmder-loodlyne Qr, 

l' genoomen zynden^ itri kUinen as Bb. 

/ Oplossing. 

De A» RPM €n MQr Éyn ob , («) 
des geevien zy deeze eeyenreédigheidBP'^ 
' of ^ : PM pf^= Q^M of «: Qr of, 

jr=^*y i gebruikende den parameeter 
* vanden halven kleinenas. 

F, 

D. r. D.W. 

Gevölo. 

5. 82. Uit deeze waardy -van Q;r =i~^ 

^, volgt 'er, dat de onder- loodlyne aan 

den kleinen as £6, akoos gevonden kaa 
wordep door deeze eevenreedigheid b^: 

Dewyl nu C W altoos kl^ine^ is als CA% 
zal de abscüTe^CQ^ ook kleiner zyri dan 

de 

(m)Eucl. XXIX: i. 



de onderloodlyne Qr (n); en by gevolg 
zal hec flip r^liDDi. aasQ vdibviyde van het 
middelpunt C vallen daar het ftip Q^niet 

^— Baaf by^iJbcr men'yizr^-ftèrdybf hft 
geeneop *c ^Ivdé uïc komt G(^=:CB^, 
zal: Qr zizrat: iyn ; . -waar üiii- 1^ 
dat de* kromte van de elips'in B eeven 
zoo is 9 als die van den omtrek eener 
tirkel ; weHcedoór dèh' parataeetfer ir van 
den halven kleinen as als draal befchreeh 
ven is. 

V. Vu AA GS TUK. 

> S'> 83. Gefield zyndf dat M(^ een ordi- 
naataan den kleinen as Bb is \ en dut de 
iiAxkh^MS{^^\enff fff'ordrotjnydm Vfirleng- 
den kleinen, as in .bet Jiip t mmoet i^pord 
gewadgd te bépaalén^ de afial^ijfcbe i»aar^ 
^oéM^ondet'raéki^ri<^:4p(bmhlei^ af^ 
-«ra«iL(Eig.x5).. i> 

(») EucL XIV: 5. 

G4 Op- 
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Oplossing. 

De A» f Q M en M Qt co en rechu 
hoekig zynde, (*) zoo is Qr: QM=2 
QM: Qr, en (lellende de analytifchp 

waardyen -^^r x — x: Qfn=^^*;nee^ 

ïnende nu voor «% de waardy (i^-yO 

■^ggvon^en J. 6SJ Mt meo(^«=: 

' D. T. D. W. 

I. Gevolg. 

5, 84. Indien de lyn CQ^of y tot Qf of 
^y^ gevoegt word, heeft men CQ+-Qr 

^=Qz=z;:—; welige gelykheid weederom 
«ene eevenreedigheid geeft die meed^ 
dienen kan , om een raakl yn aan de krom- 
?ne lyn door middel van den kleinen as te 
tfekken. 

II. 

(♦)EucL VIÜ; 6. 
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II. Gevolg. 

5- 85. Wanneer de ahalytifche waar, 
dy?n der lynen r(^, Q-M, en Qr-be- 
Icendzyn^zal het niet moéielyk weezen de 
aoalytifcbe waardyen vaa de raaklyn 
M r en van de loodlyne Mr aan den kleinen 
as tebepaalen, zoo wel als die der ly- 
;pen Cr, Br of ir en tr. Wy zullen hier 
de wyze niet aaritoonen op welke dieget- 
vonden worden , het zy den Beginneren 
genoeg die waardyen zelvs hier te yin- 
deii. 

Eerflelyk, is Mf?x: (f/^a'y^-b*r-b'yO 

Ten 2« , Mr= p-|/M-6'y'+««y«. 
Ten 3« , t^ »" — - ji — — -^.-« 
Ten4« , Br of*r=*!±^*l^of 

ïï~=^ • ■. "P- ■ " ' 
Eindelyktenr.,?r=:^^^ 






G 5 ni. 



III. GEVOLa^ 

. • S* 86. Zoo ineo gebruik wil maaken 
van den p^rameeter % van den kleinen 
as, zullen de. voorgaande waardyehzyn, 
X (lellende * ?r in p^^ats van a') 

- Ten i« M< == (|;^&ry»+M— 6* y) 

Ten 2 V M r — //*!!^p:^ 
-Ten 3« dr =f ^ — y. " 
Ten4«. Br of &r =* + ^+^y. 
Eindeijk ten 5^, lr= -■ — y + ^= 

— ^r~". • . , ; ■ • 

Aanmerkinge. 

§; 87. Alle de bereekeningen die: wy 
tot hier toe gedaan hebben om de anal;- 

tifche 
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tifche waardyen der lyoep RP,.PT; 
ajR, MTj CR, CTi AR, ATof aR,,^ 
4T4 en haaretV: gelykftandig^n aan dea 
kleinen as te tfibepaaleo, hebben plaats 
in de verooderilelllog dat de oorfpron- 
ken der absciiTen os, in 't roiddêJ-punt C 
genoomen.zyn. Want zoomen dien oor- 
ipronk in eenig ander flip van den as, 
gefield had , zouden 'er verfchillende 
uitdrukkingen voor die lynen gevonden 
worden, zonder dat nochtans de eigent-' 
Ijke waardyen vermindert of vermeer-i 
dert zouden zyn. Wy zullen 'er ons hier 
niet langer meede ophouden, te meer^ 
om dat in het vyfde Hoofdeel de analy^ 
tifche waardyen van alle die lynen , tp 
vinden zullen zyn, in de veronderflelling 
dat den oorfpronk der abscifTen in een van 
de kruinen der kromme lyn genoomen 
is. AUe 'de êigefifcteppe» 4k wy; wee- 
gens d&eiips. ton hier toe.befcbouwt heb> 
ben,izyn.beitrekkeiyk jtw tfe asCen va^ 
ilie kroBWe Jyn.j iir^bet. vwYPlg van dif 
Boofd^hwïl&^:yf^:^(ï^tm 3 d?^t dee^ 
te z^lvde^ijjs^^A^f&^oQk plaa» beb^ 

ben 
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ben in die kromme lyn in betrekking 
van de meede - Diameeters. IVIen noemd 
Diameeter van de elips een iegelyke rech- 
te lyn welke door bet middélpant gaat 
^n weederzyds door den omtrek van de 
elips bepaald word. Om zoo veel moo- 
gelyk die ^undigheeden aan den Begin» 
neren g^roakkelyk te maaken , zullen wy 
de eevenrcJedigheid gebruiken die plaats 
heeft tuflchen deeze kromme lyn en een 
cirkel, welke op den grooten of op dea 
iJeinen as van deelipsbefchreevenis,en 
om in 't vervolg alle moogelyke Syntbetl 
Jcbe ftrengheid in de Betoogingen te ge* 
bruïken zullen wy beginnen met het vol- 
gende vo&rbewySf 

VOORBEWYS. 

§. SS. Zoo men door de üUerflens P en 
<^(Fig. i6.) van een lyn PQ^, twee recbm 
TM en Q^N eevenwydig aan elkander 
trekt , en uit die zelvde Jiippen P ^» Q mi 
twee anderen PR en QS meede €ivenwydigm 
fikander zoo dat zy. eevenreedig zyn aan i^ 

twi 



Mee voorigeVM en QN, ieder aan ieder i 
tuilen de rechten MN en RS , {die dm de 
Jlippen M, N #ff R, S getoogen zyn) 
elkander , als meede de verlengde Ijn FQ^ 
in €en en zelvde punt A mttnoeten* 

Betooöinge^ 

Laat on$ voor een oogenblik veroü'» 
derfteilen , dat , de rechte MN de lyn 
PQ^in het ftip A ontmoet , maar dat RS'hec 
dio zelvde PQ^ in eenig ander ftip als P 
4oet, zoo is het klaar , dat 'er alleen be«- 
coogt moet voorden dat de flippen A en 
B in elkander fmelten en op een vallen; 
of 't geen op het zelvde oitkomc, dat 
APz=is aan BP. Dewyl de lynen PM en 
QN; PR en QS eevenwydig aan el- 
kander zyn ieder aan ieder zoo zyn 
de C^^ APM en AQN co , als meede 
deA« BPR enBQS; 
Door de eerden is AP* AQi=:PMjQN(n). . * , , 
en door de (telling . . , PM:QN=PR;QS, 
de A« BPQen BQS geeven . . . PR:QS 

(»)Eucl. Def. I. é. 
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fcrB^: BQ; bygevotg AP: A'<^BPtBQ.(«) 
tü deetón&i (f) AP:AQf-AP=iBP: ÉQ-ÖR 
w ; . . of AP ; P(J=BP ; PQ ; en da« 
jAP=:d5P (?) ( om dat de beide cmfeqm' 
tenFQ^en PQdezèlvde zynj en by ge- 
volg vale het flip B op A. 



bV T. B. "W. 



GE.yQLO. . . 

'' §. 89. De lyn P(i naar gevalle genoo- 
men zynde , kan zoo Jdein geflefd 
irofdenalsiÉeti wil; by gevdg beefc dit 
yoórfklmog plaocs, of fchodn.deeze. I511 
PQ, oneindig kJèiri was. Het is niet min- 
der klaarblykdyk dat de plaatfing de62a 
lynenPM, QN; PR, QS, in betrek- 
king tot de lyn PQ niet bet minfte toe- 
brengt tot de waarheid van dit voorftel^ 
want dezelve hangtalleen af van deeeven- 
•wydig en eevenreedigheid dier lynen. 

IV- 

(0) Eucl. XI: s. (1>) Ettd. X^H: 5. 
Iq) Eucl. XIV: 5. 
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ep rw (kr aJDjmiyan ^? g^ftoene elips^ en 
uiteen zekide Jlip van Jetkgeminen as'^ eem 
ordinaat tot ie cirkel en tot de elips trekt i 
is ipdere ordinaaf aan de clips tot ik prdi» 
naat aan dé cirkel , gelyk de balve as 
die niet aatf beideng^eenis Jiaat tot den 
Renteenen balven fis ( Fig. 17). 

Betooginge, 

{ Zy op den groeten as Aa ten cirkel 4 
NDA:£erchxeeven^ en alle de ordinaal 
ten PM, PM van de elips verlengt tot 
zy> de drkei a NDA ontmoeten in de 
punten N en N ; laat 'er op de zelvde 
wyze op den kleinen .as B3 een cirkel BE 
£f befchreeven worden, en de ordinaa- 
len<^N, QN aan die cirkel meede ver* 
fengt zyn tot zy de elips ontmoeten, in 
de ftippen M en M ; dan moet men eerft 
betpogei»^ dat PM: PN==CB: CA. 

• Ten 
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Ten a« datQM; QN=CA: CB.Hiei? 
voorens h*eft men geden ($. 59.) dac 
PM»; APXflPr^Cl'; CA', en de 
ckkel tf ND A geeft aPXAP=±FN' (f); 

by gevolg is PM*; F^'=C B*: CA* 
(f), en trekkende de Tx^oftels, PM: P^ 
=:CB; CA. 

D. t . B. W. ten i* 

Ten 2^. heeft ihen ($. 63.) bewëteen 
dat QN*: BQX fcQ=^^*: cf; inaaf 
door de eigenfchappen van de cirkel 
hNEbe is B(^X&4==QN' (r); das heeft 
men QM'; Q,N'=:0;': CF (s) en 
trekkende de wortels « < . * QM : Q^N rü 
CA: CB. " 

D.T.B.W. ten 2« 

Gevolg. 

$. 91. Hier uit volgt , dat men é» 
elips befchouwen kan als een cirkel , van 

yvlet 

(»■) Éuci. XIll, é. ■ (O Eucl. VII< s* • 
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urier de gelykftsmdige ordinaaten i& eene 
beftendjge Reeden verkort of verkagc 
2yn. Wanneer de groóte as tan de 
elips'ineede aan de cirkel gemeen is» 
(dat is té zeggen zoo de cirkel op dien 
is befchreevèn ii) kah de elit>s ge- 
noomen worden, alè gemaakt tyddedoor 
de verkorte ordinaaten , vermindert 
Eynde in de Reeden die de halve kleine 
as tot den halven grooten heeft In 
ceegendeel ilranneei- de kleine as aao 
de cirkel en aan de elips gemeen is» 
zyn de ordinaaten \^an de cirkel in de 
Reeden van den halven kleinen tot den 
halven grooten as verlengd. 

Bepaalinóe^^ 

i 92. Zy gefteld dat de cirkelt DAÖ 
(Fig. 18.) befchreeVett ii op den groo- 
tenas van de elips » efi dat men in die oir- 
Icel twee diamëeters gG énlL naair ge- 
Valle getoogen heeft , zoodaalnig dat zy el- 
kander rechthoekig doorfnyden , en door 
de üiterftens L en G van die diameetefs 
H twee 



JX4 Inlèidinq tot de 
twee Ijnen LI en GK ieder loodrecht ö(^ 
den as C A y ontmoetende de elips in de 
{tippen F en E; dan zullen de f echten 
CF en C£, getoogen ui£ het middel* 
punt C tot in die flippen F en E, oover- 
eenftemmende Diameeters (diametres cor* 
refpondans) genoemd worden , ten aan- 
zien van de diameeters G^ en L/ van de 
cirkel TDAG ; en die zelvde rechte ly- 
nen CF en CE zullen ten aanzien van de 
elips twee meede - Diameeters (^Diamitres 
conjugués) weezen. 

5. 93. Op dezelve wyze zoo ixien 
door eenig flip N op den omtrek van een 
cirkel TDAG, eene ordinaat NQ^aan 
den diameeter CG trekt , en door de ui- 
lerflens I^ en Q van die ordinaat de ly. 
nen NS en QR loodrecht op den gemee- 
nen as (waar van de eerfle QR de 
elips in het flip M en de tweede NS den 
diameeter CA in het punt P ontmoet) en 
men door die flippen M en P een rechte 
lyn MP trekt , zal deeze eene ordinaat 
aan den diameeter CE zyn. De ordinaa- 
ten PM en QN op dé zelvde wyze 

in 
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ih de cirkel en in de elips bepaald, 
worden oovereenjlemmende ordinaat en {or- 
ionnées iorrefpondantes) genoemd. 

Gevolg. 

§. P4. Uit déeze BepaaJingé volgt ^ 
ten I* dat de oovereenftèmmende ordi- 
haatenf PMenQ;N (Fig. i8.) den ge- 
xbeenen as a A in eèii en zelvde punt Ö 
fnydeii , want QR en GK eevenwydig 
aan elkainder zynde is Q^Ri PRz=:: 
GK: EK(*), en door een eigenfchap 
van de elips is GK: EKi— NS:MS}dm 
ookQR: PR=NS: MS..(t;) dewyl nu 
4eeze eevenwydige Jynen ook eevenree* 
dig iyn , zullen de rechte^ lynéö PM ea 
QN, die door haare uiterftens geto%en 
z^n , de Iyn A C ia een en zelvde 
punt Ö ontmoeten {Voorb. §. 88). Ten 
a"! volgt nog ^ uit die Bepaalinge dat de 
elips-ordinaat TM > eevenWydjg is aan den 
diaraeeter CF; want de lynen CL en 

(*) EUd. 11, é. (^)EucL XI, 5» 

H 2 



iÉ6 IllLSIDING TOT 9B 

QN zoo wel eevenwy4ig zynde aU Lt 
en N S', (door de faamenftellmg ) 
zyn de M CIL en OSN co j dus is Cl:. 
OS=IL : NS ( w ) ; maar door de ei- 
genfchappen van de elipa heeft men IL: 
NS±=IF: MS; dusóokCl: OS = IF^ 
MS (j); waar uit volgt ^ dat de recht- 
hoekige A« CIF en OSMook co zyn (^) , 
en by gevolg de lynen CF en MP cevea- 
wydïg aan elkander (c), 

V. Grondles. 

' J. 95* ^^ vierkant PM' (Fig. ig.) 
Mn f^»^ ordinaat PM aju ^i?» diameeter 
CE i» ^^ ^/fpx, yZ«^ föl £/im regtboek EPx 
tT of cl."— C^ der^ahscijfen EP ^i/ 
éPygelyk bet vierkant C F* tan den bahen 
fneede ' diameeter CF Jiaat tot bet vierkant' 
^~~£' «dl» J^n i&^/t)^n diameeter CE d^ w^/;^^n' 
^^ ahsci(Jhi EP ^)i P^ genoómen zyn. 

(w) Eucl. Èef. I, 6. (*> Èucl XI, 5V 
(c)EucLII>6. 

Be- 
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Bbtooginge. 

De A" CFL, OMN, en OPQ,ge* 
naakt zyade door de eevenwydige lynen 
CL, QM } CF en PM, zyn co aan el- 
kander, en dus OM: OP=ON: OQ, 
=:CFi CL; by gevolg is (faamenftel- 
lende)OM+OP: ON+OQ==CF; 
CL (i), ofwel MP: NQ==CF: CL; 
verdubbelende dan deeze eevenreedig- 
heid en dezelve yerfchikkende (c) ver» 
iffygt men 5ÏP': CF' =;= N^'; CL': 
maar door de eigenfc/iappen van de 

cirke l is NQ;: CT* =? CG — C^' ; 
CG% en de A». CQPen CGE «o zyndfr 
geevgnCG— CQ; ; CG=CË' -— 
C P*: C E' (*); dewyl nu de 'reeks 
van gelyke Relais niet afgebr ooken 
is heeft ^en MP^ C^'— "CP' 

= CF: C r. if). 

D. T. B. W. 

I, GEr 

(*) EucI.XVlI,5, (OEucl. IVenXVLS, . 
( e ) Eacl. Vil, 6. ( H Eud. XVI en XXll, 5. 



nS Inleiding tot ds - 
l. Gfvqlc* 

§. 96. Dus zyn de eigenfcfaappen van 
de ordinaacen aan d? diameeters eevende 
zelvde als die aan de aiTen ; zoo men dan 
een der.diameeters gelyk Held te zyn aan 
za , 2yn meede - diameeter m: 2ib, een ie- 
gelyke abscifle op (^en a^Iven genoomen 
(uit hecipiddelpunt te reekenen )=a, 
haare ordinaat ^zzy, en jrzzaan den pa- 
rameeter van dien diameeter pp welke 
de absciflen genomen worden , verkrygt 
men altoos deeze eevenreedigheid }*; 
0» — x':=zbl: a'=zp: a; waar uit twee 
yergelykingen yoortkoomen ; de eerf- 
te voor de meede- diameeters is y*=:6'' 

-: — ^ , en de tweede voor den para- 

' mester is ƒ =flip — ^-^; welke beider^ 

pp eene algemeene wyze aantooiien dat 
de Natuur en eigenfchappen van de elips j^ 
befchouwt zynde, of weegens haare as- 
fen (5. 61. ) of weegens haare meede» 
^iameeters d$zelvde ?yn , in die onder- 

ftel- 
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ftelIiDge , dat , de oofTprönk Van de 
absciflen geplaiatft is in 't middel - punt 
van de elips. Zoo njen dien oorfpronk 
aan een vari de uiterflens ^er meede- 
diameeters ftelde ; en een der abscifle 
T^x'was^ zoude de andere gelyk zynaan 
sta—Xyen de rechthoek der twee absciflen 
^:=:2ax-x''; het welke deeze eevenree- 
digheid zoude gee ven f: 2ax — y' — h^: 
a^z^zp: a ; waar uit weederom twee nieu- 
we vergelykingen voortkoomen , ƒ = 

{2ax'-x') ^, Qnf:^px—^'^i wel- 

ke de naiunr van de eEqps weeder 
om op eene algemeene wyze >aandui" 
den. -^ 

II. Gevolg. 

§. 97, Een elips die weegens haaré 
meede-diameeters bèfchóuwd is k^ dus 
aangezien worden als of zy déeze dia- 
meeters voor asfen had , en by gevolg 
eeven als of deeze tot elkander heigende 
asfen de elips zooda^nig, yport^ebragt 
H 4 had- 
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^ Iiadflep dat allQ de ordinaaten een fcheOf 
yeq hoek mpt elkander maakten. 

IIL GpvpLQ. 

5. pg: Qm dan een raal^lyn M T, aan 
de elips te treklipen , yan welke demeede^f 
dlameet^rs CE, en CF bpkend zyn» be^ 
hoeft men alleenlyk door een ftip M , 
eeqe o^^ii^aat Mf aan ^e^ dier diamee- 
ters te trekken , veryplg^ns een derd^ 
CT eevenreedig aan CP en CE te zoe- 
ken (ƒ), en dóór het niterfte T, van 
deeze en het flip M een lyn MT te trekr 
ken^ welke de gevraagde raaklyn Theezen 
zal. Want zoo een raaklyn kan asingezien 
worden al? gctpogen «ynd? door de ui- 
terdens van twiee Qi^dinaaten die onein- 
dig; digtby elkander zyn; dus zoo lang; 
^Is de c^rdina^ten dezelvde zyn (weUce 
jias^re neiging tpt de lyn waar op de 
absciiïen genoomen woiden ook mag; 
W'ee?en }^ , zal de raaklyn die ab^ciffc-ly^ 
op d^n ;elvden afftand vao h^t ^middel* 

f/) lucU 3H: 6. 
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punt ontmoeten » volgeni het geene ge* 
zegt is (§. 89.). Da^neqn^nde altoos $1 
voor de abscifle CP» zal de onder-raak- 



•^-«* 



lyn PT gelyk ?yn aan ^. Eeven zoo 



is het deel van den dianieeter, dat be- 
greepen is tuiTchen het middelpunt C en 
de ontmoeting T der raaklyn MTrrs 

^. In een woord alle 4e lynen wier be- 

paalinge niet afhangt van de grootheid 
der hpeken (dat is te zeggen» waar ixy 
de grootheid van de hoeken niet in aan* 
merking komt) znllen altoos de zelvde 
analytifche waardyen hebben » het zy 
de elips befchouwd word weegens de ag- 
ien of weegens de meede-diameeters« 
Waar uit volgt, dat d&loodlyne, onder^ 
loodlyne en de raajclyne, dezelvde waar- 
dyen niet hebben voor de diameeters die 
zy voor de aflen hebben , om dat men 
in de bepaalinge van deeze lynen , veron*' 
derfteld heeft dat de hoek welke de 
«bscifle- as met de ordinaaien maakt , een 
rechten hoek was. 

Hjf IV. 
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IV. Gevolg. 

5: 99- Wianneer de diameeters CG en CL, 
(die ineede-<liaineeters zyn van CE en 
CF) een hoek van 45°. met den gemee- 
nen as Aa maaken / zullen de absciflen 
CK en Cl aan elkander gelyk zyn , zoq 
wel als CE en CF, By gevolg zal dan 
de vergelyking van de elips (zynde y^=z 
y •_ ^^^ veranderen in y'^^za'-x^i wel- 
ke dezelvde is ajs die van de cirkel (J. 17.) 
Waar uit volgt dat het niet gcnopg zal 
weezen , ter befluiting dat een kromme 
]yn een cirkel is, wanneer het produ^ van 
de absbiflen gelyk is aan het vierkant der 
ordinaat: neen, maar boo ven dien moe, 
ten de ordina^ten rechte hoeken maaken 
xnet den absciGen-as. Daar by volgt nog, 
dat 'er maar twee gelyke meede- diamee- 
lers in een elips weezen kunnen, dewyl 
'er maar twee- diamee ters in de cirkel 
kunnen getoogen worden die met een 
derde, halve rechte hoeken maaken. 

Het 



Het is gemakk^lyk te zien dat de absciff 
fe die deeze beiden halve meede-dia? 
mceters geeft, gelykis aanCAX|/^i. 

VI. Gr ON DL £S. 

5- ^00. Indien men uit de uiterjlens M 
en N (Fig. 19 j van fmee meede - diamee- 
ters M m ^n Nn tot een anderen diameeter 
CA tuffchen dezelve begreepen^ twee ordi^ 
naaten PM en QN trekt ; beeft men altoos 
deeze ^elykheidy C^''— ClP^ = C~Q'; ?f 

Betqoginge, 

Laat AC — a zyn BC=^y CP=:x en 
C(^rz::2 j .en zy getoogen de raaklyn TM^ 
bepaald wordende door de meede-dia- 
meeters CA en CB, in de punten T en^j 
dan moet 'er beweezen worden, dat 2S* 
z=zd'^x\ of x^=:a'—z\ 

De A« TPM en CQN co zynde (g), 

gee- 
(^)Eucl.XXlX:i. 
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geevenTÏ»: C^'=5SrP*: W^\ (h) 
en door een eigenfchap der elips heeft 
menMP\' NQ' = C^'— CP'i CA* 
— CQ%bygevolgP r: CQ'r=C A' 
^CT\- CA~C^ (O en (lellende 
de analytifche waardyen ~^*: 2*=:=: 

a^—x": {f—z^i vermeenigvuldigende 
de twee eerfte leeden door x" en dealen- 
de de beiden voorgaande {antecedenten) 
door a*— -x^ , verandert die eevenreedig- 
heid in deeze d'—x^ : z" «*?=: 1 : «' — z" ; 
dus z'x'^izzCa'-z') C^'-z') of z* a.» sï 
^-a^«^-a^2J*-f-«^'^N in welke de ge- 
lyke termen weg genoomen, de andere 
oyergebragt zynde, en de verdere ge- 
deelt door a* , verandert zy in 4' - x • z=: ^5* 

D. T. B. W, 

I. Qevqlg. 

5. 101. Wanneer 'er uit de uiterften^ 

M en N van die zelvde meede- diamee- 

ters, 
{b) Eucl. Def. I: 6. (c) Eucl. XIj 5. 
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ters, eenige ordinaat^ MR en NS op 
den diameeter CB (wiens meede-diamee- 
ter CA is) gecoogen wórden, kan men 
op de zelvde wy2e betoogen, dat CS* 

5=:CB'Trft'is^ enCR'tarCiS* 

CS\ Zoo men veronderfteld dat de hal- 
re diameeceri CA en CB beide afleid 
van de elips zyn , zullen de A"! CPM ejQ 
GQN rechchoekig worden, en dan ook 
geeven CM'4-CN'z=CA' + cIb^ ; 
want door de vergétykingC A*-C P* 
= CQ; verkrygt men C A' =: C"P'+ 
C^jjn üit^^'- CR'=:: CS' heeft 
riienC B'r^CS'+^V tellende deeze 
beide hatfte te faamen is C A* -f C~B* 
ag CT^+ CQ"4-C^"+ CR^ =« 
CP* 4. P M' +£9* + Q-N* , (ftellen. 
de in plaats van C R* en CS* hunne waar- 
dyttiPBiï* en QN* ) maar om dat dte A« 
C P M en C Q N rechthoekig zyn , 

zoo is C^= Fp'+ PM\ en CN^ 

ClÓ;+<iN^ (O» die deeze vergely- 

kiiTg 
(tf) Kttcl. XXXXVII: I. 
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king geevenCA^+CB'=:CM'+CN^; 
waar uit volgt , dat de foni der vierkan- 
ten van twee méede - diameeters in de 
elips gelyk is aan de fom der vierkanten 
van de beiden asfen, 

IL Gevolö. 

§• 102. De analytifche waardyeh van 
twee meede - diameeters zyn nu gèraak- 
kelyk te bekoomen ; Want het is zicht- 
baar (om dat de ACPM rechthoekig is) 
dat CM' zzz: ClP'of X' + PM' of 
((i^—x^)-^k, en brengende alJes tot 
denzelvden noemer CM':= ^^_^'^'_z^*i 



a» 



zoo men van C^'-f-CnB"^ of a^-^b^ de 
grootheid CM' aftrekt, is de reft CN^'z^: 
!!+^_'5±z£!fL\ DusCN K^^^^^^^w; 



VIL 
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yii. Grondles. 

§. 103. FeronderJielUnde dat 'er indeelipi 
twee meede • diameeters Cjk «j CN zyn 
( Fig. 15. ) en nog twee andere CA en CB van 
welke de eene CA tuj]chen de beiden etrften 
valt f en dat de raaklyn TMt genoegzaam 
verlengt is om door de ^eede- diameeters CA 
enCB bepaald te kunnen worden j dan is MT 
XMt=CN*. 

Betooginge. 

In het iaatfte Voorftel is gevonden dat 
CQ.'=«'— x'is, maarCRXPT=a' 
-««, want (5. 75.) PT is=^^ , en 

CP=a;; dus CQ'=CPXPT, daar by 
zyn de Z^ CQN, PTM en MRt ^ ; (ƒ) 
by gevolg MT: TP=iCN: CQ, en M*; 
MR of CPr=CN: CQ; (g) vermee- 
nigvuldigende dan deeze eevenreedig- 

hee- 

(/) Effd. XXIX: u ie) Eucl. Def. I: $, 
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heeden mee elkander heeft tnen MTXt 
M»: PTXCPcsC.N": C Q^jenMO 
eevep i$ gezien dat PTXCP=C<i* 
j4, diii ook MiXAl»=ÜN* (^). 

D. T. B. W. 

VL VkAAöSiTUk; 

**§• IG4. Gegeevin zynde time meêdé* 
diameters van groote enjïand CM en CN^ 
( Fig. 19. en 20. ) *er twee anderen te he* 
paaien^ welke met elkander eerUn gegeeven 
boek maaken. 

OPLOSSIVIG. 

Laateü wy voor een oogenblik ftelkff 
dac het Vraagftuk opgelofl is» en dat 
ÖA en CB {Fig. 20;) de gevraagde mee- 
de-diaitieeters 2yn;zy getóogendoot het 
punt M eed raakfyn TM^ , welkeri plaats 
gegeeven is , (dewyl die lyn eevenwy- 

dig 

(f) Eucl. XIV: 5. 



ë^ moet zyn aan CN wiens Itand ver« 
bnderfteld word bepaald te zyn ) daar by 
iaat de diameëtër CM Verlengt zytt tot itt 
FzoodaanigdatCM: CN=iCNj MFj 
zoo isCN'=:CMXMF, maar doot 
^e laatfte Grondles is Mtk M»=3 

GN'; dusookCMXMFr=MTXMn 
by gevolg moeten de vier punten fc, F, 
T en ^, aan den bmttek van eén cirkel 
zyn (ib) waar door het gegeeveVraaj^- 
fluk in hei volgeède verandert. 

*^$« 105. Gegeffoen zyiide vAn ffTiMè 9k 
jland eeite rechte JynCt in twee gedeeti 
in IM f ^en nog eeé /y» t M 1" aUeen 
/ofeegens haaren /tand gegeevèn in tergetyk 
van de lyn CJ^; 'er word gewaagt bit 
middelpunt G van een cirkel te bepaalen wel- 
kers omtrek door de punien C en F gaande 
ie lyn Tt zoodaanig in twee pmtén fny^, 
dat den boek !ÏCt gelyk zy aan eénè gègii- 
^enboekf\i%. 

Of. 

(»)Ettcl.»XXXV, 3i 



*' ^ 
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OphéVbWöên D van dt rechte l^ö 
CF zy d? i ÓL ojjgericht , en ver- 
kfigtxdt'dïé^Q lyn MI* in het pantÊ 
bntihoet.' Trekt cfoór de punten L én^ 
de ré£;hte'lyn LF én door het ftipDAj 
rechlé DÉ it óp MT, Iaat Dl zoódaa^ 
nig ^ctoógéh zyn , dat diQ met DE eefl 
yEÖT lïiaake gelyk aan den gegeevcöcj 
ttoelè;,ijiet;de ftraal Dl uit het punt D*j 
pefchi^cyeri ciVkel-boog IK de rechtt 

^é' lyn ÖK^gétoogen wórd^ëindélyk dif 
het ftip, Fzy.getoogen FG gelykwyu 
aan DK, eft het punt G daar deeze If 
ye verlengde DL ontmoet is het middef- 
punt van dè begeerde cirkel. Om yef^ 
volgens de punten T en r té vinden daaf 
de gevraagde meede-diameeters de raak-, 
lyn MT ontmpe^en,hfefK:»eq>niaar tSt 
het punt G met ftraal GF of G^ eencir-j 



ÏM te heCdAfwa trekkende door he6 
punt 6 eeno récbte lyn' Gp «ev&etnüm 
aaaDK*). ' 

liet hgémikkxijkte zien do^ dr 1^ 
aén G¥i GT, e»Qp, asn eUuMtcier g^ 
ïjfk zjto, «anc door det faam^nfliEdKas ü 
GF eeveow^idiis aan PK, en G« aan 
Dl; dus zyn de A* LDK eüJUGF» ^ 
ineede LDI en LG> «o aan elkander, en 
daarom (ƒ> BK: 6F=LD: LG=a 
Dl: GJ, eö by gerolg dewyl de lynen 
DKen Dl g<Ajk vpi(;iwf de Êameoftel. 
Jiög) is derechteGF gelykaan Ot(m)* 
Den: VTO k ssxam de sagieyen Vf w. 
Ondtt laacftettt hfdwlauiwedm zy getoe*- 
gW GHx op Tt; welke lyft dckar ÜA 
nJdd«1{>tiotgaandif,filyddiede VTG# ia 
in ti»«e gdyfe^ e» i» ook ecV^tfwyd^ 
asm de Ijtt DE ^die meede vèi0i^ter(teld 
••''■'■■■■'- • •'•word 

r») ^d. XXXI; i; O) tnd.il: 6, 

'la" * ' 
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word fT. Op Tt te zyn) daarby 2yn de' 
lynen Dl en Gt eeveuwydig, dus zyode 
V^GH en IDE gelyk aan elkander ea 
aan de gegeeven hoek qrs^ om dat de 
VIDE gelyk gemaakt ïs am de yqrs ; by 
gevolg is VTCrmeede gelyk aan vï^'^f 
dewyl die in den omtrek van een cirkel 
is hebbende de helft van de boog TFt 
voor maat, welke halve boog ook tef- 
fens de maat is van de middelpunts hoek 
tGH (a). 

D-T.D.enT.B.W- 

Aanmerkinge. 

. ^* §. io6. Indien (men de lengte der hsd^ 
vemeede-diameeten CA en CB {Fig. ip.) 
opde}ynM Cr en CT w:i{de bepaalen; 
zoude men door het raakpunt M een or* 
dinaat MP op CT moeten trekken , of 
het geene op 't zelvde uitkomt een lya 
3MP eevenwydig aan CB (6) en vervol- 



(«) Sud. ZX: 3^ ^ i(i> EveL XSU; i^ 
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g/sns een midden eevenreedige CA tuf* 
fchen €P en CT neemen (c) die eender 
gevraagde diameecers weezen zaK Op de 
zdvde wyze vind men ook (idoor middei 
van de lynen CR en CO de lengte van 
CB. Wanneer men de aflen zelvs van de 
eltps zoekt dan verandert het midd^Ipnnt 
G (Ffg. 20.) in bet punt L, (dat 13 te 
zeggen dat die twee panten dan op el- 
kander vallen) en dewyl de V.EDI al- 
toos gelyk moet zyn aan die welke de 
meede • diatneeters met elkander maaken 
is die V i° dit geval recbt ; by ge^ 
volg word de lyn Dl eevenwydig aan 
£^ en de flraal OI word oneindig; 
waar door DK ook eevenwydig word 
aattLK; en dewyl 'er betoogd is da( 
het middelpunt G bepaald word , met 
door het ftip-F eenq eeveijwydige aan 
D K te trekken , is het klaarblykelyk dat 
meA in dit geva} door dat ftip F eene 
ee venwydige aan KL trekken nioet , wel- 
ke hier de lyn FL zelv9 i^, en da? 19 

(r)Eucl. XII. 6. 

I3 
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L het gevmagde middelpqiit, het gesna^ 
baiten dat sigtbaar is uit de figuur. 

De raamenftelling van dit laatfle ge< 
tal is eerren de zelvde, ais die wdke^ 
gevonden word in deKeegelfneedeovaQ 
Jtpottmus van Pergea ^ een der Oudftê 
Wiskonftenaaren welke oover deez^ 
)rromme )ynen ger<;lMPeeven hebben. 

VIL VftAAGSTPK. 

5* 107. Demal^tifibevkiardy ubtpaakn 
aan CK(Fig« 19) mihgetmg$n is uü biPmU^ 
êe^unp C hodrecbtop ds roaklyn MT; in ^m* 
derjielling dat MT eévemoydig is aan dm ^^t 

meter CN wn^veüie deiynCM(die}doartM 
mipant Mg^ ) ^pH mpik'dkmeler j>. 

Oplossing, 

DeA?MPT^CKT*ynco(deA 
MÏT rechthoekig zynde) dus is MT: 
M5P=:CT: CK, maar door 5. ,79. ii 

CT 



€ T =— (5- ?«•) , en MP=r fiii/^^ 
([§. ^i.); fteikfnde de ahalytifël» vaxe- 
dyen heeft nren>>S X^S^^S 

il^iE! = ^; CK =;: -y=^J==:., 

D. 3r.'D. W. 

V.III. G«<ONDLE«, ■ 

;$v it^* jiüe de parM^ranuatnitm etn 
»s .a»fo<^ff «% beftkretioen ,m:-gem»akt zyn- 
de door twee [rniade-diame^m.^. «^.^eiyk 
aan elkander en aan den rechtboek der beide 
qffen. (Fig:,i9.:> .4 

BETO.OaiHGB. ' 

Ket is zichtbaar^ dat den iiihoud van 
iiei paralelogram ijac gemaakt is van de 
iyniai CMen CN gelyk is aan^(?n redit- 
jigek van CN, dp'pr CK ( i.) ; - i?»ar bier 
Arporens is ..gevonden (§. io;2.)..CN==: 

' (Jiyfittèl. XX3tt:L • . - 
14 
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vermeenigvttldigende déeze waardy«{| 
jn^c ellcaiider U CNX CK=zab. 

U T, B. W, 
IX. Grondles. 

$. IQ9« Den inbmd eemr eUps fiaat taf 
die van een cirkel op den grooten of op den 
kkinm as befcbreeven , gelyk den kleinen as tot 
tot den grooten ftaat y of gelyk den grooten 
as tQt den kleinen. ( Fig. 17.) 

Betooginge, 

J2y veronderfteld dat de oppervlakten; 
yaq de eijps a IS/LBA eii van de cirkel ^N 
pA beiden uit een oneindige meeni^te 
ordin^aten beftaan die atle eevenwydig 
9an eikander zyn; het getal dier ordinaa- 
ten zal in beide dezelvezyn wyl zy alle op 
^?n i^eivden asiUan ; daar by is iedere PM 
}R 4e elipstotde poyerefnlleitmr^ndePN 

- i4 



r Kbbgel-Shbebem; ijf 
|a de cirkel» gelykCB tot CA ($90.^ 
dns is het getal in de eene ( of de opr 
pervl»kte vao de elips) tot faet getal ia 
de anderen (of de oppervlakte van de 
cirkel) gelyk CB tot CA. 

P. T. B. W. ten 1^ 

Op de zelvde wyze betoogd men diat 
de oppervlakte of inhoud van de elipa 
tot dei^ inhoud vaq de cirkel is » op den 
|:]einen as befchreeven, gelyk den ^ro9« 
(en a; CA tot den kleinen C^. 

D. T. B, W. ten 2* 

l. Gevolg, 

$. ixo. Hier uit volgt dat den inhoud 
der elips gelyk is aan die van een cirkel 
vier flraal midden eevenreedige is tus- 
fchen de beide halven aflen. Zy ge^lel^l 
flat 8= is aan den inhoud van de cirkel 
die op CA befchreeven jis, s gelyk aan 
die v^n d? el|p^ ^^ en^ CL d^ fthwjl welke 
Ij rnid- 



TS8 BKti^^xbXKa t^T be 
taiidden eevenreedige is tufli;hen CA tn 
CB. Zoo eéven heefc men gezien ^^ 
S; x=:CA; CBis,en CL middel èSVW- 
xeedige zynde tuflchen CA en^CB, hedc 
znen deeze^e^nreedighddiCA: C^^^ 

C A': <cX-(j^),» neemende de cirkels 
welke op die lynen CA en CL gemaakt 
zyn , ( noemende dezelve cirkel C A en 

cirkel CL) heeft men C^': CT'z=qir- 
}itl CA: cirkel CL (i ); dus heeft meet 
pok S: 5 =z cirkel CA: cirkel CL (cj, 
maar S is =: cirkel CA door de onder ftel- 
Jing, dus is x ook =:; cirkel CL (d). 

IL Geyolg. 

5. III, By gevolg is den inhoud van 

j^Mdips bywa gelyk aan y >Yan den 

Tcchthoek der halven aflen , óf van deii 
fnhoud eener paralehgmfH dat gemaakt 
js op twee meede-diameecers, dfew^l bet 

be- 

((a) Eacl. r)e£ X: 5* C^^) EucL II; 12. 
£ g) EUCI. XI; 5. . (rfrEucl.Xïtr; 5. 



bap^eeten is d^t .4eQ iuhoad van een cir- 



kel byna gelyk is aan be^ ~ van M; 
vierkant op de firwl (♦). Dus ji? 
dan S= -y c^? j maar S : s=C A; 
C B zynde heeft men '^ c^^ : .| 

7 • ' f 

izziGA; GB (^) waar uit voortkomt i=±s 

^ CA><CB. Zoo /meii::eeTO gfooterft 

naauwkeürigheid wilde gebruiken om 
4den.waaren iiüioud dei^ éilps te vinden 
zoude men de reeden van 3^5 tot gti3 
t^unneii gebniikei}^ ii) weJk g^val men 

^ In het Comp^ium univerfale vm den Heer 
TrofèJJor Wolf, $ 130, is beweezen^^ dat den in- 
boud van de cirkel tot het. vierkant van de mid- 
'lyu -omtrent is als 70S :. icxx), by gevolg is den 
;nteoad van de cirkel tpc het vierkant van de 
ftraal als 785 : 250 ( ojn dat de llraal de helft is 
van de middellyn ), Zoo men dan het vierkarit 
van de 'ftraalsf i Iteld zal men vcrkrygen 250: 

785=1: ^~= — omtrent gelyk aan — 
250 ' 50 7 

^evcn als den Schryver. 
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t = -- CAXCBverkrygtjofftellea- 
de n voor den omtrek en m voor den 

diameeter heeft men j 2=— CAXCB. 

ftt 

I. De Grooten Euler heeft in zyn IntroiuQk 
in Analen Infinitorum Liber ICaput FIIL dee- 
ze reeden van den diainee(e|: Co( den omtrek dei 
cirkel bepaald te zyn als de eenheid tot . . . 
8,141 S9^ Ö53 589 793 138 4Ö2 643 383 279 

502 884 197 IÖ9 399 375 X05 820 974 944 

592 307 816 406 ft86 208 998 628 034 82S 

342 117 067 982 X48 086 513 572 306 64f 
093 844 + &C. 

Aanmerringe. 

II. De kromme lynen die de Planeeten in har- 
ren loop rondom de Zon befchryven , zyn Elip- 
fen ; zoo dat deeze kromme lyn de nuttigde va^ 
allen is in de j4Jlronomie of ^terrekunde. Zy b 
ook van gebruik in de Geograpbie oï Aardrjh-lt' 
Jcbryving. Om dat onzen Aardbol knolropd fói 
zynde plat aan de Polen en rpnd aan den EfUA- 
tor ö( Eevenaar. 



IV. 



VIERDE HOOFTDEEU 

Fan de eigen/cbappen der Hypefbel offFaf^ 

Jende fneede als op een vlak befcbree^ 

ven zynde befcbmwt. 

£bpaalin6en. 

$• 112. ^ Y gegeeven eene recbte lyn Aa 
JLj (Fig. 2ii) welke in twee ge* 
lyk gedeeld is in bet punt C^ en aan weeder* 
zyden van dat punt C op de verlengde Aa, 
twee gelyk afjlaande punten F en f; zoo men 
een oneindig aantal JiippenM zoekt ^ zoo* 
daanig geplaat/i dat bet verfchit van de ly. 
nenfMenFM (die getoogen zyn uit de 
punten F en f tot een iegelyk flip M) aU 
tóosgélyk is aan de lynKzi zal de krom^ 
me lyn door deeze flippen getoogen , een 
Hyperbel ö/ Waffende fiieede genaamd 
ejoarJen^ 



Gt^ 



- Gevolc. 

5. 113. Üit deeze Bepaalinge volgt i 
i3^ de hyperbel' twee takken MA m eü 
Mam^ beeft $ trant het is 2^chtba«ir dat 
tnen ook aatiidezjde Vian/ enui een reeb 
flippen M en ifi vinden kan , welke alle 
de zelvde dgenfchappeti hebben als die 
geen die naar A en F genoomen zyn. 
Seeise twee ktomme lynen die met de 
bolle kant naat elkander toegekeert ftaan ^ 
WDrdfett teegen o^^/taamk Hypêrbels (JS^ 
fgfbolès oppoféi^ gena»nd. 

Bepaalinöet^. 

Ji 114. Eerftelyk, zal dfe lyn A^ wfer 
^ote en fland gegeeven is , dtn Eerp 
hepaaldm of Grooten as van die teegen- 
overftaaiide hyperbels genaattirf worden, 
^è» fl«. de oiterftens» A en ö vari^ die lyö 
de Oor/pronken of Kruinen van de kromme 
lynen. Ten 3? de punten F en ƒ (öpge- 
lyken afftand van de uiterftens op den 
^ groo. 
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gfoateh isgeooomtti) zyn óe^Fdeurfenoi^ 

Braodfimtm van de teegea-ovérftaandcf 

by^erl3els* /Een 4! is C midden van) 

A üy het middelpunt der beide krommer 

lynen. Ttefi 5^ zal derechte lyn *CB, 

TX^elke door het punt C loodrecht op Ait 

gétoogen is, éth OnhipMÜin as van de 

hyperbels zyn ; en zoo men op die iya 

a^ beide de zyden van C, de deelor 

CB en O zoodaan^ neemt < dat deeze 

CB en Cb ieder in 't bysonder middos: 

eevenree^Ëge zyn toflchen den afftand 

tran een der kitiinen A of li tot de beide 

Ibrandponten F en/, zal dteze lyn 3B 

èt Tw$de bepaabbn as of alleenlyk i^ 

Tmeibn aszjndtt beide hyperbek MAm 

en maM. Ten 61 zoo men nit eénig 

f&p M van de kromme lyn eene Iood« 

iechte MP op den verlengden eerften at 

Aa laat valteh^ zal deeie MP een Ordis 

naat van dien as genaamd wofdèn. Tèn 

7? zullen de déelen AP èn dP, dié béi 

greepen zyn tuflfchen hét (lip P ed de 

beide uiterften$ A 'en a\ de AbséiJJen c/t 

Jfgefneedene worden genaamd. Ten ^^ 

eene 
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eene ordinaat* en haar absciflen AP ed 
*P wotden (te faamen genoomen) meU 
dcalgetneene naam van Mtede-or£tuatm 
aangeweezen. Ten 9« lal men Oriiniui 
aan de tweeden as noemen * een iegdyke 
MQ gewogen uk eenig ftip van «ien der 
hyperbels loodrecht op deü tweeden a«. 
Ten 10^ zullende deelen BQ en *qvan 
den tweeden as, die begreepen zyn taf- 
fchen de uUerftens B en * derzelver ea 
het punt van ontmoeting Q., de ovet- 
cenftemmende absciflfen van de ordinaat 
MO zyn. Ten ii! zullen wy ook de 
naam van abicife geeven^ aan elk deel 
Tan iedere as , dat begreepen tf tuflcbea 
het middelpunt G en het punt daar diea 
as zyn ordinaat ontmoet; waar uit volgii 
dat in dit geval iedere ordinaat maar ec^ 
se absciffe heeft, en dat de ordinaatea 
van den eenen as gelyk zyn aan de abs- 
dflen van den ander; en omgekeert. 
Eindelyk ten 12! zal de lyn die derde 
eevenreedige aan de beide affen is, de 
naam van Parameter voeren van dien a» 
welke de eerÜe plaats in cfe eevenreedig- 
heid bekleed. ^^^^ 



I. VltAAGSTtl^, 

$. 115, De voorgaande Bepaalingin gi*, 
fteU zyndc^word^er gevraagd de beide éy- 
perbels te befcbryven; of bet geene op bet 
zehde uitkomt p zoo veel ^punten van dié 
kromme lynen te hepaalen als men begeerte 
(Tig. ^i.) ./ 

Oplossing, 

. feefchr jf ft uit éèh der brandfiqnten ƒ ali 
jniddelpunt, en met een ftraal ƒ G groor 
ter als /A, eene onbepaalde cirkel- 
boog mGM; neemt vervolgens op den 
39 Aauaav den kant van C , een deel A4 
:z=zAf; befchryft uit het punt F met 
icen ftraal gelyk laan <J> G nog een cir- 
kelboog , die den eerften M G m on|N 
moeten zal in twee {lippen m en M, 
welke twee punten m en M aan de ge- 
vraagde hyperbel zullen zyn. Want door 
dien Ac^zzizAF is, zz\f<p=:Aa zyn 
en /G— <JiG=Aa; by gevolg is/M-- 
C FM 
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FM ook .gelyk aan den éerfteo as kif 
dewyl de lynen f M en FM door defaa* 
menftelliDge gelyk zyn aan de lynen/S 

D. T. D. W. 

5. ïi(5. De^ylde ftraal ƒ0 geéo* 
men kan worden naar gévadle 9 vblgcbief' 
uit» dat iedl^re hyperbel twee oneindige 
t»kken heef^, welke zich geitaadig van 
(den as Ad vcrwyderen. Daar by is het 
sdchtbaar , dat het fi^ 6 hi6t toflbheB 
het punt A eh het middelpunt C vallen 
lan; want zoo doende iouden de cirkcb 
aie uit de punten ƒ en F befchreevtt 
#orden met de ftraalen /G en <^G, e}* 
kander nooit fnyden jaa zelvs niet aaff- 
raaken. tüt, punten A en a zyn de ibti^ 
wn van de te befcfary vene kromme )f 
nen. 



Bi. 



dlc Hoo£deel deo eerAtnas:zc:ileUenaan 
i^ , efl CFfif Cfzz:::^ ; waar door Af=:^<i, 
^ais, eii AF=^;^— /i; J»c<^CBzi;::: 
h zym Deezè CB een middeii èevehreedi- 
gé tuflchcn A/ en AF zyride (§.114. ^ 

«^'V tiry tüflen <>ok CPs:« ftellen 
jfed hét middelpunt C alé den ootfpronlc 
ê€f ftbscifien aanzien, waar door a Fizz; 
i'^'d tü £if^;:^$^$ isy én iy iedere 
éfrdiöaAé MP 2= aan 3?. Het is zichtbaar 
lm lr« leese ib de uk £ep. J. {114. ge- 
ie£ii &^ dat dét*i&i^en y de abscifleft" 
l»a.iï detf ti^^éd^^ as aanvryzen ^ en de 
jbad0m i de ordinasiteq Van tdiéa aely^. 
4eo as) dewyl MP==C<ien CP=i::M(^ 
is (^)« Laat 'ér ook gefteld zyo dar de 
faali^ Parameet^r vaU den eerfteo asge*^ 
iyk ia aan p en dkivaii denrweédiei) gelyk 

(OÉïid;XXXlV: 1. 
K 2 
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L Grondles. 

5. u8. Het vierkant PM' (Figl 2i.) 
van e^n^ ordinaat PM j^n J^» ^(7oren ai 
Aa, /laat tot den rechtboek AFX^^^f 
C P^~C A' i&tf^r^r ahscijjen ; g^/y* fe^ 
vierkant C S" van den balven tweeden as CBf 

fiaat tot bet vierkant C A* vanden bahen 
ierjien as CA. Dat is te zeggen^ y': x*- 
a*=b': a\ 

Betooginge. 

Laat 'er uit een (lip M tot de brand' 
^ punten ƒ en F getoogen voorden de rech- 
ten M ƒ en MF, en zy uit dat zelve /Kp 
M met de ftraal MF een cirkel DFGK 
befchreeven , die de lyn ƒ M genoeg- 
7:aam verlengd in twee punten D en K 
fnyden zal en den verlengden as Atf in 
twee punten F en G (zoo lang MP niet 
door het brandpunt F gaat). Laat mee' 
de de lyn ƒ D in twee gedeeld zyn in 

het 
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het ftïp L, dan is ƒ L of LD geïyk aan 
CA; nu is(eevenals in 5. 59 voor de 
elips) LMz=aan J/K en CP=5 /G. 
Dit gefield zynde^^ heefc men (om de 
uitwendige fnylynen van dö cirkel) dee- 
ze eevenreedigheid (i) fD of 2a: f G 
of 2X=:/F of 2c: fK of 2LM=: 

— j deelende iedere term door 2 heeft 
men a: x=ic: -^ ; neemende dan eerft 

a ' 

de fom en daar na het verfchil der ante* 
cedenten en confeqtant en verkrygi mendee- 
ze beide eevenreedigheeden 

\a: x=:c + a: x+ — /' . , 

< ex c \^J neemeode 

nog eens de fom van de eerfle,. en het 
verfchil van de tweede , is. .... 

Ca; a+x=(; + a: a+c+x + ^zzzfM+f?T 

/«; X — «=;(?— a: 4— c-<-x+ tiz=zfM^f?\ 

en vermeenigvuldigende de gelykftandi- 
ge termen van deeze twee eevenreedig- 

hee- 

. (/)EucI.XXXVI;3. (OEuclXVlIenX\aH;S. 
K3 
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bicedea mee elkander , heeft men tf\ «? 
-^a'^sr»— o^j^nS*— /Pj maar MP? 

($. 117.) ; fteltende'dan deeïë wa»'dyeft 
ift de laatfte eeveöfeédighéid vcfkrrgt 
iftCB «*: as^-tf'a^y} y» (Q, en vetwi»- 
ielende**': i'rsrx»-*'; 7*(>»?)j da»3f1: 
f*--<*'=i*; a? (n) en ftellende voa 
de waard yen d e lynen zelfs, PM' ; A B 
XaP=Cl':CrK^ ' 
" " 0.T.B,Wr 

I. Gevolg. 

5. 119- By gevolg jy» de yie^kant^ 
^er ordinaatén aa|i den eerflen as tot efr 
kander gelyk de produlfen haarer abscif 
|en tot elkander zyn ; dewyl die vierkan- 
ten I6t de rechthoeken haarer abscÜTen it) 
de beft<»ÖiS? teidtn yw êltt* tot C^^ 

?"■""■" ' " \i 

(l).Éucl XLyH: I. (O Eucl. VII: J. 
•- U) P^h V^ 5t ' (*) Ei»el.IV:5.CDloI. 



ÏI. Q»VOtG. 

§. I20. Uit de eevenreedigheidy:jc^ 
>i--i^±=:i*; a» haald men deeao vargdy- 

|tingy»=:i^ — A^j welke dp hoeds^ 

pigheedeo deezer kromaie lynen aaa- 
daid, b^fchouwd^odeweegenshaarai- 
Ten, In de onderftelling dat den ooi;- 
fpronk der abscHTen x in het middel^ 
punt Cis. Wanne$i;in dezelve *= aan i 
fi gefield vord, is >'z:>=<^ Waar nic 
volgt , da( 4je kromme lyn den as A d 
fnyd aaa de uiterftens A en <i, gelyk 
men feed« «angemerkt had (J. iï6). 
fk>o tata * <±« ftéW , zullen de ^rtatr 
flyen van y |nb<eldig zyn en dut kim<p 
)ieB 'er geen deelea VM de kromme lyn 
cdflfihui het middelp^ntCen deuiterfteus 
4et M A» vullea, Wlianeer »=^* ^ 
gefteM Wdiïd k + ^=s: «» $ Wi^r tót blyfcl 
tkt 8ll« dé takken vaft de byi>^bel 
gèftaadig vab twitfdn gemedóeta M ver- 
Vycjer^n, . Ifldien f =?=4;« WWJ , |s ƒ 
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dos y*= -r »dewyl *' =: is aan c* — « 

($-ïi7-)j by gevolg y=;= -j^, dat is te 

{eggen dat de ordinaat die in dit geval 
door het brandpunt F of/gaat^een derde 
eevenreedige aan den halven eerden en 
halven tweeden as is ; waar uit volgt dac 
die ordinaat gejijk is aan den halven par 
j^ame^ter^ 

tl, Okonples* 

5. 12 !• Het vierkant MQ^ van een orü' 
mat MC^aan den tweeden as^h , Jlaat ta 

ie f om C B^'+C Q* der vierkant m van den 
bahen as Q^en van de abscijfe C<^: gelyi 
bet vierkant van den halven eerjlen as Ck^ 
jlaat tot bet vierkant vanden bahen tmedm 
CB. Dat is te zeggen, iedere ordinaat M(l 
aan den tweeden as CB geeft deeze et'^ 

venteedigbeidM^: aB'4-aQ^;=CA' 1 

1^B^{Fig.iI.) 



Betooginge. 

Uit ds vergelyking y ( »» -^ a») Jl 

baald mén (ƒ*-}- A*) «*=**«'; 
waar uit deezë eevenreedigheid voort- 
vloeitj': y*4-^^^z^'; A^ofMQf: CQf 
-f C B»=C A»: C^»; wantCQMP 
eea rechthoek zynde 19 PM=;=CO en 
MQ=:CP. > 

D. T. B. W. 

I. Gevolg. 

J. 132. Dos zyn de ordinaaten ian 
den tweeden as tot elkander gelykdefom 
▼an het Vierkant van dien halven tweeden 
ae gevoegt tot dat van haare eigene abs- 
ciffen uit het middelpunt gereekend, de- 
wyl de reeden van C~A* tot CIb' ( die 
de betrekking van het vierkant dier or- 
dinaat tot die fom aanwyft) eene beften- 
dige reeden is. 
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IL Gbvox.0^ 

S* iz^ Wtnneer j; gelyk gefield ifbTd 
sUÜn de baicenfte ordinaat MQ^ en yr:; 

aan d« abw^iOe CQ, nl »»== ^t^' 

de vergdyking van de hyperbel wce^ 
{(en , we^ns haaren tweeden as B3 be- 
fchouwt i welke vergdyking ( zoo wei 
als die aan den eerden as) .dienen kaï) 
pm die kroimnc lyn te befchry ven. 

f. 124. Wanneer de beiden halve afleq 
(CA en CB gelyk aan elkander ayn , vef« 
tndert de laatde vergelyking in dp'rrrt 
y* 4- **} ®ö de hyperbel die tot dec* 
sa vergelykiog behoord ^ word 6ely^ 
^ig (Eqmlatere) gen^ao^di Waar uir 
volgt y dat men deeze hyperbel gemakk^ 
)yk doormiddel van eenenrechthoekigea 
driehoek kan befchry ven , neemende é 
toqs op iVI(^( welk? i op de tweeden « 



faat) een bepaald deel M(^, gdyk aat| 
de Hyp(4benuza A^ van den recbÜMfski* 

JL Vraagstuk, 

|. I25« fFord gtoraagd tebepaakn d^ 
parümeetirs vergelykingen voor een hyperbel ^ 
welke weegens haaren eerften eri tweeden as 
hefcbotmt word; Qneemende den oorjpronl^ 
der aksciffen in het middelpunt C ]|. 

0?LpS5lSQ» 

Dewyl de parameeter p van den ^erf. 
fen as deeze eevenreedigheid geeft a: k 
ï=** P (J* ïH)i ii^^ft men ook o": 
tl'zz^a: p, jen p: a z=; V: a^ (/)} 
i|[iaar iedere ordinaat PM aan den eerr- 
ienas geeft ƒ rar^-a^^i": a^(5- ii8.)en 
dus (/) f : 4J^~j*=r=/:tfj waar door ^'=1: 

D. T. n. W. ten iS 



is6 Inleiding tot bb 

Op de zelvde wyze heefc men voor dé 
partmeeter^van den tweedenas, b: a 
:=a: «r; dus **: a*z=:b: w, en a*: 
Vz=L%i i (*) > maar iedere ordinaat 
QM aan den tweeden as geeft x* : y* -f- ** 
r=a* : i* ( 5- 1 ^ i ) ; dus heeft men wee- 
ders": y*--|-**=3r: i (/), waar uit dee- 

ze vergelyking x* = -^-^ 4'*?rgeboo- 

ren word^ 

D.T.D.W. ten 2« 

Gevolg. 

5. 126. Uit de eevenreedigheid ax h 
;::=:bfpj haald men ap;;;;z:A^; dus 0'-+ 
tf/)=:a*+i*.Op de zelvde wyze uit dee- 
ze *: a:=a: sr, komt *er i;rizz:a*; 
by gevolgeer— 3' izna^ — b\ Dicgefte/d 
zynde , zoo men aan de beide zyden yaa 
het middelpunt C op den grooten as, 
eenige absciÖen neemt, ieder gelyk aaii 
f^a*+ap, of f^a* + h\ Zal y=p zyn 

(ftel- 

(k) Eucl. IV; 5. X>5rol, (/) Eucl/ S:l: 5. 



(ftellende a'-^-ap voor x" in de verge- 
lyking ^z=^-tfp). Op dezelvdewy- 
ze zoo men op den tweeden as CB eené 
abscifle neemt=zyb7r^b^ otya^^h^', 
za\ X — 7 f zyn ( ftellende voor y^ de waar- 

dy biF-b^ in de vergelyking ^^ +33r). 
Waar uit volgt » dat om de parameeter« 
pen ^ derhalven affen te vinden, heeft 
men maar op den eérften as eene abscis- 
fe te neemen gelyk aan A B en op den 
tweeden eene abscifle gelyk aan een dqr 
zyden van een«n rechthoekigen driehoek 
waar van de bypotbenuza CA en de ande- 
re zyde=CBis, en de órdinaaten die tot 
deeze abscifle behooren , zullen gelyk zyn 
aanp en it. Daar kan geen ordinaat aan 
den tweeden as zyn gelyk aan «•, wan- 
neer b grooter is als a , om dat ds|q 
^fcir;:::!;^ inbeeldig wordf 

III. Vraagstuk* 

5- ^^7- Gegeeven zynde een byperbel 
MAm (Fig. 21.) de beide brandpunten F 

en 



^rm^i^n raakiyn MT aan di$ bmma 
iyn t$ ttMen^ gaande door bet gegefvenjlip M. 

ÖPLÖSélHC. 

Last vin het gegeeveti flip M tot iii éë 
itidc bratklpunten ƒ en F , getoogen neot" 
den de rê6htelynenFMeh/M;befe&r7ft 
ttit dat zelvde fUp M net de ftiul FM 
een cirkel -boeg fnydende /M ifx hef 
^ant D 9 tot welk dé rechte Iyn FD ffté 
toogen is^ Iaat die Iyn FD in tweege^ 
Aeeld zyn in het ftip £ en eindelyS 
irekt door E en M eene rechte Iyn Mt't 
ik ée gevraagde raaklyn \^ee2en zd^ 

Betóoóinóe. 

Üoor ae bepkalinge der hypèrbd if 
/M— FM of /D=:Afl (J. 112); na 
Is het zichtbaar dat deèze eigenfchap al- 
leen tot het ftip M behoord , dewyl alle 
andere ftippen in die Iyn MTgenoomen, 
deeze eigenréhsp niet hebben i gelyk op 

dé 



Avblgende wyte ëm blyken zal. Laat 
iftm eehig alnder punt m getoogen wor- 
den drie rechte lynen ƒ«, mD, en mF 
toe in de ponten ƒ, D en F; dewyl nvt 
*iy een A 18 , zyn dezyden m D +ƒ D> 
rtj^(tf); maar «0 «=wF, dewyi 
door de faamenilieUing MTxop hec 
znidden van FD is; dus mf <«mF4>/09 
5y gevolg w/-MF<:/Den/D=Afl? 
dos ook «/-juF-^iÜ; by gevdg i» 
het (tip « niec aan den onnrek van de 
byperbel , wyl het verTchil der twee ly. 
nen , ait dit punt t/i tot in debeide brand* 
^«nteJQ getoogen , niec gelyk it aan deo^ 
éerfteo as A tf (geiyk weezen ffloefl vo^ 
gens §. izs). Dusnraktde lynlkETde^ 
bype^bel: aliéea in het pUDC M. 

t>, T. B. Wj 

f. 188. Uit dit Voorftel volgt, 

dat de lynen Mf en MF van hei^ 

raak- 
(•)E«cl.Xï:r. 
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raakpunt M tot in de brandpunten f 
en ƒ getoogen, met de raaklyn MT aan 
de zelvde zyde vanjMT genoomen, 
gelyke hoeken FMT en KMw maa- 
ken ; want de VFMT is=V ƒ MT door 
de faaroenftellitag en V/MT=z:KM»i 
(r); by gevolg zal de draal FM die uit 
het brandpunt F gefchooten word tot 
eenig punt M, van de kromme lyn uit 
dat punt weeder gekaatft worden in de 
richting van KM, welke lyn KM naar 
de andere zyde verlengd zynde door het 
brandpunt ƒ zoude gaan. 

De voorgaande Oploflinge kan gebruikt 
worden om een raaklyn aan de kromme 
Lyn te trekken gaande dooreen gegeeven 
punt op het vlak van de hyperbel (bui- 
ten dezelve geplaatft) ; gelyk men ge- 
dadn heeft Voor de elips ( J. 70). Deeze 
faamenflelling kan ook dienen om te oti- 
derfcheiden of een punt fk binnen , bui- 
ten of aan ^le hyperbel zelfs geplaatft i^^ 

; ^c) Eucl. XV: I. 

Be- 



BSJPAALINGEN. 

. §k ' 1^« Eeifkryk " noemd > men Onder* 
roMyHiédit, 4sdrBLn den a&.;Aa nrelkt 
bogreepen i9 ciiflc^^ii hec punt P van df 
lMrdin)|ac; die door bei; raakpuh^ ^gatt èi| 
hec pont T daar-(|i«hzdvden ag A« door 
*i^ verlengde raaklyn gèfnee^en n^drd'. 
T^/»1<}|^ r^ctite RM die 1bQ<(r<pfat ^^ 
4e¥aakl.yn in .hj(](;^i;^tttJS4 Ilaa^. f^^-d^Pt 
'déii iè in R gélïie^^ ^ iiS'^^" 

;^w,^»^mai^)j^'; jena^ is.|ïft^m 
van .df n as, ( dat begrefpen; i^^f^chi^ 
Jhetu^crfteaOw de ordiwaf.^,P'(Ke 

van de lopdljftij^^^e Onder.: Jgbalyt^$^^jjpii^ 






'^•J/^jd #i)fi gevraagd d( analytifcbe 
^maardy van de (m^etj%lopd\ynt R? op den 
groaen as Aa- (¥ig.' ti. ). ^ ' ^ 



'.- / 



Of- 



D&recbteüyncntMl^-oift JD-^ddetil X 
0^ és vaaldyn MT fkaioét t^zja wgvm^ 
HDyügra^ islkiafldci! (4>?'dU«z!rn,d6 40*^ 

ga: Tf öf 2f=MÏ> öfUlF óf .-*-i 

^uflbtóji A en F of vdorby Fvallën laiï; 
isi ioeü ih 't eerftè geyaï hè|: deel 5?=^ 
•e— f.van'PR aftrekke, ,^ iö het^weei 
de, irAtef liet deel FPti=!c-^*;tÖt FR 
'gevoegd gorden ^ . ixrakr 4oor' inén É 
de, belöén getallen V6ri^i7|;en "zal PR == 

lende voor c»— tf* de waardy i* (J. 117.)» 

_.„^^^ ,_ ...,^,,.,^.,P^T._P..W. 

I. Gx* 



£Bl01L»SfilB1>«t& xSst 



I. Gevolg. 



-> 



§• f31. Dos zyn de onder -loodlyné 
PR en de absciflê CP altoos tot elkatfde^ 

Jn de beftendige Reeden van C^totCA^; 
want uit devergeIykingPR= ~ haald 
men tteeze eëvenreedigheid^ ER. : «bn 

*^: if ofPR; CP^^ CB'i Cffr Waö^ 
neer de hype^el^GM^ibsyiffg ^t^U/iW^) 
is , zal CP= zyn aan PR (e) dewyl in dit 
geval de beid^ ^fleii^aif etikander gelyk 
gorden XJ. 124). 

: . I :_ 1 1; G É y OL 6. ' ' ' 

J. I3?.'ïfq^ is niei; móèjeïyici^é.on- 
'de^TiöodhrUe airfd^n weéden" as(z^nde 
<ir\fe' bOTiateh' ,' waérfeér PR 'eens W- 
keDd-^sX'Wa(iT»dé;sC^ ÜBMIs ta^iS^MC^ 

(/)en dus PRof *^: PM of >=±MQ, 

/.v c .;• a' "of 

• (»)-feacI.3aV, s. ,( ƒ) End. De^ Jt, 6. 
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of s: (^fr=^ waar uit gemakkelyk af 

te leiden is» (eeven als men voor den 
eerden as gedaan heeft) CQ^:. Qr=: 
C^*: CA^ 

V. Vraagstuk. 

£• XSS* fFard gemoêgi de anafytffeir 
iDoardyvan de (mder-raakfyu FT^gmmcn 
zyiidi§fdenierJimêsAB.(Fig.2i.) 

Oplossing» 

De A RMT rechthoekig zynde, geeft 
deeze eevenreedigheidf f R; PM=PM: 
PT(«)» bi8evolgPT==LM'.ftgijga. 

de in deeze waardy van PT, 'de aoily-' 
tifche waardyen der lynpn PM en PR , 

heeft men PT=: (j^^^)J^x,^^^ 

*!=??. . • ■.; •■ ... •■ •• i Ov.. 

D. T. D. W. 
I. C%' 

(l) EucL VIH: i5. 



I. Gevolg. 

^. 134. Wanneer de aoaIyti(che waar* 
dy der onder-raaklyn aan den eerilen as 
feroflden ii, zal bet niec moejelyk wee- 
zen de onderraaklyn Qt aan den tweeden 
a» te bepaalen j want de A«. PMT 
A Q» M co zy nde 200 is PT: PM=: QM : 

maar (5. 123.) «» = <?•^ipi, en**- 

*t=^^', (lellende deeze waardyen 
voor a* en «•—«», vind men Qf = 

II. Gevolg. 

f. 135. Zoo men van CP of «, de 
lyn PT of ï^* aftrekt, isCT=-J 5 

opdezelvde wyZe zoo van Q*==; ?^*dfr 

waardy C(^=y afgetrokken word, i» 
L 3 C» 
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C$=y. Uit de vergjelyking CTss 

^ heefc men x: az=a: CT, ofCP: 
CA =CA : CT; op de zelvde wyze nit 
de vergelyking C» = — , komt y : fc=fc, 

^» oir CÓ; CB=èB: 6. Het is ge- 

makbQlyk tejcicn boe^nam zich van dee^ 
ze imde eevenreedighüeden bedienen 
kan, om een faaklyn MTr te trekken 
dotnr e«n,gegeevëp.|matt^JV4 aan de.hy* 
perbel, gebruikende een yaii de affen» 
Want men heeft maar door het gegeeve 
pont ^ eene ordinaat- MP of MQt^ 
trekken , en vervolgenj op de eerden of 
tweeden as een lyn 'Cl* of Q te neetnen 
derde eevenreedige (é) tot de absdüèCP 
of CQ^en tot een van de halven affen 
CAofCB^.pn dan de punten M en T 
of M eri t te zaamen te voegen door cfcne 
techceriyn rTM, die de-geVraagdetaak* 
Jyn weezen zal. 

(g)Eucl XI: 5. ' 



KSEX^fftX-SHSEIDIIl»: 1^7 



(\ 



5- ^3<ï' Zoo ineo in de vergelyking 

CT=: —^ «=fteld aan arep daar naa 

*= 00 j vind men in 't eerfte geval CT 
s=CA en id hétvtweede CT=o} waar 
uit voortvloeid dat den eerften as en de 
ra^^lyn elkantder nergens anders kannen 
ontmoeten ab 'in üat deel van den eerften 
'asdactuflchen A en C leid, en dat een 
raaklyh nimmer voor by bet punt C val* 
leri kan. Op de aïvHè wyzé indien 'er in 

de waardy vaA C^c=:— , y =0 gefteld 

word zal de 1}|) Ct = 00 zyn ; waar 
nic Volgt , dat de raaklyn die door het 
^nt A gaat deü tWeeden as B b niet als in 
*j; óiieindigen', ontmoet , eii des zyn die 
twee lynen eevenwydig aan elkander (6); 
maarden twéefdén as is loodrecht op den 
'eerften j by gevolg is de raaklyn die 
door bet pont^A gaat, meede loodriecht 

op 
(fc)Eucl. Def. XXXV: I. , 
L4 



f6t Imtvmin'crortviM. 

op den grooten at Aa. De tweede on 
derftellingc dat ys:^^ it J ^eeft Ct=;; 

^.:^=;o; dos weeder in dit geval ^i»M 

raaklyn die een onciqdige absciflè tiéé^ 
door bet naiddelpunc. < 

IV. GitVpXG. - . -: 

. $• 137* Wanneer.de anal^tifche vaart 
^yen der lynen P?., PM . PT en CT 
bekend zyn is hec ^epakkdyk die der 
Joodlyne RM, der raaklyn MT, .van de 
lynen AR en AT of 4 R en ^ T en vai 
CR ce bepaalen. Wanc ten 1I geeft de 
rechthoekigcn A R M P' (i) , M Rr::: 

Ten 2« de rech t hoekigen A MPT g^ 
MT— :K^^'+1^=K^*^-«^-^ + 



^ * A: ; . ■ ■. ax : - ^' 

Tenst wanneer tot RP(diR=d«aan"^) 

'de 

(j)EucI. XXXXVII;.r.' 



KSBGBt-SMBBVtli. I69 

de lyn AP=*— a of AP=:x>^agQ. 



voegt word, is AR= -.5L±£fiZlï: en a R 
^- y«+j;«-l-' . Ten 4^ indien de lyn 
CT van GA afgetrokken word, of CA 
totCTgevoegt.isAT=a~^=^, 

efi aT=^ **!'*' ♦ Eindelyk ten s* kx» 
men tot CP of x de rechte PR of ^ 
bydoet,isCR=^^^=:^^. (dewyl 

"" V. Gevolg. 

j. 138. Op de zelvde wyze wanneer 
de analytifche waardyen der lynen Qr, 
QM, Qt en Ct bekend zyn » zal het niet 
moejelyk zyn , ("eeven als in bet voor- 
gaande Gevolg) om die der lynen Mr, 
MSi Br, B^ of br\ bt en Cr, alle op de 
tweeden as genoomen zynde, te bepaa« 
|en; want in de eerde plaats geeft de. 
rechthoekigen AMQr,(*)Mrr=: 

(»)Eucl. XLVII, I. 

L5 



X70 iKCziniHGx 709 Jï B 

ïen 2« geeft de rechtho el^igen A UQe 

»yTE. Ten 3* loo men BQ = aan 

v-^tótQr, of wel t<rt_JQ=y+* vö^, 

«Br offa'p= "'y+';?^' -. Cnmoetvan 

Qr-afgetroliken worden wanneer h«t ixint 
QtuflchenQenBvalt). Ten 4« indien 
de lyn CB tot Ct gevoegt of O van C* 
afgetrokken word, wanneer het punt t 
tuflchen C en 6 valt ; of dat men C^ van 
Ct aftrekt, wanner het pujnt t voor by* 
valt (van C afgereekend), vind men Bt 

of -fc, = ^^^. Eindelyk ten 5*. 
wanneer tot c4 of y de lyn Qr geteld 
word; isCr=-^4r^=i=^. 



Aan- 



%. i^gi. AUedeëze na gevondene ly* 
nen kunnen gebruikt worden om een 
raaklyn ^ de hyperbel te trekken, het 
2y door behulp van den eerden^ of van 
den tweeden as 4 doch men gebruikt 
roeeftendeels de lynen CT, PT, AT of 
aT atn den eerften ks esi haare gelyftan* 
^gè aan: den tweeden ; om dat deèze 
lyqen veèltyds de eenvonéigfte en ge- 
makkelykfte opbfliQgen geeven. Men 
zoude voor deeze lynen , andere analyti- 
fche waardyen kunnen vertrygen, ge- 
bruik maakende van de parameeters der 
heide ^eh. Doch wy^züUen ons niet 
langer hiei: meede ophouden. De eerft- 
beginners kunnen niets beeter doen , als 
zich hier in'te' vërleédigen , dewyl dit 
op zich zelvs genoomen in 'c minft niet 
9)oejelyk is. 



Van 
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Fan de tigmfikappm éa^J^hel 

loeegtns baan AJJympmen rf Misi^s 
Jfefcbintwt^ van Moetke men 'ook ie d^ 
fcbappen van die kromme lyn afieid tM^ 
: gemiaar dmmeeters rf ffUdd^ljnen. 

Bbpaalingkn* 

$• 140. Een raaldyn weUce ie hyper- 
bel niec ontmoet óm op e»e onëodi* 
gen aflland van de kruin , word JJfjn^ 
$e of Mishoper genaamd. 

VI. Vraagstuk. 

%. 141. PFord gevraagt de tmskoperséM 
ie byperbel te bepaakn ( Fig. 22 ). 

Oplossing. 

Wy hebben reets gezien (^. i3<.) 
dat wanneer in de waardy van CT==: 

|-, x=z aan 't 00 gefteld word, is CT 

z;::;;:aan o; dat il te zeggen dat het Bud' 

del. 



delpant C, een miskx^peri pant ia (oaa- 
mendyk , dac den mislooper door het 
punt C gaan moet). Om na jnoch een 
puQt .van die lyn te vinden , zoo richt 
op uit hec punt A eene xAR, gefnee- 
de wordende door een raaklyn ( naa ge- 
valle genoomen) in hec punc R» en 
aoekt de jmalydfchewaardy van AR door 
de twee ^1 TPM en ATR^ die ^ zyn- 
de deese eevenreedigheid geeven » PT o£ 

ïl=^: PM of ~Kï^"=^==ATo£ 

^r^:AR=^^. Zoo men nu 

in deeze waardy van AR^ de groocbeid 
s=: aan 't 00 ileld; worden de noemer 
en teller van de breuk aan elkander gelyk » 
en AR word hier door=*; het welke 
deezeSaamënftelling voor de misloopers 
geeft. Laat aan beide de zyden van de 
kruin A van een der hyperbels tweelyi 
Hén AJ> en A^ genóonien worden » ie»- 
4er gelyk.aao Cfi, weederzydi kxxl- 
;ecbt ilaande op den grooten as; trek^ 
vervolgens door het middelpunt, C ^de 

pun- 
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punten D end de twee rechte lynen CD 
cnCrf; die de gievraagde mMloopéïs wee- 

zenzuUen. - ' 

D. T. D. W. 

III. Grondles. 

5. 142. ïndim 'er door mt^ Jiip ^ 
( Fig. 22.) van een der teegen - iaoterjtm^ 
hyperbels eene nchte ^QMmF o/NfGFm. 
geioDgen vmitevèhv^di^ dm tin dtr^f 
en bepaald wordende door de misloopersjn A 
fmtin G wï",- Vx"MG^XM^-^:C? V 

. ,■: ;. .V : •■ ■ . "-• ' •'•'• - ■• 
BBtQ0GINGE4:^ 

1! DeACAK«9 zynde nmt^iRidf^^^ 
ïoo i» AD» s Fg3 = 0. A* :I CFi^ 
lyfa 'PM il eene ördibaac am jdA» :€«t 
tenas A«, ■daJ'^B'o^ AD':^W,' 

ze beide eevepreedi^héedén dezeMe.^' 

fitéddnm hebban , " zya hunne m/*'?"*»- 
^ .-, ten 



ttn öok:éevgnreedig tot elkander, t^ f)* 
da$ P G* :- PM* :_^ ^"t CB'-^cH^; 
«ndieeïeiidè (w) P Gj—PMV PG*t= 
C A»; CT* = AD»; PG», om dat 
de A* CAD én CPG eo zyn j maar P G* 
=FG*i 'by gevolg ookFG*— -PM» 
of MFXMG==.4 p» :C«)- 

D. T. B. W. ten i» 

* . ■ f • '. * 

it Wanneer de lyn Mm eevenwydl^ 
aandeneerften asiSjza^de ACBD co zyn 
aan de A ÓQG (g) ; en dus Fp» : G^ 
==C B»; C Q.%delyn QM^neuitwen. 
qjge ordinaat zynde , -ia CA* of 3^»: 
QM» =?= g Bi r C BH-CQ» (J. u,)^ 
wyl dandeexe |>eide eeirf^eedigheN^ 
de^vde^Mlf^cf^tf» hebben ,-xiiIlenhuo^ 
n^ gw/egwyffrq'eedein.epwffyeedigheiii 
a^ii> dat is QM?: qG'3BCp>-fCQ»ft 

' (O Eotd.'ivieirXts. (m) End. XVID y. 
' («bi Xtacb lOVj'S. (•> awLB: tf. 
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ro.» , en deelendcQM*>^Q6*; q^'. 
= CB»: CQ*==B D*óf C A^MiQfi, 
maar GQ.'=G^*; du$^okQ.M*- 
QG' of MFXMG ==C A'. 

D. T. B. % te» ar 

'*■*.' 'T! 

EVOLG. 

% 143. Hier uit volgt ten 1! Dat . 
4e hyperbel. en ^haare mislpoper eBö«)der 
geftaadig naaderen zonder wch ooit te 
raaken j , of het geede op T zelvde uit- 
komt, dat Möjiöóit gfejyki^^^^ 
nul , want d an lö üde de JKfaardy Mö X* 
liiF:::i=o=: AD*'7:yn; öat n&t mbpg^ 
Jfk is. lOte veijdérs eett klaaèdef denk- 
l>eeld van dèëze ei^nfclijt|i^'d« hjrpci^ 
bel te'vorfeeh , tnoet mèfi écht gècvetf 
^t !MG kfttfider word iraar maate MF 
aaögr«it^ en 'dus wadtógr 3ÜG ctfl* 
aan ^ 9 zal M F = 00 zyn ; by ge* 

volgMGXMte^S^^^^^ 

dewyLtle.eeiihe«diin dit gerat i^aiiepa^ 

zyn- / 



iyöde, gelyfc aan AD* kan gefleïd wör- 
den. Ten 2^ zyn de Jynen MG, «F of 
«»G, MF gelyk aan elkander ifeder aan 
ieder; wancmen kan op dézelvde wyze 

betoogen i dat wGXwFr±:AD^ is , èh 
buiten dat zyn de ordinaatén MP, thf 
km elkandei" geljrk (J. 114). 

IV; GftoNiJLEè; 

5- ^44* i^^i^y^ V dóór téee fiippèn M 
^n N ( Fig. 23. ) op een der oovèr* 
ftaande byperbeh t^è^ lynèn ML en NI 
èevenwydig aan elkander getoogen mr den hè^ 
faaU zynde dëor eentelvdè tnishoper CL in 
h enl; en uit die Hehdé Jiippen M énJSt 
woffr twee mdere rechte lynen MK en NH, 
ook eevenwydig aan elkander en beide bepaald 
^iüordende doorden^anderen mslo$per CH, is 
MKXML^N'riXl^L 

Betööqïnge. , 

Lrfat *er doót* M eö N getoogen wó'i*- 
êeiR^ de rechte lynen G^MF en f N/ ee- 

M ' ' Venf-" 
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y«0^d% 9»» 4en «voeden u * be^4 
Tynd« 4o9r d? ipMl<>op«r« ia de fti^^m 
Q% F. f > «»/» I5e lyoefl LM eu ÏN 
#ev«avydig dan elk«id«r zynde aU in««* 
de GM en ^N» maakra de A*! lUGM ea 
I«N>«o ()>), dttsisLM; INei^iGM: 
g N ; op de zelvde wjfzc de lypen M F 
en N/ eevenWydig aaii elkander zynde 
ah meede MK- en lïH, eoo ayn de A^ï 
MFK en N ƒ H ook co } dus MK : NH=:i 
MF: N/i vetmeeoigvuldjgende dsn depie 
twee eevenfeedigbeedep met elkaoder, 
heeft men LMXMK: INXNH=;=;GM 
XMF: «NXN/; maar GMXMF is 
s^^NXN/ (§. i4«.)j dus ook LMX 
. ItfKrrsINXNH.Cf), 

D. T. B. Wrf 
I. Gevolg* 

5. 145. Gefteld zyOde dW de ïynen 
LM en IN , om de flippen M en N 
draaijen tot zy zich in de • i^lchting 

van 
(»EucfeiXVin»i.enlV/«. (j)Eud.-iIV.5. " 



Mn ME en NH bevinden en in de 
}yfiea Mk ta is b veranderd , dan 
heeft mfeii MkxMi2=:N£iKNHi en 
too 'et noch gelleld word , dat een van 
deeze Ijntn^ {Kk hf vooVbteld) eeven^ 
wydig aan' zrch' zelfs beweegt, toe die ui 
een xtaklyii in bet pünc A verandert ; 
zullen de ddèleri AD en A^^ asid elkan-» 
der ^eiyk worden; dewyl de lyneh PKi 
Pk; ME en mK het altoos Zyn. Zoo dac 
hoe groot deti hoek ook zyil mag die 
deeze eevenwydige lynen K* en * H mee 
den as maaken^ zal doch altoos MKX 
M*=:NHXN*:rrXD' z^n; 

IL GevolC; 

, 5' Hö' Uit djeeze Grondles word *ef 
ècne gemakkelyke manier afgeleid ^ om 
^n ra^klyn aan de hyperbel te trekken, 
van weUce de roijlooptórs bekend zyn.* 
. Laat A hef punt,zyn aan welke een raak- 
lyo begeert word. Trekt door dat punt A 
>p het middelpunt C eene rechte lyn AC 
'Ui ^ éi 



f80 INI/SIPIJIG TOT S3i 

en noch eene rechte AE tcvenwyiigmf 
de mislooper CF; neemt op den atideref 
mislooperCL edn deel DE ::=:€£, eiQ- 
delykirekt door Den hetgegeeve panci^ 
eene rechte lyn DAdj welke de gevraag- 
de raaklyn weezen zal ; want om dat AE 
en Cd eevenwydig aan elkander zynj 
zullen de rechte ly nen CD en D^ eeveoree- 
dig gefneeden zyn {q). By gevolg is Di 
in. twee gelyk gefneeden in A, wyl CD 
het in £ is. Dus zal DAd de raaklyn vaa 
het punt A zyn^ door het voorgaande 

BEfAAtlNGEN. 

§. 147. £len noemd Meeie - diamütif 
Ji^diatnetrés Conjugués) y?n de ooverilaapde 
Kyperbels, de rechte lynen Ad en ^^ 
{Ftg. 23.) van welke den eerften Atf 
door het middelpunt C gaat en h^aald 
word aaïi beide de zyden door de oovér- 
ilaande byperbels, én de tWeédé D</ 



jcen der hyperbels in het uiterften 
van de lyn A ikiLOXLiMkt ^ bepaald zyn- 
de door de beide misloopers. Indien 'er 
door. het midddpuüt C eene rechte CQ^ 
gec(M>gen word , eeven^ydig aan de' 
raaklyn die door A gaac^ en aan beide 
de zyden van C de deeten CB en Cb ge« 
noomen worden, ieder gelyk aan AD» 
zullen de rechte lynen Aa en Bb ook 
ibeede-diatneeters genaamd worden. 
■ 5. 148. De lynen MPm die eevenwy* 
dig getoogen zyn aan de raaklyn. AD en 
weederzyds door de hyperbel bepaald 
vorden ^ zyn dubbelde OrMnaaten aan den. 
dianieeter Aa. Het is^zichtbaar dat dee* 
2(e ordinaaten in twee gefn^eden wor- 
den door dien vdrlengde Aa, want A D 
zzzAd zynde zoo is PKrjnP*, daar by 
is ]VU==pmK^ dus zal PM=Pm zyn. De 
deelen AP, en aP, eQz. van den dia- 
9ieeter , begreepeil jcnflchen de uiters*. 
tens van ^ezelve en het punt daar de 
ordinaat fnyd , zyn de AbsciJJen van die 
pldlnaat. 



G£YOLC# 

S* H9* Ukhet t«)orgaaiide volgt^ès 
Wanneei twee xneede-diam6ecersm(k 
by perbel aan elkander geiyk zyü, zuUea 
alle de anéeren het ook weezen ; en de txiP: 
Ipopers van die hyperb^la (die in dk ger 
yal Cflykzydig jyn §. 124. ) aaillen elkaa- 
der rechthoekig doorfnyden. Want AC 
= AD zynde , en CE^gf^DE ; zoo ivÜ&k 
in de A« CEA en DEA (4ie AE ge«ee» 
hebben, en in alles inetejkaoder POV«r- 
f^nkoomen en daarom gelyk 23^. r) it 
iioeken D£A en CE A aan elkander ge- 
lyk weezen ; dus zyn die lK)eken recht (s) 
pn by gevolg fnyden de mjsloopers el- 
kander rechthoekig , dewyl Cd eevenwj- 
dig is aan EA. En verder wapfl^er de 
hyperbels niet Qelykzydig zyn^ dan köH- 
nen de ineedè*diameeters in dezelve ook 
niet gdyk aan elkander zynj en omge? 

te'-. ■ ' ■ • ■ ' V. 

M l«cl. VHIï I. (f) «OcI. XIV: f. 



• V. Grondles; . 

J. i5«N ^«r vffritm PU' Cf ii>^i.) 
pan f the ort^naat PM oan ékn iUmteter 
A9.\ fifuü mden-recbtiotk APXaPI>Mrtr 
fibfcijjéhi'gelyk' bet vUrhmt op Ai>o/CB, 
JJkat tot bet vierkant tan den bdlven' dia- 
meter CA 0p melke df abs(^en gemomen 
%yn. 

Betooging^. 

Deto ó^, CAD en CPi^ géevw deozt 
feévenreedigheid "Fl» : A^» ±=£ P* ; 
CA* i fliaaf ( 1. 144 en 145 ) A D*?=e 
M-^ X f^ S of "F*»— ra* * ftcUeock 
$»tt ócete waardy voor A D* in de eg> 
Venrèedigheid heêfi men Tl* ; Tl*— 
flï^:i=Cp' : CA^ ( O ,en deeléhdedeé- 

»?, ».T1»-Pl^4- Pl2*: P 4^ 

PM» 

' M 4 



i|4 {kieidikg tot Dt 

wel PM*r P **— PM^r=Cp'-CAV 
eiL^maarP **— PM*is=AD^ 
C B*^ (lellende dan deeze waardy C' B* 
voor P**— PM* en verwiffelende , is 
raV-£P'--Cl[* of ifP><APi== 
9 Ji?: C A* (£). 

D.T.B.W: 

I. Gevolg. 

§. 15 r. Wanneer AC of aC=za ge? 
Aerdwordj CBofCA=cï^*; GP=ar/ea 
PM=:yi heeft men ƒ: x^—a'=zlf; 

p*, waar ujc voqrtkpnat y^— -—--^i*; 

een vergelyking, welke zoowel dêtiaar< 
der bypefbels weegeos, baare diameecer^ 
aanwy d: , als w^egens baare aflen , en ool^ 
teflFens dienen kan om die kromme lyn te 
befchryven, wanneer den hoek die de 
ineêde- diameetêrs met elkandier maakes 
Ijegêeven is. 

(v) ^iicl XVü; f. (f) ÈucL XVIi ^' 



IL GEVOIiG« 

§. 152. Uii; Alt voorgemelde volgt ^ 
dat de eigenfchappen van de tneede^dia- 
xneecers , eevea de zelvde zyn y als. die 
van de ^en. By gevolg geeft iedere 
uitwendige ordinaat MQaan de twee« 
4en diameeter deeze waardy MQ* : C B* 
^-C^*=fC^^• C^^; (Ftg. 23.) 
yant uit de vergelyking ƒ ==^^— i» 

baalt men deeze eevenreedigheid x^i K 
^f=:a^: t\ Verder volgt hier nog 
uit» dat de raaklyn voor eengegeevea 
punt M meède bepaalt kan wrorden dooi 
middelvan een diameeter CP, ea eeoe 
ordinaat die door het punt M aai^ de^ 
zelve getrokken is., maakende dee^ 
eevenreedigheid CP: Ca:==Ca: CT 
(S* ^350 ^9nt men kan een; hyperbel 
die weegenshaar meede-diameeters hc* 
fchouwt is aanxperken als gemaakt zyn- 
de van eene andere byperbel die, dis 
^lyde diameetp]:s voor ailen gehad be^f^ 
/ U s en 



len van welke den tweeden as en alle de 
ordinaaten ë^nfe gtflyW neiging tot den 
eerften as bekoomen hebben ; en dui 
moet de raakiyn aan dje nieuwe kromme 
lyn op de zelvde wyze bepaald wordeii 
als de vQOTgaaiidey dewyl men ziek é» 
in het zelv4e 1^9) betind all d*t vaa 
bet Voof bewy^ '^. &S. 

•'T' ' 

5. 153- ïncfieaf^ei: doot'faet tiiterfteij 
jl iMg^ ^3*) vao een diameeter, twee 
reehre lynea AE en Ae getoogeo wor* 
den, eeveDwydig a^in de miskbpers^be' 
paatd Wordende door die-sceivcte Jyoeflj 
^al 4dd hier üit koomende > par4ldipan 
QÈAê de Masit of het Vmmogek fm óe 
hyperbeis genaamt worden. 

VI. Grondles. 

§• ^54* ^ ^^« doorti»e€fifppén M^ 
Nö/>* ooverjiamde hyptfhelïdereóbtthf* 
fifii MR, ML j NO en m w», A^^' 



^dènde door de misloopers én iênetmytüg 
zynde aandezehe ; i^/MLXMRsrzNQ 
XNl5?yB(rifr23). • 

!|B£T00G|[JSi[6£. 

» « 

Dit Voojrftel is maar een byzonder ge- 
f al van de vierde Grondles en word. op 
de zelvde wyze betoogt. Men heeft dat 
van ($. 144.) maar te leezen en de £s.t 
MRÏ fen NO/ in plaats van de A« MFK 
cnN/HtefteUen. 

D, T. B. W. . 

• |. T55. Hier uit volgt dat de ^dro&j» 
fpammen CBMU «n CONI gelyk zyn aaQ 
^kand«r en aan de Mwbt der hyper^ 
^1 (0), want zy hebben eenèn gelyken 
jjioek, begreepen tuflchen hunne weeder- 
keerigö zyden; dewyl men uic de vergfir 

(«)EttcI.XIV:<. ' 



l^kmg ML X>MR=:iNO X NI= AEi^ 
Ae deeze ee^nrèedigheeden haald ML:. 
NO=NI: MR} ML: AE=^=A^:Ma» 
en NO: AE=Af : NL 

Il Gevolg. 

r S- I5A- (Wanneer de beftendige CEzzu 
j^ gefield >pojrdij&Ez=i, de onbepaal- 
de CL ==;::«,, jên* ML=zy; heeft men 
jkqps j?y=zppA^. en npemende (^ voor 
midden eevenreedige fcuflpheij a^nb^ if 
xy:=zc'. WeJke een nieuwe Hyperbels 
yergilykwgis^.heCchoüwt weegens haarê 
misloopersi Uit deeze vergelyking haald 

meny=:^^'h£fi=t::lfir"^v Zoo men 

«h=X) fteld y nw>rdy —: ^ > dat e^ö ?)n- 

eindige grootHejd is j waar üit'blykt dat 
y in dit geval zich met • de ' liislpoper 
ielvs vereeriigc. Op de zèlvdewyze wan-» 

neer jci=oo is, z^l y=^. zyn} Welke 

jeen oneindige kleine waardy voor y geeft. 
Meenigmaal fteW men de beftendige c* 



r±aau de eenheid, en dan word de ver-» 
gelyking van de hyperbel weegens da 
fittisloópers befchou wc deezè y :==: x ^ 4 

• III. Ceyölg. 

' 5. 1 57. Het is gemakkelyk ce Éiên , dit 
*er in de twee hoeken A CD en JCd 
naaft aan den hoek DCd geleegen , twee 
iiieuwe ooVcCrftaande hy pefbels BfAt> en yi$ 
kunnen befchreeven worden door mid- 
del van de twee machten CEB«, ea Ctóif> 
(welke ieder gelyk zyn aan de macht 
AECe) neemende op de verlengde lyneit 
ML en NI, de deelenf^L, 9I, gelyk 
aan de ordinaaten ML en NI ; deeze 
twee nieuwe ooverftaande hyperbels heb- 
ben de naam. van ooverftaande tneede-byper-^ 
bels met de twee voorgaande. £n oroge« 
keert ; zullen de twee eerfte ooverllaant 
de, meede ooverftaande byperbels van deeze 
' laatften zyn. Dewyl nu de voortbren- 
ginge van deeze, è^ven de zclyde is als 
die der tw^e anderen, zullen zy ook;. dé 
zelvde eigisafchappen hebben. En alli^ 

vier 



tl«r deeze hyperbels zullen aan tlkzhder 
gelyk en gelykvormig weezen , wanneer 
haare aflen gelyk zyn; of het gèene op' 
hec 2elvde uickomc , wanneer de roisloo- 
pers met elkander rechte hoeken maa- 
ken ; of wanneer twee ooverftaande hy- 
J^erbela Gelykzydtg (e^ilaere) zyn. (J; 
Ï49.) 

r* IV/GeVOLÖ. 

• §. 158. Zoo men op twee tneede- 
fliameètèrs Aa^ en B*^ een pdralèlograni 
pH^d maakt ; is het klaar te zien , dat de 
faadht CEAf 'er dé achtfte part van is; 
inaar déezeniacht zoude ook dè achtfte 
|Wrt zyn van dèh rechthoek der bei^ 
dè affen ; ftidien 'er veronderfteid 
trierd dat Atf en Bé de aflen van dé 
ooverftaande hyperbels waaren. Buiten 
aat, zyri deeze onderfcheide machten 
ieder gelyk aan een paralelografn CLMR 
($•155)* Dus zyn deeze machten ook 
aan elkander gelyk; en by gevolg zyn 
klle dé paraletögrammen tuflchen: de vier 



hyperbels befchreeven, gemaakt wor-^^ 
dende door, wee mepde^di^njèeters, aan 
elkander gelyk als mëede aan den recht- 
hoek der aflin. 

VYFDE HOOFTDEEL. 

y)tn dê Èigenfihappen'mlkè de drie Keeg$U 
fneeièH metr elkander gemeen 
hebben^ 

IN de voofgaaode Hooftdeelen bebbeqf 
wy eerjft vzn de Parabel gehandeld^ 
vervolgtós mi de'Elips en toen van de 
Hyperbef ^ |n dit Hooftdeel zolleQ vy itii 
zondeAeid de twee laat(tën deezer krom- 
me lyneïï befdiouwen , en wy zulleiï *er de 
èigenföhs^pen der parabel van aflei(Jen, 
p^i dat ixx^ dceze als een midden ttt£» 
fcfaeft 4e elips en ie liyjMrbel kan msii 
öieAen ^ jgeljk in 't vervQlg getoont M 
Warden 
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BBPAALINGENt 

5. 159. Zy gegeeven een Vkk (fïg- 
24 en 25 ) , op het zelve eene onbepaal- 
de ^rechte lyn RDT (welke ik Leidslinit 
noemen zal) en een punt F buiten die 
lyn (dat Brandpunt genoeipd word). Zoo 
'er een oneindig aantal flippen M, M, 
fify én2.6p dat gegeeve Vlak genoömetf. 
wórden » zoodatiig dat hunile.afftandeti 
tot het brandpunt en de leidslinie altoos 
tot elkander in eene beftendige Reeden 
«yn\ zullen de kromme lynen welke dóot 
dèeze reeks van op zoockani^ een wyze 
gevondene flippen getoogen worden ^ 
K^get'fneeden gfenaamd zyn (z). 

,(a) Het oog -punt waar onder men hier de 
4rie Keegel-fneeden befchouwt , kan op een veef 
Algeinèeher wyze aangemerkt worden en op' welke 
ik niet geloof dat tot hier toe geda^ is ge^ 
weeft, bier in beftaande; dat in plaats van het 
brandpunt F op het V^lak van de Ijrn RDT 'te 
plaatzen kan men het zelve veronderftèllen cfei 
buiten te ftaan; in welke veronderftelling alle de 
luimen op de voorfchreeve wyze gevonden eeven- 

WO* 



• J.. i^b. Wanneer de betrekking welk© 
taflchen de lynea MF en MR is, altoos 
kleiner gefteld word als MR» zal die 
kromme lyn een Elips zyn ; die in een 
cirkel verandert wanneer -de lyn MR 
oqeindig groot gefteU word in vergclyk 
van MF, om dat dan alle de lynen MF 
gelyk aan elkander zyn. 

5, 161. Indien de lyn MF altoos groo* 
ter is als MR, zal de kromme lyn een 
tiyperbel weezen. 

§. 162. Wanneer MF gelyk is aan 
MR , zal de kromme lyn een Parabel 
zyn. Welke Bepaalinge eeven dezelvde 
is als die, van §. j8. 

5. 163. Wy noemen Js vandeKeegel- 
fneede, ecne rechte lyn DF, welke door het 
brandpunt gaat en loodrecht op deLeids-* 
linie ftaat j en Kruinen van de.Kecgel- 

fnee* 

, wel tot etn der Keegel-fneeden zullen behoorcn. 
Wy zullen ons niet ophouden met zulks bier te 
betoogen, wyl het ons te ver zoude afleideflvan 

* ons voornaam oogmerk- . - ' ' • 

» . ■ ■. ■ f » ■ . ; ■ ' . 

N 



t^ FKtËtOlMG tot fis 

Iheedé» de ponten A en u daar dekrömtne 
lyn Am den as Aa fnyd. 

L VllAAGSTUK. 

5. 164. Gegeeven zynde de bejlendige 

Reeden die *er tujjcben de af (landen MF en 

MK is ^ v)ord gevraagd de iruinen xran iedere 

' Keegelfneede te bepoaten] of bet geene ep *t 

^"^elvdeuitkomt de lengte van den voötnaamfn 

as Aa. 

Oplossino. 

Ttekt door het pimc F eene rechte lytt 
/PLden as FD rechthoekig Ibyden- 

. de ; neemt op die lyn een deel FL, 
loodaanig dat F L tot F D in de ge- 
gceve Reeden ly ; trekt vervofgena een 
onbepaalde lyn DL, en door het brand* 
punt F twee rechte lynen FG en ¥g maa* 

•leende iedet met den as een hoek van 
45^; vertengd die lynen tot zy de regte 
DL in twee flippen G en g ontmoeten; 
laat uic de flippen Geüg twee loodrech- 
te 



te GA ^n £a 4}p ém ^ Dd vaUpQ^ m 
de (lippeA A eo 4 van 4efiee twee iyn^o 
j;uïleo de gevr^de krulaen weezen» 
iWaat Jn de gely^kbeen^e en xeQbthoeki^ 
^ A« FAG en Fag, is de lyn AF=: 
AG en ö F=^, de A? DFL, DAG en 
Dag geeven deeze eevenreedigheeden 
FD: FL=^AGofAF:AD=j^offlF: 
aD, dac is te zeggen, dac de afflandea 
FA, AD; Fa en aD der gevonden (lip- 
pen A en a tot het brandpunt F^en de 
i^eidsÜnie DR in eene beftendige Reeden 
zyn , dewyl de lynen FD en FL (door 
* de faamenftelling die zelvde beftendige 
Reeden tot dkander hebben. 

/: . ; : D. T. D- W. 

I. Gevol<>. 

$.1^5. Oew^inde parabel éeJ^FL 
^r:23aaadel]|da.«BDis.(5. 162.), »o maakt 

óé ifu JUD mat «den as eea hoek van 4^^ 
vjea lOttt is }Ff eexeenwydig aan DL; by 

4g8vio<g IcM ^deeae kromme ^ Htaar 
-mametk knmt faebben; iMÜtt jUu 4e 
;• 'i N 2 cevea- 
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eefrenwydige lynen aanmerkt worden 
als te faatnen loopende in hec oneindige 
( onderftellende dat zy het byderzyds 
doen kunnen ) volgt *er dat de parabel 
zoo wel tot het geflagt van de elips be- 
hoord als tot dat van de hyperbels. 

II. Gevolg. 

5. 166. Dus zal de Kéegel-fneedeeene 
Elips* eene Hyperbel of eene f^arabel 
.zyn, naar maate dat haar kruin digter of 
verder, of eeven zoo ver van de Leids- 
Ilnie afidaat als van haar brandpunt. 

IIL Gevolg. 

§. 167. Uit het' hier. bpoven gezegde 

volgen dan deeze drie dingen , naament- 

lyk, dat zoo 'er van het brandpunt F, 

de kruinen A of ^ en de Leidslinie » twee 

, bekend zyn kan de derde altoos gevonden 

worden. Want eerftelyk beeft men zoo 

: eeven gezien hoe door middel van een 

trandpunc en van de Leidsline» de krai- 

, nea 



Keegxl-Snbeoën» 197 
nen verkreegen worden. Ten a* zoo dé 
Leidslinieen de kruinen A ena gegeeven 
zyn beneevens de eevenreedigheid die 
*er tuflTchen de lynen MF en MR zyn 
(welke altoos veronderfteld word be-' 
kend te weezen) zal 'er door het punt A 
eene reehte lyn AG getoogen moeten 
worden , welke tot de rechte AD in de 
gegeeve beftendige Reeden zy; vervol- 
gens nog een lyn DGL; als meede de 
rechte GF , maakende met AG een hoek' 
van 45"^, en dan zal het punt F het ge- 
vraagde brandpunt zyn. Ten 3? wan- 
neer de kruinen A en a gegeeven zyn als 
meede het brandpunt F, zalmen op den 
as twee loodrechten AG en ag op richten 
gdyk aan AF en a F ieder aan ieder, en 
vervolgens door de uiterftens G en g vaö 
deeze loodrechten, een lyn gG , ont* 
moetende den as in D 9 welk punt 
D een punt van de LeidslxDie weezen 

?9lv 



N 3 ' ' ' IV. 
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IV. Gevolg. 

l* 169. Uit het bier voorem gezegde 
volgt nogi dat men voor de eli^en voor de 
hyperbel altoos tivee branfdjpunten F en ƒ 
en twee Leidslinien DR er> dr vkideii kaa, 
wyl men niet meer bevoegt is de lyni)kF 
naar de kant van 'tpunt Ate neemen dan 
om het aF=:: AF n^ar de zyde van a te 
doen ; derbah^en is het on verfcbillig wel- 
ke van beiden genoomen word» Het 
brandpunt F geeft de Leid&linie DR» 
wanneer men AD toe AF neemt in de 
gegeeve beftendige Reedmi en de ande- 
re Leidslinie dr die naar de kant van a 
valt, word verkreegen wanneer men op 
den verlengden as het deel ad tot a/ 
neemt in die^zelvde beftendige /S^^i^ff. 

il. Vraagstuk. 

5. 1(59. Gegeeven zynde den grooten ai 
ha van eeneKeegel-fneede en de Reeden die 
'er tuffcben de afftanden MY en MR 
Ur word gevraagt de analytifche waardy 

der 



Kbegbl-Sheibbn. S9f 

de af (tand AF van bet brandpunt F tot aan 
de kruin A y te bepaakn* 

Oplossing. 

Laat den grooten ts A^ = 2tf zyn ^ 
( Ftg. 24. ) en laat de Reeden die 'ér tuf* 
fchen MF en MR is geiyk zyn aan de 
Reeden van m tot 11, laat ook AF=::s 
zyn, en aY=:z2a — x. Dewyl nu A 
eeii punt aan de kromme lyn is , heefc 

menm: n=:AFof a;: AD of^, en 

daarom flD=r2a4- — ; de kruin a ook 

een punt aan de kromme lyn zynde, is 
wederom wi: n=zaFof 2a — x: aDoi 

— ; dusx: —=z2a—x: 2H-— , 

(I) ofj»; B=(2a — ^af) w; iam-\-nx^ 

en by gevolg x== „ -. 

D. T. D. W. 
Gz- 

(ti Eucl. XI: 5. 

N4'- 
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Gevolg. 

S* 170. ?0Q men m kleinder field ie 
zyn als r (gelyk hec in de clips is) zal 
^e waardy van x een flelüge grootheid 
^yn ; wanneer in ceegendeel m grooter is 
als » (gelyk in de hyperbel) , zal x ont- 
kennend zyn; ( in dit geval moet AF 
op den verlengden as voorby het punt Ai 
genoomen worden)* £indelyk indien m 

nimjs, verandert de waardy^^-—^^ in 

2K2 of (lellende «:;=i, in aX^y ^^ 

welk geval de kromme lyn 9en parabel 
is en de grootheid a oneindig. Daar 

by is Y=:o of 5^ ; dusa?=ooX-^ 

;;=:i. Dat is te zeggen dat den afftaod AF 
in dit geval altoos gelyk aan de eenheid 
kan genoomen worden. 

IIL Vraagstuk. 

' 5. 171. He$ voorgaande gefield zynde ^ 
Vlfird gevraagd gm de drie Keegel- /meden op 

iene 



Kbbgbl-Sneeden. soe 
eeneenT^ehdealgemeene wyze u befcbryueni 
ef bet geene op't zehde idtkomt om zoo veel 
puntenM, M ^r m, m aan de drie Kee- 
gelfneeden te bepaakn als men begeert (Fig« 
24 en 25 ). 

Oplossing. 

Trekt door eenige flippen P, P, ( naa 
gevall^ op den as AP genoomen ) de on- 
bepaalde loodrechten .PL^FL, enz. naar 
de kant van /» en laat dezelve alle aail 
de rechte l;n DGL aanftooten ; vervol* 
gens befchryfc uit bet punt F als middel 
punt met een ilraal gelyk aan iedere PL, 
eenige cirkel-boogen die iedere lyn /PL 
in twee punten M , en m zullen fnyden , de 
welke, alle punten M» m, van de gevraagde 
fneede weezen zullen. Om dit te Betoo- 
gen zy getrokken de lyn MR^ loodrecht 
op de Leidslinie DT ; dan is MR :z^ 
PD.; en door de faamenflellmg \% 
MF=:PL; dus MR: MF=:PD: PLj 
en PD: PL=AD: AG (om dat de 
ALPD co is aan de AGAD ) ; dat is it 
peggen dat de afilanden MR en M F 
M 5 van 



£6* IHLBiöiNO rat I>B 
vtti elk ftip M tot de Leidstinie eo tot 
het brandpunt in de beftendige gegeeve 
Rteien zyn , dewyl AD en AG , of PD en 
PL deezclïw^ntot eJkandei^hebb«idQor. 
de faamenftelling (§. 1Ö4). 

D. t. D. W. 

I. Gevolg. 

§. 172. Dewyl de lynen PL, PL of 
baare gelyke FM, FM op de zelvdewy^ 
ze aangroeijen als de A^^D, volgt *er, 
dat die aangroeing in een telkwtflige pm 
gres gefchied, en by gevolg moeten 
baare fomroen (dat is PL-fPL) op gely- 
ken afftatid van de kruini^n A en « be- 
ftendige grootheeden zyn , en ieder gelyk 
aati AG^ag. In de elip» (1*1^. 24 J zul- 
len dceze lynen PL en PL enz. akoos een 
w^zentlyke fom maaken , om dat deeze 
lynen altyd aan dezelvde zyde in verge^ 
}yk van den as zyn. In teegendeel zal de 
genoonie fom van de twee PL op gely- 
kenafftand der krninen A en éi (Ftg. 05.) 
en beide aan dezelve lyn G L bepaalcf i 
i j eU 



^nttyk een verfchil zyn / om dae 
waaneer een vaa deeze lyneii een ftelli «' 
ge grootheid is, den andere ontkennend 
genoomen moet worden , door dien zy 
aan verfcbütiende zyden van den as Aa 
flaan. 

IL Gevolg* 

$« 173. Dewyl in de elips en in do 
kyperbel , ieder punt M bepaald kan 
worden door middel van de Leiddinie 
D R en het brandpnnt F , als meêda 
door de Leidslinie dr en het brandpnnc ƒ , 
is de fom der afftanden MF en yif in de 
eBps , en het verfchil van die ly- 
nen in de hyperbel altoos gelyk aan dei^ 
eerden as ha. Want doordien het pnm 
M bepaald is geworden door middel van 
het brandpunt F en van de Leidslinie 
DR , is MFr=::PL; maar het zdvde punt 
M had ook bepaald kunnen worden door 
bet brandpunt ƒ en dè Leidlinie ir j in 
welk geval weederom Mfx=z?l zoude 
geweeft zyn y by gevolg is voor de eUfi^ 

en 
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en voor de hyperbel altoos Mf±MF=i&: 
P/ + PL=UofGE=^tf, dewylAG=z: 
AFcnAE = aFi$. 

III. Gevolg. 

J. 174. Deeze twee eigenrchappcn 
zyn ook in de parabel , wanneer Aen 
aan die kromme lyn twee brandpunten 
geeft ftaand^ in een oheindigen afdlnd 
van elkander ( beide binnen de kromme 
lyn 200 als in de elips ; of het eene bin* 
nen en het andere buiten dezelve, gelyk 
in de hyperbel ) in welk geval de fom 
der afftanden MF en M/ in de eerfte 
plaats ^ en hun verfchil in de tweede * 
altoos gelyk zal zyn aan den as van de 
parabel; dien as oneindig zynde door de 
veronderftelling. 

IV. Vraagstuk, 

§. 175. Bekend zynde in de elips of in de 
byperbel den grooten as Aa (die wy gelyk fieU 
kn am 2a) en den afjiand A F van de kruin 

A 



KjKXeBC-SNfiBDEK* f ÜOf 

A tot bet brandpunt ¥y.,(y)elker lüy gelyk 
c flelleny word getraagd den affimd AD 
vati de kruin A tot aan de LeidsUnte DR Mn 
die kruin. 

Oplossing. 

Laat de rechte lyn AD=x gefteld 
mrorden dan zal a D gelyk zyn aan 2^ +.0;, 
(het hovende teeken is akyd voor de 
elips en het onderden voor de hyperbel). 
De lyn AFrmczynde, is A G ( gelyk 
AF door 5. IÖ4,) ook=sc, en a^ 
:o{ag=zu+c} dk gedeki zynde heefc 
nnen, (onicdat den AD AG ^ ADag is) 
AG: AD:=:fl^: aD, of c: xz=:^2a'^c: 

2a+x; waar uit voortkoomt x = -1^ 

Door dien in de parabel önrobis, ver- 
meerdert nog vermindert de grootheid 
;0 niet het zy men tot dezelve de groot- 
heid c toeteld, of van dezelve aftreckt, 

dus is de waardy van x~:^=:Cy gelyk 
men reeds geleerd heefc ^. ig: 

D- T. D. W. 
V. 
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V. Veaagstuk. 

$. 176. Word gtvrugt de vergehfUttg 
der drie Keegelfneeden f wanneer de oor/pTm* 
ken der abscijjen in de kruin A genoomenzyn. 
(Fig. 24 en 25)- 

Oplossing. 

De A DAG co aan A DPL zynde , zoo 
is AD: AG=DP: PL^of analytifch 

bdialvctt dat, is in de dips en m de hy- 
j)erbel PF=+ic±^; by gerolg (om 
dat de A FPM rechthoekig is en FM=: 

PL),PM'=l^-FP",of/=^^ 

_^_ +4^^«= —^. ^ 

waar uit deeie nieuwe reigelyking 

voorAoomt ƒ :=2 ^— "ir-^^-^J 

en maakendede bekende Rechthoek 2d(C- 

f?=i^ , heeft men y* 1= ^^ -^. • 

D. T. B. W. ten i^ 

• -^ Wan- 



' Waajieer in de eerfte vergel jkmg y*=:; 
-^+-;p+-^+4^^'f de ^root, 
, heid a oheindig groot gefteld mstd » zoU 
kn altede termtti op een aaa veüdwy- 
nen , Wywndfe y* = 4 <^*S 'by gevolg 9 
de t^gèljfking dei parabels ybr::4i;s » oC 
y*=ftpa? ilellende 4^r=*p (♦). 

D.T.D.W. ten 2^. 

r 

I. Gevol». 

5. 177. Hier uit volgt dat tnen ïn de 
clips en in de hyperbel altoos deeze 
cevenreedighèid tiéeft ƒ: ^ax+x^=:^^: 
fl*, voortkoomende uit de vergelyking 



{*) JDü pambels ptrsmoeter ^ ^f PH 
bier toe:;:::^ gedeld hebben^ zal in 't Tervo^ 
door 2p aange weezen worden, om de oovereeu- 
Itomft van deeze kromme lyn met de twtré knde^ 
re te bewaaren, m welke p vóór 4e hahren ^part- 
aeeOBr ?aft'deti ^ Éu goooosMn w%s; wx4v4j9d 
dc vBi8dyWngy=S^to,3f^=j«fic 
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^^^^:^^.^ dus zullen de vierkaii. 

ten der ordinaatetl tot elkander in de 
^Kelvde Rieden zyn als de produ£len hu- 
rer absciflen ; want APX a P= lax + x" j 
daar by is de Reeden van V tot a^, die 
de betrekking aanwyft die *er tuflchen 
het vierkant van een ordinaat, en den 
rechthoek a PX AP haarer absci/Ten is, 
eene beftendige Reeden. In de parabel 
zyn de vierkanten der ordinaaten tot el- 
kander als haare absciflen ; bet welke een 
noodzaakelyk gevolg is van de vergelyking 
f = 2.px. ., ^ ^ 

II. Gevolg^ 

%. 178. Wy hebben in de voofgadö- 
deHoofdeelen (§. 57 en 116.) geziea 
dat een derde eevenreedigeaan tvree hal- 
ve aflen, de halven parameeter is van 
dien as welke de eerfte plaats in de ee- 
venreedigheid bekleed. Noemende dan p 
4die van den eerden halven as 5 heeft 
teena; k=db\ f^ ófwel i*: «"bzij: a; 
en (tellende dit in plaat» in de.eerfte 

eeven- 



Ke£6£X.-Sn£ED£N. 20g 

ÖBvenreedigheid y*: 2 ax +«'==*■: o*, 
verandert dezel ven iny;^: 2ax+x*=zp:q. 

En düs y ±±ipx+^. De breuk ^ 

geeft deeze eevenreedigheid ai p=i: 

; by gevolg is den rechthoek ap door 

de twee eerfte termen van de eevenree- 
digheid gemaakt, gelykvormig aan deii 

tcdithöêk ^ die doof de twee laatfte ge- 
maakt is ; vfyl ^e gelykftandige zyden 
èevenreedig zyn. By gevolg fj in een iege* 
iyke Keegel'fneede j bet vierkant vaneene 
ordinaat aan dé ïerjlen 'as in vergélyk' van 
het produ^ 2px baarer adscijje dobr den ge* 
heeïen paraiheeter , gelyk in de parabel , klein* 
der in dé. elips, .en grmer in ^de hyperbel i 
daar by^ is in beiden de bfotjlen bet meer* 
der of minder (defaat ou exces )\ {door 

^aéngeweezeni wiens zyden t en ^ «y» ) 

altoos eengelykvörmigen rechthoek aan dien ap, 
welke gemaakt mrd doof ie bèlftén tdrf den 
èerfien ds en zyn pratHeètér. Het , is om 
deeze èigenfchappén dat de Ouden aiin' 
Ö èe 
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•dé'driè iCecifeel-ïheécleA de naam Vïh ^- 
' ioÈtly 'Élips 'en Éypeibel geèèeven lieiS- 
Ven ; welke nzaiihëmgelyldietdy mriier -èti 
heerder aanduiden. , • 

Het geené hier weegèns dè aflen ^» 
'i^t fij , heeft Ödk T)laat8 #efegéis "dfe 
dianieeter»; wyl deezendezelvde vergely- 
Itingen hébben ik de afièn. ('gefyk<^- 
zien kan worden §§. 40 , jï^^j en ija^. 

ÏÏI. GeVóxg. 

i^. ijg. iêJoo tnen a;=CiOf=24i4^é 
fteld, isy': 2ac^(t=i>''' «'j maar 2«c 
+c'=zb'y iSasf: F^b': a% waar uic 

y'=i^é:=ip töortkooati By ge»dig 

'VÉei'Üieti'^M'de^hMitdat Ute '^''U 
%'?J^d^/grat,'m'üte:% ÈUlU-JhUmi 
'griyk aun'dm-faraiiuetet vairiinterfim'és; 
eeyen als inen voor ieder in 't byzoi/der 
gezien 1&éeft ( in de !§• a'ö ,61 jén'iic?). 
Zóo »==^h'fl gefteld wórd ,'ïjëèft"iÖèu 
j^: W==>»: V,;'en 'dus >f=+*h 
waar auc^v6%: ,'dat^it viêiiaat vifei'^e 

et- 



«^cdiojtat GB .die ioor ^ j^^lfl^fin'' 
gaat, ^lyJt i^aon het vifiFkatu .+it\ 0)g 
vierkaacisiteiiig ipo^tif) in dJ^oUps jeat 
geefc twee waare waardyen voor y in 
die kromnue lyQ $ itt.te^gehdeel is dat 
vierkant ontkennend (negatif) in de 
hyperbel en geefc twee inbeeldige M^ar- 
.iS^S-.k"^ ,XOQr.y ; om dat die krdfp- 
tee lynen mAM en mfil^ (^g^ ^0 È^^^ 
waare ördinaate^ hebben gunnen op cfe 
ftbccÜ&n die taflchen 4e t^ee i^^effteQi 
A en i op den|èerllen as geqoomen wdt^ 
den/ ""' 

}iV* (G^EVÖLG; 

- 5* 160. »V(^9diieer de beiden aden in 

'fle ^p«, en^^ in de hy perbèl gjüyk aan el* 

i4k«id$r*g«fteld Wotden j (#elk in 't eerf- 

te^^éy^.Jeeh ckkel^eft y,.)^ :j|n tj^t 

j tweede eene gelykijxljfferi.hyjjerbeL) zal 

de parameefer'ooi^ geiyk ^zVn^'aan eeri 

dier «en, en dë vérgeiykmg /r=:2« 

+ ^in jr'iirap^ + x* veranderen, \èel- 

ke een cirkels of gelykzydigen hyperbels 
O » ver- 



tt% Inlbxdxng tot Di 
▼ergelyking is ; in de veronderftellingf 
(die ook hier gedaan word) dac de ordis 
jisat&k rechthoekig op den as üaan. 

Vé GeYOLO; 

f; i8i» Indito men in de vergely^ 
king ƒ r= ^^ + ^^^-;j- ^ 4c^^ 
iznc fteld, zal dezelve verandefeh ïh 
y*== "7+^ -^4^"; trekkende de vie^ 

^arits wortel ïs y:=;— ^2c;maarmeh 

heeft (J. i7p.) g^^ien, dat de dubbelde 
ordinaat die door het brandpunt F gaat 
^zoo als in dit geval gebeurt) gelyk ]s 
aan den parameefer, by gevolg is de al* 
gemiseo^ uitdrukking vjm dea panun$e* 
ter ajin dê»ti eêrflen as van ees iegdyl» 

Keegel-fneede, decfee ipri=i^+4c. 

Doordien in de parabel a=: oo is, zat 
de waardy vaa de parameeter Ap=;4f 

c . .^ i ■ ■ ^ • 

• ; ; Aan- 



Aanmerking?. 

f ■•.....;... ■ :••■ , 

^ 5* 182. Alzoo Vy in de voorbaande 
Éöófdeelen hébben doen zied , dat dt 
elgeAichappèn dei" meede* dlaiiieeters ée* 
veó dezel vdé ;2yn alp d^e der affen, (Jg, 40,, 
96 èn 152.) zullen wy on» hier niet op- 
hoy^n^'jEbQt jde^Setooging dat hunne Ver- 
gelykingen eeven dezelvde zyn , wanneer 
de oorrpronkea h^^r ^bsciif^ ook aan 
een der uiterftens dier diameeters gefteld 

. VL yilA^G$T0K. 

' 5* lg3v^^Wa%«MT(Fig. I5en2i.) 
tan einig pufit Mvctn (en Keeget-fneede ge* 
geeven zyn^^e ; éford^evrèagt diéaardy der 
öndef'fadkïyfi PT te hepaaieni Jlelïehde den 
êér^ronk der abicijjefi aan de kruin A*. 

ÖtLOSSING, ,y\' 

.A/^^yhebteiJ in dfe vóórgaande Hoofde 
iBl«eleA ( 55^. 7^5«i 1 3s> ) &«if?a , dat mea 
':\i O J voor 



^H' Iiïtïifti»* f 6t *<k 
voor de elip» en voor de hyperbel dee?« 
eevenreedifhéia töeft CP: CA=:CA: 
CT^of (ftellende de analytifche waardyen) 
4i; i=iii: ^,==c¥iZo\^Ai>^^ 
iiidedipsCPvanCTai^'ï?^?» en ia dii 

o. T. a Wt 

5. 184. Wanneer de analytifche -^a»» 
dyen der lynen PM epJT bekend zyn, 
is h^t gematck'efyft die der qnder.loodly 
ne PR, en ^r Ipodlype MR-te.vipden^ 
Senwv^^ie^er r#lyn MT^ é^ de^ 

i^chthoekigen A-it]^^-. ]tóRI^, eq 
JlMTl6(tóVobrheett)RP=^^ («+*)« 
of gebruik maakende van den paramee- 

ter p, is RP=f (a + *7=P+ V» 
b'y tó^ölé J« ft» «te Kfeel^l-flWwl**, de 



J^atfte krómpje ijna== èo, en dus oó| $ 
^i==p^j^g). Qp.(^ewIvdewyKisMR=: 

l^i^K^^'È*!'+.^ï'it?Éil*±éEEy en 

'" ■■'" '■■' ■•' -' ^ ■• -- . 

m eeter fteld , is MR= . ... * 

■■■:■ • ■ - j, ; 

door M R ==: p^TpH^^ word voor de pa* 
rabei; IfeHende a ■= óo . 

' wanneer 'er tot PR= •^(<i4*x) de 

^ft AP ?=? f ^ï4^ W^ ' !* :^-* == 
^»».pft't.fa'x ^ engebrai):j5iS^94e y^ 

den halven parameeterp, heeft men AR= 

^-f-«+— ; by gevolg is AR in Mergelyt 

O 4 s«» 
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van de firn VM den bahen parameeier vavj^ 
den eerfien ai en van de absciffe x; kkinder 
in de elips , grooter in de hyperbel j en gelyk 
in de parabel^ oin dat in^it iaatfte geval 

aI^=o is. Op dezelvde wyze is aK 

welke eene oneindige grootheid voor de 
parabel geeft. 

• EindelykindienvanPT==^"^-|^ d^ 
lyn AP=a; afgenoomen word, is AT=z3 
A^ ; het welke At;=;ar veor de para- 

bel geeft. Daar by is het baarblykelyk 
dat deeze AT' oneindig word yoor de{ 
êlïps , wanneer x===a is ; ' en dat AT=d 
word in de hyperbel w^inneer x=;oo 
is. Op dezelve wyze vind men^Tirz; 

/l^ifcJLV . welke lyn meede oneindig 
IS inde parabel. ^ 



n 



II. Gevolg. 

5. ïiS' Indien men van delynPT;=d 

^^-f , dQ )yp FP aftrek , yranneer het 

punt P tuflchen de punfen jC en F yalt 
indeelips; of dat ipen FP tot'dje zelv- 
de lyn voegt, wanneer het puntP tuf. 
fchen de kruin A en het brandpunt F 

valti heeftroenFT=i ^^^^l^^^ ; 

. a+x '^ 

op de'zelvde wyze, wanneer PT ===3 
~ tot ƒ? ~ 2 4 ^ X r-4 



iFi$' IS') gevoegt, of PTc±=iH^ 
yan /^=:2a-{-«+c (% it.) afge- 
ttokfcenword,bJyftWT=^:iï^"i±i' " 
maar ( volgens J. i-j6. ) F M i» 
.= ^^-, en by gevolg ƒ 14^= 

^^2if+>±fi; dus FM: FT = 

^0?; a=:CP: CA. By gevpïg ook /M- 
O j ƒ f 



fttft i«lS(<9itf)l TOT Pi 

==A^; /i:;=CP: CA. 

v^rcie(i^e?4QïiJfc(^%14 J»en. e^en njeqwg 

pijioit M 4%A.^en derKeegel-fnéedeni eea 
raaklyn ^e trekken , door middel vaa eem 
dter biaqdpBjrt^. T^o 4ie« ^RÓe ma^ 
pien deeze eevenreedigh^id^ CP: QA:^ 
FM: Fï of— :/M: /T ( wèar vaa de 
4rie:eeiftfjteini^nibek€|!4 Ifctpppi' 

T dus geyondfij zypde, trekt inj^q door 
iezelw ea %t gegeeve punt M eea /ya 
lilT, die de gevraagde raaklyn rwsezet 
jail. Zi^o mep ^f n jwlvisp ?? ^C :^.,9g 
fleld^ VorcJ^n de twee terni^ «^y en a 
getyl; a^ elkander, en by gevplg.oók d» 
tfirwn ;f M ipp MT f ;g;e!jk ||f <& g«Wee- 
|(en is in de parabel. 



I, Gaond^ 



' %, iZj.'Wamuer men uk- dfbn^nipmkt, 
iiri f i^i (Tig. 15 en-iifj twe'éTóöct' 
feebmtFEMfe cp em fêokiyii AIT iMi 
pSleiii^tEXh±=:W^' ■■■■■"■'' 

Betoogikge. 

DeATMTP, FETen /«T zyn«o, 

ƒ*; bygevolgFÊ=:f5X*^, eö /« 
=: ;^^/'5f j V«»» ifi? voortkóomt 

f t^öi^^.^^CT^'CË en'. ƒ t±>iöt-Hr«i^ 

dus hedFc men ....<>•• r 

^— t'(fa-y«vy ver- 

' mee- 



ineenigvuldigende' deeze laacfte vrzstdf 
4oor + Cï*'? CF'=^ ^5^ ^ «S of door 

de- ^a' 4^^' voor c* «ai>i{|eQg$óde [alles, toe 
dezelvde noemer) z«l men vippen , c^ 
^E x/«==:A»=CB* il. - 



r: 



: JÜU det39e'iCjipQai9s worden dc>ofl$ei# ^SQ|r 
lejd, die Vjanergot gebruik ^yn. . 

,r.: •:•. ., p^RD NP tfS^ •..;>• 

. |. fl^t: i>r0rf»a.aP X AE (Fig. . is en ai, ) rf^^ 
ébscijjeh tan ^dèn ^tooten aSy is gelyk huui bét 
jpfoiua.CP XPT derjiukktn van dien verlangden 
-AS 9 geleegen tujfcben bet middelpunt C en b^ 
^punt T daar dien verlengden ^as de^ nkiklyn MT 
.f^met ; dat is tjf '^gg^ff > aP X^U ^^« 



B*- 



Betooqingk, 

Voor de Elips. C-^*^- ^S-S 

Ten i« isCt: CA = CA; CP Cf 76.) 
tygevolg CT—CA: dA-iCPr=CA: CP (ü^; oT 
At: AP=CA of da; Cf'; dujr AT+AP: AP 
=C#+CP: CP(0; of PT: APz-tfPr CPV 
te by gevolg APXaP= PT X CP, 

b. T. B. W. ten it 
Voor de Hyperbel. QFig. ii.) , 

Tènac CT: Ca=Cfl: CP (j. 135"); dur 
CT+Ca: Ctf+CPzzrCa: CP, of aT: a?=z 
Ca: CP; by gevolg flP-*T: aPzzrCP-Ctf'r 
CP, of TP: aP=AP: CP; en dus «PXAPz^f 

ePxPT.. 

©. T. B. W. ten 2e^ 

ÓrOMDLES; 

il. Zoo men uit bet middelpunt C (Fig. 57 en 58^) 
ten lyn CK trekt, eevenvrjdig aan 4e hodlyne 

•Be- 



Voor 4e ËUjtf^il vóör eb Hjgj^rbcl* 

^Jat,CT:P^Vj=gA:,CP C$J.,7^.ï^S0 ^ 
*T)f(43P=»P,H4P dc>^r.(Je.vpp5g^e ,p^- 

(J$. spen ii8f^>;Xtélleafedaav«)tiCVk!,^^ AJP^ 
XaP huniie.wajir(jyen,jieeft men CTxCP: PT 
I xCP=^' 2 *?8l*, 'en dealende de eeiftc recdca 
door QP is CT4 PT,= p»': P^!; JlU|Zyn dé 
A» CrT en PTM«^ Cv);-dus CT: PT=a: 
FM; l)7»«evcggaB*: .|jSr=pr: *fii^ . ^ dus 
^f K PMcoPM'XCt ; of CB?a¥cav»>OBM. De 
•^)itRM*cni€tKp5*zyade,.otm 4pt ^y^-gcmaalrt 
a|Bi Ai«pt ideticewDT^rjttlige. tyijcn-» en FM; jsdi 
en CK (i), zoo is PM; MR=r:CK: Gt,^m4ui 
tM'K€t=ö»]V^ïl>jCK; maar daar is zoo eevcii 
beweczen dat CB^=C^XPMis, by gevoJ^ ook 

eB*=*VIRXÖ£' -' ■ ^ „ 

D. T. B. W. 

• . *iG#iV'l>Lft'. ^ 

311. Het vierkant BC' op den halven tweeden ai 
CB is gelyk aan het produA der ordinaat FM 



Üóojr Két (fctrö van dön Verlengden twtfdtei ife/ 
gelecgfcn 'tiÖTcifen hèt middelpunt C en *fe'Oli^ 
iftcrètfag t -^^ 'de Mkljrn Tï& die door ^het petiSt 

Grondles. 

IV. fPameir Vr i; ^e üiterfiens A tf»« ^Fig. 
Si en ^Z.) vanden ^footen as>^ 'twee looarecb" 
te lynenh^tn z G 'êpgericbt , en dezéhk 
iferlengt zyn tot aén de rait/yn ï Til Q; 
lx het produB AË y a G ^a» 4i?tfZff loodrecV- 
te iynen AE ^n a G, ^«;yJk oafi het vierkant 

i^B*. van^e'heïff dêrpuietdm^is^QQi^gt. iV, £b* 
2=sABXaG, 

Dc^l €Pr GAasGA; CT,.^2oo is CA-ftCP.- 
Ga of CA:zis€r-f-CA:€T Voor ^en eiips , m 
CP— CA: Cfl of GAz=CA-CT: CT voor de 
hyperbel; dus heeft men in beide AP: CA=AT- 
CT; by gevolg AT: icJTz=:Af +AP : CT+Ca(0 
cf wel AT : CT=:TP ;. Ta ,• dus weederonx AT: 
^tl^iriCT: Ta (/i. DeVtA^Eis co^^tPivi(^) 



t # ) Eucl. XVI. en XVUh 5. rA E«cl XVI, s. 

<g) Mua. ïL é, 



»fl4 Inleidxng tot 1>« 

ais metdeide beide A» TCr enTaG; dus- TAf 
TP==^:.PM, ea TC: Ta=:a: «G; by ge-^ 
volg is AE: PM=a: oG (*VeQ AEX(iG= 
PMXO. Maar PM X Cr ^s==CB^door bet vooï* ' 
gaande Gevolg; dus ook CB* = AEX»G. 

b. T. B. W, 

V. Het volgende Vraagftuk is getrokken uit de 
4ftronomie de Mr. VAhhé de la Caille, (Pag. Zp 
%, 140. ) en om deszelfs gróote nuttigheid in dé 
Sterrekunde, hier geplaatft ; dien Heer doet het 
zelve dienen ter bepaal ingevèi de waaxe Anmd^ 
iie. Verders is tèr betoogïng Van dit Vmgftuk 
i'öödig de volgende Grondles, (te vinden in dal 
2elvde Boek Pag. 25. $• «7.) ^« <?<?» iegclyhen 
êrieboek is bet product van de twee zyden die een 
bevraagden hoek héva^en , toi bet produSt van de 
twee verfcbilleny die men verkrygt wanneer de 
haléefom der drie zyden van ieder deezer tw^^ 
zyden afgetoogen word: gelyk bet vierkant van 
de Jiraal töt bet vierkant van de Sinus of Hoékfi 
^aeavaü de belft der gezocbten boek. 

.VRAAGSTÜk. 

VI. Óegeeven zynde de grooten as Aa (Fig. 14.) 
i» de beide hrandpuntenF en f^beneévéns den boek 

tseé 



^F^at welke ü Foerfiraal ¥U met dien 01 maakt: 
^wd gevraqgdi d€i atkalpifibe maard^ van MF te 
iepaalerié . 

, Ó^tösstNq, 

Trekt de lyii Tfif; dan i« { FM+j[ /M+ i/F 
z=/A=Fa,- ma$r/ F^FM of 2 CFxFM; (Fa-F/) 
( Èfl-FAi ) of t!*A(Fa-FM> == i : SiV. 3 VöFJÜST 
door de voorgaande Grondles N°. V. By gevolg 
isFMXF/Xffl»*^ 3V^FM=£FAXF«..1fAX 
FM, of FMXF/X5iV, J v<»FM+FAXFM= 

FA X Fa ; of wel FMCFA+F/xS««"-ÏV«f^) 
==FAXF«; by gevolg is, Ten i« FM = 
FAxPg ^ 

ÏA+F/XS*w.'iV^F*<* 

f^Maar de Straal -Ci/i v«FM=3 

LaCailleAJir.K jiSiru^\y^aYU. ^ 

Pagao. Form. O <^^ i - ^?/"- VflFM=5 

't 2Sm.*ÏV«PW. 

Stellende deeze watrdy in de noemer vanFM , i« 

F/ of 2CF X 5lw.^ 4 V«FM=CF.-^CP€i5/: yfFMj 

i . -n-A/i— FAXFo , 

ty gevolg i»tqn2eFM_g^^^^^gg^ 

^Laat AC=a zyn en FA=I>, dan is FCrrfl-fci 
^ , Fa=: ^f = aa-!— fr , en /a=z CA (rfOi— r 
yC of rc=;=«— -•+^=*Qf--^*i dw isF/ 



ftftd FnLËIBING tÓT DB 

rr»tf^3>; fbsUenite deeat waarelf én, beeft ini^ 

Tea ^ FM aa: . [^ - . . . . / . >. 

h (a+c) b(2a^y ^ 

Ten 4e FMtss . ; r ...... . 

. ^ D. T. D, W. 

: ;^ >; Gevolg. 

:— ( 4-A- 1 f ; 'by gevolg U 6B*=:a« -• #* + 2 a* 
— fc» = 2 fl t— &» ; maar CB* is in t^» s:?'»!» 5. 57. 
((lellende /»=: aan de paf^ïpêcccr van denËaTve» 
jtf^AC); di»-,is fl)Jts=;yt/kt'--6*.óf t»=:iflt--al), 

* A» "• 

. en by gevolg *=== JT-T 'i' bellende dan "decze 
waardy vah a ia de tweede^ gel jkheid van f At, b 

T«>5!gM= fc^,'^^ ... . . ■ ^ ..-> 
V:.. •rïS^f^ fe- P'^'^** 

^c^gegêevói boek aFM eepe fcharpen hpek is, 

iio«k « FM cené plcuppen boek », on Jat' de 
'■' O- 



dj&iüjrvaa ceie plompen hoek negtxHf ü. Zoover 
^, van deeze zés divgco ; naanentiFk, de.J^m 
ftraal FM j rfw parameetifi dep affiümd FA vwt eeü 

I brandpunt tot de kruin; den boek aFM diedevoer^ 
ftraal FBf «^r ie» ai Aa maaki\ den grooten af 
Azi énién afjhrid van bet brandpunt tot betittsdi» ' 

; delptM, drlegegdö?5cnayn, zal men gc^dialkdlyfc 
de (irje andete j^uonen bepaalea. 

j. 188. /Fdiwe^r V twee verOndèflyké 

grootbeedenz en b gègeèven zpi , zoodaanig 

. ifat %9f mèfttgpiêêï den eerfien a-j-c wori^ 

^ ife terneeden op dat zehde oogenbtik in b-pc 

Verandert (C /& aai^Êinge zynie der veran- 

f derïyken a en b): dan zegge ik, datj-i 

ïi Betoogjingê. 

'^ < 't|eti8bdcetididat,#ann«eifrileüt#tf6 

*' jfef«fawr teet elkander rergelylctj is- dtf 

it «erfte tot de cWeedè gelyk bet fndalt 

^ éer «itèifteas tot '%ee jirodMI dbr tf id- 

o ?* étu* 



i 



$St iMLSISlNa tOT DU 

delftensr wwneer de keden oppmde^ 
zyn ; waar uU blykt dat 'er dan aHeen 
betoogt moed worden, dat het prakH 
der uiterfteqs kleinder ï$ als dat der mid- 
deUtens in het eerde geval ^ en gropter 
mbet tweede; hejt welke klaarblykelyk 

i5, dewyl de gebrooken ^en ?^' 

dezelvde tellers hebben , en. dus tot el- 
kander zyn in weederkeerige. Reeden hun- 
ner noemeu k tubl^c , dat is te: ze^n 
gtïyk b'^c: b. . 

D. T. B. W. 

II. Grondles. 

§• 189. Indien men uit (en brar^nt K^ 
(Fig, 15 en 21:)^ i)erfcbéide Jynen FM\ m- 
Tm trekt tot ver/cbillende punten M^ en va 
op de Keegel'Jkeeden^ ( üoéikè FfiÜ , Fm enz» 
Voerfiraalen zyn S- 32») en uit dat zelvde 
pun$ F e/p^ zoo veel fynen FE en F« , y^er 
, in 't [byzonder loodrecbt op de raaklyneni 
dêot de pufiten M en m getoogen ; dan, 
z»llm 4^. vicrkants vortcU deczer Foer- 



JlPaalèn minder aangréijen in de elips als de 
vier kants - woriels der bodrecbten FÉ e» F e ^: 
ifider aan ieder; maar in teegendeel zulkn 
de vierkant s -wortels van de Voerflraakn 
in de byperbel meir Oangroejen in verge^ 
iyk van elkander als de vierkants- wortels van^ 
baar e overeenftemmende loodrtcbten FE en F# ; 
en zy zullen in de parabel gelykkelyk aan- 
groejen. 

Betooginge. 
DeA'ïFME, en /M«, co zynde,is 
fU: ¥K=zfM:fei dus FE=: 

^^j^, en by gevolg Fl* =zfeXFE 
X^=BC^ X^^ (i i87).Uat Fmook 

cea Voerftraal van het pmt m zyn , en Jaat 
door datzelfde. punc ween raaklyngetoo-^ 
gen worden» als meede -F* xop w«;. zoo 
zal (gelyk zoo eeven betoogt is voor FE) 

F«=BC»X^zyn;dusFl*: F^». =^ 

R-C* y ™ • BC* X 5!i =^-' ^^. 
^ ^ -^ füi' -'^ fm—: fU'. /M\ 

maar wanneer in de elips der lyn FM. 
groeid , neemt ƒ M af ; en. die lynep-FM: 
^ ' . . ,v Si ;..P..a en 



f^». .IntiipmQtor At 

pn /A^jgivtejen g^zaameoclyk ia de hy* 

|>erM« im h»k nea door het FootU' 

^%'^>^^'' "^""'^ by gevolg ook 
ffi* •• Ff* jj* FM: F« j én neemende 
byderzyd» de wortels, is FE: F« ^ 

ym: |/f5; dat Js te zeggen, dat de 
pérfte Rteden kleinder is als de tweeden in 
de elips , en grooter in de hyperbel ; by ge- 
volg ievat //fiSïmeèrder maaletrj/fi» als 
FE , F « bevat ; by gevolg i« |/R» min- 
der in vergdyk van p^M (in de elips) 
^ Ff is ia v^rgelyk van FE; en omge' 
jteerd in de hyperbe). 

D. T. B. W.teni*eafit 

In de parjftei (Ftg. 8. ) is deeze Re»* 
fen^ een Reeden van gelykbeid; waxi^ 
FA: TE=FE: FT of FMj dm 
FAXFM=fI' . Zoomen na een »nde- 
fe F«!t fteld , met zyn overeenftemmende 
F f , heeftmen F»* =FAXF« ; dus FË': 
fy s=FA><FM:FAXF«=eFM: Fmj 
ea neemende bydertyds de «orceb , F£« 

P. T. B. W. teóB* 



BEtPAALINGB. > 

j. tpo. indien 'er t&i Ctrköl g^too^ 
gen W0td door dfic {niMen t»dke <3fneiii>^ 
dig digc by ^Ika&df r op •den omtrek VM 
oen der Keege^lbeoden geiro^men tjth 
lal deese de üTro^iw CMUl {CerOê OJtukk 
t$w) genaamd /vtórdeti ; en < de ifluiaal étr^ 
zelvet dé Omrükb firml «f d^ j&ümfip 
jItm/; i(UB dat»ide kroisitè of bogc t«| 
dien «iiied 6d 4i^ ^Q *<ic Ktegri «^iheèdeli 
tüficlien die diiegéiioomeiipuaceii ^eèvat 
4e«lVde is. ; ^ 

ƒ . . ..^ . •• . '' '. ■> 

VIL V^AkGsi'vk, 
(Fig. 2Ë6e&a7). 

Voor de ÉSipi feu voor de Hypéibi^L . 

Laaten 'er m^p meede-dimf^iCp/L 
P 4 ^ f» 



IS» ItlLEIOtKG TOT OE 

en Cl rjfti^ zy uit bet uiterflen M van 
den eerften^ eene loodlyne .MRK op den 
tweedeti getoogeni en eene lyn NOn 
eevenwydig aan de raaidyfi van het ftip 
Mt zoodaanig dat .die lyn NOn oneindig 
dig€ by hec zelve zyt gefoeeden wor* 
dénde in hec punt n door de loodlyne 
ME, en zf dezelt^e in twee gelyk 
gedeeld in het (tip O ; laat einde- 
ijk door dat (lip O een lyn iftO getoo^ 
gen zyn, loodrecht op Nu , ontmoeten- 
de de kroQiitie lyn in het punt ifc; en het 
iniddeipunt van de Krome cirkel zal op 
deeze lyn zyn (*). Sceld den onbekenden 
diameecer van die cirkel 1= 2Z, r^atn 
de abscilTe mO, entt;paaa de abscüTe 
MQV beide op den diameeter CM ge- 
noameué Üoor dien 'ér door deponcen 
N , tn th n , een cirkel moet gaan , is N O*^ 
=(«— r);f^'(t); endewyl diezeWde 
Hippen ook aan deelips of aan de hyper- 
bei zyn , heeït men nog N0*= (^CM 

CL* 

+«) UX ^-rj du« (aa— 0te{2CM 
ii*) Eucl.ll: 3. (t5 Eud. 3ÜI: e. 



_ » CL* 

+a) « X ^»J •Wanneer het -puat m op 

Mvalt, zalmO=:Mjrzyh,endeReftfcii 
van fi9fO tot MO, d« i^ de Reeden ywa 
t tot u de zefvde zynde aU die van Miif 
tot MO of van JilK tot lyiC, (om dat 
de A'.ybto en MKCto zyn) zoo isMK: 

CM^t : uz^ ^^—^ j ftellepde dan defe 

2e waardy van u in de booven gevonde 
vergelyklng, en deelénde de belde Iee«, 
den dooi.r, heeft men 2z — 1= . « 

t oneindig J^lein zynde in vergelyfc van 
js, of / = P { zoo word + £M^ óofe=o|^ 
by gjBvolg verandert die vergelykin^ iR 

deeze»2=aCMX^X^J d^» ^ 
— «CL* en 2—^' 

— l;iK»*'*'^--MK• 
D, T- I^- W. ten i<; en 2« 

P 5 'Voor 



Igl Ist&ftf U ««: V O t Ot 

192. Houdende altoos de zelvde be^ 
paamiogen als in de voorg^umde betoo» 
gioge, zy geHèld dat » den parjameeter 
is van den diameeter MQ^die. door het 
punt M gaat ; dan be^( men weedec 
voor de Kromte cirkel <«— f)i=z= ON*, 
(•);endborde parabel is »» = NO* 
(S- 23-) by gevolg (22-f-)J=««i 
wanneer het ftip w oneindig digt by 
bet punt M is^ alêè JtieSenysa nOtoi; 
Mo dexelvde zyiials^évanPR totMR; 
éos MR: FR=«: O fiy gevoig srs 

Vp^* , fteüende deeze waardy van * ia 

ét voorgaande vergelyking «n deeiendd 
door t, heeft men ajBr->, of (om dat t 
cneindig ktein is ia vergelyk vaaz) , 2Zzs, 
♦ XMR 
FR • 

D. T. D. W. ten 3« 

' 5.193- 
(•yïael,XIU«. 



|. ;93. On cle aD^ydfi;*hB waardy van 
de ^omte ftraal te verkrygen, róoet 'er 
vooreerft: aangemerkt «rorden, dat dè^6« 
lykh^id CLXMK==ab (gevonden ^. 

io8^n 158.) deeze geeft, MK=:^j.by 

gevolg 2 of ^=^'. i)aar by heeft 

««1 ( J. 103. ) beweegeea d^t; 'CM* 4. 
CL*=a»4-»'; en c^ de zeïvde wjnt 
kan 'er in de hyperbel bétx)ogc wordói » 

dat het verfchil ëlÜ'— cT* der vier; 
Jcanten optwree halve meedediameeters'^ 
gélyk is aan het vërlchii van de viéfkaai>* 
ten der halven aflen ; das heeft men al- 
wos GM'4:'CL*=aH:y. By gevolg i» 
CT* = ±a*4-i*+CM*; maar. 4f 
r&chthoeklgen ACPM, geeft CM*=5ï 
C~P4-PM* oftf"^r2a*-j-x'+(«fla4^*') 

' -7-} waar ait g^makkelyk gehaald vróA 
CL c=: ^^'^'+a^'Jg-f^g'^l^*^^^^ '^*. 



È%6 iKLllAlfTG tO!f ]>B 

lende ap voor i% heeft men 2:^1= 

ke:=: aan p word , in alle de Keegel-fnee- 
den; wanneer x=o is; waar uit voort: 
vloeid , dat in ieder van dezelve , dè 
^rómte Jiraal^ aan de kruin van de krom' 
me lyn genoomeny gelyk.is aan den balven 
parameeter van den as. 

Indien den oorfprook der abscifien in het 
tn iddel-^untCge noomen word, isCT> — ; 
jy±a^^a^x^+apx'. by gevolg B-' of 



cV 



ab 



neer deeze waardy vergeleeken word mee 

jder loodlyoe MR is, gedeelt door het 
vierkant der halve parameeter p van 
dfeh as); vind mqi dra dat z^^ aan et 
Wder gelyk zyn ; by gevolg is in ieder 

'der Kee^elffleeden z^^ ^ j dat ïs te 

s .. P . 

4 Kg' 



gen , de Kromtt ftraal van een ieg^lyk 
punt, in'aUe de Keegelfrfeeden , is gelyk 
aan den teerling van de loodlyne , ge* 
<)(8elt door bet vierkant der balven p$ra- 
tneeter. van den voornaamen as ; waar uiD 
vplgti dalde waardy écr Kromieftraalinóé 

wanneer de geheèle parameeter ==aan p 
gefield word. 

AANlULERKiNGEi 

i. Ütt het Vocf^zegic blykt, dat de Éromtê 
ftraal loodrecht op de kromme lyn ftaat, of* 
loodrecht op de raaklyn , en dtrs is deéze ftraal bv 
de zdvde ftreek als de loodlyne. 

II. Deeze Kromte ftraal en behoord tot dege*' 
meene; Meetkuqft niet ^ zy is eigentlyk het on- 
derwerp van de vetheeve Wiskunde. Verfchèir\ 
de Meetkunliènaaifcn hebben dezelve bepaald zon- 
def de fluxiê Reekining^ doch zy hebben he^* 
eev^nwel niet kunnen doen, zonder In hunne be* 
toogingen fle oneindige kleinen te gebruiken, 
gelyk het ook by onze Schryver bfykt; des. niet 
teegenftaande zyn de Fluxien het bekwaomfteonf 
deeze Krmte firoéUn hunne waardyen te bepaalend 
om dat^ de Oploffing dan op alle de kromme ly^ 
ncn kan toegepaft yorden^ . 

• ^ Vin! 



1)8 tMÉBrbllte Tot l>c 

VIIL VfcAAGSTÜK* 

f. 194. Demishopiff CBenCF (Fig* 2$> 
«m eme bypefèil^ n un fma A aan dk 
howinu Ijn gegee'oen zynde ; 'motè groraagk 
z$$viel$funUnum d0 byperbel te bepaaicHi 
als men begeerte 

Oplossing, 

Trekt docxr hat pont A tfenige l^netf 
BAabenDAGd n9> gevallen, bepaald 
wordende en valfende tuflchen dé mis- 
Ipopf rs CB en CF. Neemt op die lynen 
de deelen ab==:ABQn GdszzAD, ett al-^ 
Ie èi op dee^e wyae gevondene pootea 
gf Af Gena eijt. zullen aan de gevraag* 
de hyperbel zyn* Elk van deeze ilippen 
(als. G) kunn/en weederom ó»wx% om 
'tf op dezehrde wyïe eenige sknéerest 
aan de hyperbel te vindeii , trekken- 
de eenige nieuwe rechte lynen als FG^ 
éo G/, op welke dan weederoosi-de dee^ 
Uti G/=GT genoom^ mdeien «ror^ 
den, Deëze oplofling is een nbodzisate- 

lyk 



hfk gevolg rm het gceae hier vootens 

D.T.D.W,: 
' IX: Traagstük* 

;J. xis^"i][6i' brandpunt f (Fig. jö,) 
gfi^eeven zynde eti nog dm punten M, N 
^ P a^n d^ kromme lyn ^ naord gevrdagd dê^ 
Keegelfneedt te iefcbryoen. 

V : Oplossing. 

'ÖfiC 15 klaafblykefyk dkc ter oploffinge' 
van dit Vra^g^uk^ de Xeid;sfioie.van dit 
kromme lyn alleen bepaald behpeft té 
wórden; dat ii te zeggpn^ twee punteii 
van dé zelvè. Teadien einde zullen wv 
voor een ogenblik ftellen dat het Vra^ 
ftuk ópgeIo(t isi naamentlyk dat de^lya 
BF 4ie cïoor hiet. brandpunt F* gehjfoj^^ 
fs, de wiiroA ï(s van de gedochte kr^S 
welyri isP,^én de lyn PL de LerdslöSÏ 
y?n d«el%^. ^Twkt, nit^ de tóppe». ^ 
N^ eö P, de rechte lyneh MF;NF en PF 
• ' (wel* 



|4Q Itr&BlSXNO TOT 2>1^ 

( wjelke aUe Vocxftraalen van de g^socji-: 
te kromme lyn zyn), en ttflcc óp ctó 
Leidslinie PL, de loodrechte lynen MC 
ND en PE ; trekt ook de rechten PNG 
en N M U , behaald .wordende • door de 
Leidslinie PL,en zy gefteld dat de deelen 
ten PN en MN bekend .zyn; befchryft 
eindelyk uk bet brandpunt f* als middel* 
punt met de draaien MF en NF, de 
bóogen M H en N K , bepaald wordende 
aan de lyn FN en FP ^ zóodaariig dat 
HN=:FN-rM. zy , en PK^FP— FN. 
Dit gefteld zyndè, weet men (J. I59-) 
dat de afftanden FP , E N^ en FM der 
punten P, N en M, beneevéns de afftan- 
den PÈ, ND en MC vari die zelydepun- 
tén'tot de LeidsRniePL, altoos tor e/- 
j^andef in èéne* beftendige Reedgnzyn; 
^us is FP: FN=:PE: ND; en om dat 
de A*: PEG en NDG aan elkander ^o zyn; 
is PE : ND=:rGF: GN; dus FPt FN= 
GP: GU, ên deelende FP-^FN of PK: 
f*N=;GP— GN of PN: GN^ by gevolg 

öN— ^^^^ J op de zelvite wyze U 

y ■ NL 



iil^ ^I^J de waardyen deez^ 

beide lynen ,GÏi en M L uk bekeode 
Jl^oQtbëedeh bjeflaaade, zyn de tweepun* 
t^n G en L door welke deLeidsJinie gaan 
indet, bekend i en dus is het Vfaagftul? 
öpgelofF. , 

/ p. t. D. W. 

- ^ ^% Vraagstuk^ 

!*^ $• 19Ö. tófe middelpunt C (Fi§/ 31. ) 
yctn-èénü flips of byperbel gegeeneh zynde^ 
heneevens de Jiand ym tixfee raaklynen TM 
en T^N aan dezelve ^ en de lengte van den 
herjlen as Az; word gevraagd deeze krom- 
me Ijineri te befcByven. 

ÖPLJbSSING^ 

^ Biefchryft tiir^C ais iniddelpüflt föét 
dé ftraal CA jjgdyk aan de helft vari Aa j 
een cirkel - boog jfiiydende de gêgeevè 
faakiynén TMen /tN, in twee punten E 
en D,- richt uit die punten E en D t\{ree 
ïy nen ËF en DF , x op die raaklynen , el- 
<i kaö- 



kaoder fpydendein h^et paöt F; dan U 
t het brandpunt van de té befehryve 
kfomiaé lyii. ' De ftsncï vaij den grootéh 
ai Aa dus bepaald zynde^döor hecbrati^ 
punt F; zal ihen die lynen öpr dè gé- 
woone wyze kunnen befc'hïyven* Deeze 
Oplpfling is^.een nooczaakelyk' gevö^ 
van het geene (J. öp.) beveezen is, 
naamentlyk, dat den halven grootcir as 
CA gelyic is aan de \yti CE, getoogen 
uit het middelpunt C tot het ftip £ van 
de raaklyn , uit welk dè loodrechte Jyn 
door het brandpunt F getoógeü is. Het 
geene eeven óp de zèl^de wyzt voor d« 
hyperbèl betoogt: kin worden. 

^ D. T. D. w: 

Die geene welke begserig mocbten zyö , om de 
Vraagttukken ik '^ ^feft , Üitncfti om alle Kee- 
gci-faeeden op eene algemeene wyze te befchry- 
y^»i ^aUes! Wèl; <ioei( M:^Pfinfipiê PKlöj^Wir 
NaturMs; van ABr^iüfon epqs Da te gaan vafi tó 
;ade Voordel tothet^aoft* yaa hel eerfte ?QeV, 
beneefvens het konfÜge Werk van Maclauringé' 
naamd öwwi^na Örguniea^ 



2ES. 
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ZESDE riÖÖFTDEEL; 

* BeBglkende eenige fraaye Kundighéedin 
^Degens de KeegeUJheeden van hoogere maclh 
ten; eene nieuwe Theorie öover déjlelkun* 
Kge reekzen ; gebruik van dezelve om deü 
inbqud der KeegeUfneeJkn te vinden ; toepat^ 
Jing van dtezé reekzen op de hyperbolifcbe 
LiOgmthmi of Kun/i 'tallen; de vyj/ze van 
die te btreelenen op een voorbeeld toegepaji* 
'Aarnnerkingen op de oneindige iuj/ibenwyié 
'hfinboudvan de byperiel^ waar uit de be^ 
tooging van twee eigenfchappèn dier krom* 
nulyrifgebqaïdwordfinydiie boewei teegenfiry- 
dig Jchynende » èevenwel waara^tig zyn i dooi 
ten en bet zelvde ^onibegmtzeL 

(^j^40^4Ai tiiefi begonnen tni met dt 
'jLé dgdnftba^en der Ke^l fiietdetf 
'éobr mdidel ^n <fe Sicdkondè na te 
'^g&anv^tt dezelve door vergelykingefif 
aa6 ie wycën , was hec byoa nWc meer 
«lOOgdykyzkli sHIeen aan de wtgeljkitL- . 
r : 0,2 getf 



jr44 iKLftiDiKG tat bê 

gen in de voorgaande Hooftdeelen gCi^. 
geeven /te binden. Om dan aandeEerf? 
telingen een denkbeeld van deeze alge- 
meenheid te geeven,en zooveel mboge- 
lyk de lydinge te volgen , van dïe geepe, 
welke het ecrften de Keegel-fneeden van 
ïille de machten na^gcvorfï hebben , 
zullen wy beginnen^ met de cirkel op eene 
algemeene w.yze te befchcmwen , en 
vervolgens zullen wy een Keegel aandui- 
den , wier grondvlak zoodaanig een cir- 
kel is, en wy zullen trachten te doen 
zien 9 op wat wyze men inzoodaaiiig eene 
Keegel, de Parabels, Elipfen en Hyperbels 
van alle de machten fnyden kan^ 

Bepaaiinge der Cirkels van alu dé 

ÜACHTÊN. ' 

§. 197. In de cirkel, zoo als wy die 
tot hier toe befchouwt hebben (%♦ 6^% 
is voor een iegelyke cardiaft^ eii haafi^ 
absciffen deeze eevepreiedigbeid Af,: 
PM= PM : Pö gevonden i waar uit de 
vergely Idng; /= 2 axr-x^ voortjkoflat ; 
maar nkts hindert 'er.oipje«nekroipfB^ 

j Jya 



Jya^uit te denken^ die dusdanig zy, dac 
men 'er deeze eevenreedigheid uic ver-* 



krygt,A P : PJJid z=P Mi^a; noe* 
mende aicóös dé gegeeve lyh ^a, de abs- 
cjifle AF, a:; het dpd Pa 9 2a— x en de 
ordinaat PM, yi zal die eevenreedigheid 

veranderen in x : y =:y : (2a— x) j 

'!»+» ff «t 

tsraaruitdevergelykingy t=:(2a-x) x 
voortkoomt ; welke de eigenfehappen 
der cirkels van alle de machten aan- 
Wyft. Laatén wy m veronderflellen dat 
een dier cirkels op een - vlak befchree» 
ven is (Ftg.j,)^ boeven welke, een 
punt S zy ; door wien een beweegelyke 
rechte lyn gaat, die met het onderde 
eind alle de punten van de cirkel , 
gangeweezen door de ver^elyking 

y :;=(2ii— r) x ^ doorloopt} dan zal 
'er. door' deeze bewéeginge een Keegei 
yoor alle 'è^ machten befchreeven wor* 
den i in wtlké'd? êeegel-fneeden van al- 
le de Orders bëflooten bullen zyn,' naa- 
- ' Q, 3 ment- 



9/^$^ Inleiding T<yr bb 
xnentlyk het geflagt der Parabels,- ea di^: ' 
der Eli^fen en Hypèrbeb. 

I. VRAAGSTüfe- 

J. 198. De Fergelykingte bepdakri van 
een kromme tyn (Fig. 3.), voorikoomende 
ièft ie fnydinge van een £eegel van alle de, 
jachten , door (en vlaï; melkers fiand zoo' 
daanig zy, dat den as A^'van die ^ortkoo^ 
ffiende krommn fyn eevmwydig ^ om de ^yde 
ÜS^en di^ de gemeene fneede van bet fn^^ 
dende vkk en de grondrtirkel loodrecht op deik 
diameeter QD van die zelvde groti4'Cifhi 
ftaatf 

Oplossing, 

Indien de keegel CSD gefnèedèii Word 
^oor eeii viak dat eevenvydig is aan het 
|;rondvl^k, zal men eev/en als inhetêèrf!e 
Hooftdeel, kunneft bètoogen, dat de 
rechte lynen MP», NBotj^ FG en CD, 
^evenwydig aan elkander zyn, ieder aan 
ieder. Daar by , dewyl dé r^htenPM 
fpn ^ cirTcels-or^ina^tèri zyn , heef fnien 

STp 



MP = r^P ■ K^r)en B N =3 
(03 >C Tö'f by gevolg ^" , ": . . 

■ » \__«» 

lèn <l«eleiKte idowr 4e.ïynftn; Pp,- «o |tN; 

als U^gre^en taf!i;b^ dezelvde eeven- 

'■■■■ , ■ j '—.• .-_ — f»+\» ' • 

vydige lynen) hpeft men,>l^ , : . r 

jxrgiv uit blykt.d^tin de krorome l3«ieB, 
(die deezeVyae van den .iêegel'te ïby- 
den, verfcbaft) de gèlykvormige mach- 
ten at-f»n ^er oK^n^aftop, 19:- elkaqder 
zyn als de gelykyormige machten ménm 
haarer ibsciffen f ^aar uit dan volgt, 
dat alle deeze kromme lynen'töt het gei 
flagt der Parabels zyn behoorèóde. 

. .. u r : ; ^ ©.Ti Ö. enIT. B. W. 

, -, .. - .. ..^ V- :- ■ V-- ■ ,. :^ 



- - Getolg. 

' •§. 199. Wanneer 'er' een groothti^ 

^f IS, zoodaanig dac MP z=A P 

X/ «y; is het ?igtbaar dac men 'ook 
^OQt iedere ordinaat B N <]eeze gcr 

lykheidheeft^B N r= A B X p i zoa 
tnfen dan ar voor een iegelyke ateciflfe 

ileld, en y voor haar. oïdinaat , is y^ 

z==f X ,devergelyking vanhetgeflagC 
der parabels. Indien p=:i gefield word^ 

is p =2 1 , en by gevolg y r=x ; 

niaakende-mr|T«=:j:i? y^zx"^; welke 
iireederoin een nieuwe vergelyking is w^ 
|»et geflagt der parabels. 

11. Vra.4gstd^, 

5. aoi. Word gevraagd bet gejiagt èn 
l^dxi^, lynen te bepaakrit vmneer bet/ny. 
<•', '1 den- 



Jende vlak de twee zyden van de Keegel on- 
4er den topfnyd (Fig. 4.^ , 0fwel deneenê 
Jteneeden den top y en den ander hemen de^ 
zelve X^ig* s-)i die fneede werden altoos 
Vfrmderjleld: zóodaanig gedaan te zyn , dat dè 
gemeene fneede pqn betfnydenda vlak en van 
bet grondvlak van de keegel j loodrecht op deff 
dlameeterCD van de grond cirkel is f 

Oplossiiïo. 

• Laat 'er weeder veronderfteld wordenfï 
d^c twee vlakken F MG en HLN de 
Keegel fnyden,' cè\renwydig aan elkaii- 
der zynde , en aan het grond-vlak van dè 
keegel; deeze vlakken 'FMG en HNI^ 
ontmoeten het fnydende vlak in de lyneii 
Mm en N«,'die ook eevenwydig aan 
-'^Ikander zyn , zoo wel alsi de diameeters 
FG en HL. Dierhalven zyn FMG en 
HNL, iwee cirkels , en des geeven zf 

:_/»+» ' — ^ ' u» m+» 

MP ==F P X P G enNQ 



==HQ X Q,L ; bygevolgMP 

Q5 Nq 



: _m+# ."» '. !•» •» ^ 

WQ^ =F,P X !?:<>:.« <iXQl.; 
tó»ax de A" PAF«n QAH,fo .«jrade^ aoq 

1» n» . _} <» = ■ • 1t*\ 

en iBrpVï7Q"=rT^ j:^" 5 

ineenigyuldijgende deeze twee eevenree; 
digheeden met elkander, heeft men 

FT X G .P i H Q. ' X ^E^= A P 

dat is te zeggen , de' gelykvprmige 
machten f«4-«> der ordinaaten MP en 
!NQ,, zyn tot elkander als de rechthoeken 
der gelykvormige machten m en w haarei- 
absciflen ; en by gevolg zyn deeze kf om- 
me lynen van het geflagt der elipfen of 
der hyperbelSé ƒ . 

p, T..D, enT. 9. W, 



I. G^^ 



1. GÈVÖLG; 

5. ïor. Dewyl de machten w+n der 
prdmaaten altods tot elkander zyn ah de 
rechtboeken haarer abscüTen, tot dé 
machten m en n verheeven; zoo volgt 
hier uit, dat die Ree^ beftendig is , pa 
das Ican^ dezelve aangeweezén wordei 

^ordeeze,2^: a i oi.p: a ; (tellende 
<da4 de abscifle AP=;:x » en den dia- 
meeter Aa=:ia^ zal de andere ahsotflfc 
aP=::2a'^xzyn; en noemende iedere 



prdinaat y y Itficd men , y : x ( 2a+x ) 
== & : a z=zzf: a; waar nit de vergely- 
Icingeny r±rx (2*+^;) — ,of y 

=« (2aH^?p)— woortkoqmen, welke de 

^igenfc]^aiy>en van het geflagt der e)ip- 
fen en dat4er hyperbds xeffens aanwy^ 
zen. 

II. Gi. 



. §. .202. Wanneer, den oof/pronk ^er 
altaciflen in het midden van den diamee* 
ur 2a geftdd wicrd^ had men AP=zz:+ 

, tn + H 

a+x\pn aPz=a^Xibj gevolg y i 

(jra+x) (flrj-^) =p; a; waar uit 
men .wgederom eene nieuwe vergelyking 
afleiden kan voor dé geflagten der elip- 

' ■ ' '^ m+m 

fea en der liyperbeb, naamentlyk 3^ 

t=z (+a+x} . (a'r\-x\ Si die eeven 

als dé voorgaande , een vergelyking van 
l^et geflagt'der cirkels of van dat der ge-^ 
lykzydip hyperbels word , wanneer /> ;=; a 
of 5 = a is. \ 

^ III. Vraagstuk. ! 

J. 203. PTmd gevraagd de algetntem 
vergelyking vm ht geflagt der hyperbeh^ 
wegens baare mishopers befcbouwt. 



. Oplossing. 

Wy hebben (§. 156) gevonden , d;iü 
de vefgelyking van de hyperbel , tv^eegen^ 
haare misloopers berchouwc,deezen is xy 
z=(r', zoomen aan dezelve (eeven als 
aan de andere Vergelykingengefchied is) 
algemeene exponenten geefc , verkrygc 

meii X y '==Lc j Welke de gevraag-^ 
de vergelyking is< 

D. T. D. W. 
Gevolg; 

' %.%o^é Door dien de beftendige cdtzt 

gefteld kan Worden , volgt 'er dat x f 
c=i ook een vergelyking is van het ge- 
flagtder hyperbels ^ weégens haaf e tnis- 

« i 

loopers. Op de zehrde wyze i« y =F '-:;a 

X 

::=zx of 7 =:i? ook 2oodaanig oeA 
-yergelyknig;; waar uit blykt^ dat de vei>^ 

ge- 



I J4 IjTLCrmsc- ï oir & fe 

gelyking y o£y. - =:J?. vanhetgeflagt 
der parabels i ook weegens de hyperbels 
plaatsheeft ^ waoneer deir^i^itenlt t^ eoné 
ntgaiive of onikexmende grootheid is* 

L Gronblek 

:$. 205. Den inbond vM atk ie kromme 
fynen wier onder-raaklynen ^ derzeher abs- 
ctffen in eene befttndige Rted^nM ttkandef 
zyn , kunnen op eene analytifcbe ^z^ bï- 
paaUvtordtnCFjg. 32). 

* Laat 'er ast^fcföttfüië \jn A M» i^ar 
%e^^]e genoo|ne|i worden^ hebbende di&^ 
lyn AP voorlas,, en aan dé kruin A ee* 
fkaklyn AQ^^ (aan «relke de ordinaat 
ten P M eevenwycfig zyn J f êö nóch 
fiien^hderé i^iMyn M^ t^ , li^aald ufot* 
dénde door den a« iil het punt Tj laat 
f^ döot T de JyirTRv CCT^Wydig aan 
*do ordinaat^» pp getoo^H. spa :^ daar 



by , laat 'er.xioor twee ftippöi M 
en m oneindig. (Ugtby elkander , getoo^ 
gên worden wm rechte lynen MP , en 
mp; MR. en wK eevenvydig aan dé lyü 
TR eil i^ien a« AP, ieder aan ieden 
De vierkano^ »rpPM en m^M km^ 
tien asftngföiesi wotddik :al^ aangrBétfeti 
(tknms} vai detuflbhcfn*i;(rywös APMit 
en AQMA^ daar by zyu de vierhoekei^ 
MPl^m en MRrm of de parfitklogrammen 
MPpO en ]RM(y (die van deeze vierhoe- 
ken niet vërfchülen dan door de gelyké 
oneindige kleine A? Mmo en Mmo) aairi 
elkander gelyk (*); zoö ihea dan veroöi 
derfkeldf(gelyk hier gedaan wórd) daü 
PT tot fA m èehe beftendige Reeden is J 
zullen dfe paraklofirafmnen r Ifc Ma: enl 
5QM0 ook in die zelvde Reeden tot el- 
laad»^-{i )p^Slz7 *ezfc lynoi PT' 
«1 PA /vöóf grondlynen hebben en vaii 
èe zelvde hoogte zyn j by gevolg , zat 
'^es^amgrotifel van it tuÜcben-wytt 
APM&» bet over* een ««ibemmend èm^ 
;■ • • gtoef^^ 

' (♦>Eilcl.:XLrarj. : (f) Efad. I>^.- '^ 



iS6 Ik^leiding TaT bè 
groeifelrm de tuflchcn-wyte AQM,ln die? 
zelvde Reeden zyn ; en dus zal de fom 
van déeze aangroei/els aan de eene zyd&. 
tot de fom der aangroeifeU aan de andeie- 
zyde in die zelvde Reeden zyn (•). Zoo' 
seien dan die Reeden door deeze mm, aan- 
wyft j is APM: AQM==m: m faamen^ 
fteilefide (f) APM: APMQ=s=^: m+»; 

by gevolg kan dien inhoud van aUe 
deeze krorome lynen bepaald worden/ 
dewyl zy een^ geg^evene en eindige 
Keeden hebben met den jrech.thoek der 
ibsciffcDi 

£>. t. ö. w. 

• (♦) Éu61.^'Xfl: 5. (t) Eüd. Xvm: ƒ. 

'. I. Het is xüct aaoogèlyk deri, iphond .wn eeii^ 
fcromme \yn tifctjepa^jcn, zonder behulp van eb, 
^Reekening der oneindigen (Catcul ^(?x jnjinii); want 
daar moet altoo» verohderfteld worden, <fat de 
Kromlinifche inhoud APM gedeeld is ia een on- 
cmdig getal oneindige kleine^ftuJge«3VÖ^; welv 
ke kleine ftukjes, Jangroeijels (Elements) Ver- 
Schillen {Differences) oï Fluxien van den inhoud 
APM, genoemd; worden j by gefyofe 2ai:de font 



Kebgsl- Sneeden* £57 

^to öHe docze aangroei/els of Fluxien , te fawneö 
fetiOQmei^ , gelyk zyn aan den gchcdcn inhoud 
A^m; of wel het ial de Fluénte ot Integrale zyn 
▼an de F/ttxiV MFjpm. 

. • II. Het is verwooderlyk met hoe weinig moei* 
te meti ^en inhoud van eeb kromme. lyn door 
middel van de. Fluxie Reekèhing bekoomen' kan ; 
eD daarom is zy ook aan te pryzen boovèn alle 
finderfe byzoiidere manieren^ die men ten dien 
eiude.hetft uitgedagt;.Qm dat deeze altoos lóoer 
jelyker zyn , en in de meefte gevallen ze€:r bedrie- 
gelyk. . . ' '. 

III. De tuffchferi-wyte of aan^f oei/i?/ Mmp? on- 
eindig klein veronderfteld wordende; (dat is te 
aejagen,'een tuflchen-wyte waar van den inhoud 
minder is als eenig gegeeve groote ) zoo is Eerf- 
telyk de grondlya Pp oneindig klein. Ten twee- 
de ; ftaat de ordiiièat pm , oiieindig digt by dé 
ordinaat MP ; zoo men dan een lyn ^O trekt 
loodrecht oppm, zal mO^ijpm— PM, oneindig 
klein zyn. Ten. derde; zal de kromte van de 
boog Mm ook oneindig min f^eezen, en daarom kan 
dezelve slis een rechte lyrt genöomen worden { 
l>y gevolg zal het aangroeifel MmpP een techtll- 
nifche vlwfhoek zyn , gelyk aan AMOm + para- 

ielogram mp?= ^>^^^ °^ ^^ ?MX?P; 

Hiat i^ te zijggen , gelyk het oneindige kleinen tot 
het èindteenis; waar uit volgt, da« de'A MO«* 



SjI iNLEIBlife TOT Dt 

Terwiur}#oft kui T^onfeü «Is te min syiMIe M 
teigètyk ite den téchilMieli PMOp ^ « Aht 
tal dé ooipfthikte Tisrhoek fMmp, of het tM- 
groeifel van den inhoud APM^ gelyü zfh ttii 
dm ledrthoek H?pm:±LM?X^i Maai P> Is 
cm cMRibdig kMi deel van ia abëciife, by gti 
Tolg is liet wÈm^neifri wnik eéoe knte- lyoi^has 
hHbowA (dobr eene ordinaat to haare alnetfiè be» 
paald ) gelfk aaai den teebttaek rén de èrdteiiÉ^ 
en iKi wëkidigc lilaUe ftak VoU tattie oliié^lw 

I. G£V0L6. 

5i 2e^. Of fdicMn de krotmnc tyfl 
!H»t h&aVti botte fci&t »dèr d^n aS cbege' 
kfeft was (éévdi als in fïg. 33,) i$ ftet 
VooFdel ake «liMiisr wtraditig $ ak maftf 
i*m«ter^»aató5rii4èfnKfelV€t ia ewe »e^ 
Öreödkë ftrtrf» is TOét dte absciflfe AJ*; 
waai laat /èr èen l>eï)aalcl parai^tam 
ASCD iR Wdireevm ayB| en laK '«f 
Twr ^{ tgmirerige 4e eeW^ fimiieiiftel- 
ÜBg igedaati i^rdtti ^ in de voorgaan- 
de rï^oari dan i« het zigtbaar dat ieder 
Ééngneiffi MPpm i^ U'krm^ VM 
de <uAi^Me tüflchen -wyie BCGF» 
fiMfi K»t ;fa^ over^alteaunend mng^i- 

fel 



JfitMQ^o van de ïuffcben-WyK AFGCÖ 
fielykPT: AP=ï=w;», en wem^adedc 
iöm deezer * beide reezen « ^ F G Cf 
AFGCO=w: m dus, BFGC: AFQCD-t 
BFGC of ABCD=:«: «— «i. By gévoljj 

iiBFGt;:^-j^XABCÖ, heiMfteiK 

tooê eetfc bepaalde grootheid weezetf 
kal, Éoo lattg de Boemet i^-^ öitt ge- 
lyk aün nul is. ' 

IL ÖEvdLG: 

$. 207. Wanneer de it#«Aia PêA m toÉ 
4 m-f"^ ^^^^ tneetbaare Reeden is, zal de 
kromme If QS inlioiid gehee]jgc kunnen 
bepaald worden $ zoo het in teegendeél 
eene onmeetbaaré Ree4in i$^ zal de inhoud 
Tinding niec mmder volie^fig eyn^ naiaf 
ïnen zai egcer de zelire niet in gecalled 
dan door naadering kumun. van^^tUi 
Daar zyn dan in *t atgemeAn (leb foor- 
ten van de inhoud- vindingen^ v5or defte^ 
kundige kronunelynen; ^«nentlyk ge- 
heele en volmaakte , dat zyn did dooi* 
«iodig^ ^ wor):eUsEi gecalka ^pg^m^i- 
R 2 zeil 



ÈÓo Inleiding tot ds 
zen kunnen worden ; volmaakte en niet 
geheele , die door eindige groocheeden 
maar die met onmeetbaare wortel-teeke- 
Den aangeweezen worden, en eindel^k 
die geene welke niet dan door naaderen- 
de reekzen gevonden worden, en welke 
reekzen zclvs niet tot eene uitdrukking te 
brengen zyn , te faamen gefteld uit onmeet- 
taare grootheeden. Daar is groote waar* 
fchynelykheid dat de inhoud-vinding van 
de cirkel en van de elips ; van deeze 
laatflorfoortzyn; gelyk gemakkelyk uit 
onze Tbmie af te leiden is. 

L VOORBEWYS. 



J.2o8./«^V»i-z'" dêOTi-z gedeeld woriy 
zal den uHkomJi gelyk zyn aan deeze reeks 

n a» 3» 4» 

I + gw^ z«4-z«+z«4" enz. 

Betooginge. 

Liaat'erecne meetkundige progres zya 

4fi 



Keegel-Sneeden.t %6i • 
fM , 2^ 2;^/ 2^ enz, hebbende. 2 voor 
Reeden f en zy het getal der zelver ter^ 
menrzznj die zynde is de laatfte term 
n— I 

:=f;z i maar de fom van alle de 
voorgaande of Antecedenten flaat tot de 
fom van alle de volgende of Confequenten , 
gelyk eene voorgaande ftaat toe zyn 
volgende (*). Zoo men dan de fom van 
alle de termen rrrxfteld, zal die van j|l- 

n— I 
lede voorgaande =j — z zyn, en 
die van alle de volgende =j — i; hec 
welke deeze eevenreedigheid vérfchafc 

n— I 
— ::X_55 ; s— I =:i: ?;by geVolg IS 

(s-l)l=\S-Z JZyOÏS—l=ZS-Z J 



n 



en dus xs=:— — . Zoo men nu nog cehe 
£—2 

méetkunftige ƒ rö^r^x heeft, welkers ge- 

n ' 

tal termen ==m is, hebbende «" voor 
Rteden, zal inen<leeze gclykheid vinden 

» *» ■ 3» ff .n(m—x) 

(♦)Encl.XU:S. 

-: ' R3 



• aÖi iTïtElDïHCr TOt DE 

=t:*>^^; deelendp deeje progrt^ 

\n 

door elkander als meede hunne fommet?, 
heeft tnen 

'iHTz — ""^ t ^* Sf i? ^^-^} 



D. T. B. W, 

Den Sctiryver «egt in 3yn Vporrecdeu , dat ilee: 
»e Grondles door den Heer Landen is \iitgevon- 
.iJea ^ eo dat dezelye heoi dopr een zyner Vrien- 
den is meedegedeelt." De Heer Landen heeft in 
^t Jaar «75^ , het CfötW£i|) van eep mieuwie Re^- 
kening uitgegeeven , voerende voor tytd i^ Dif- 
fourfe concerning the R^duêl ^nalyfis^ d neno 
Vrancb if theAlgebrtsic /iirt. Welke flïiiM»« I^a- 
jfieoii^^ daeze Grondles gebouwd is; maar dien 
Engelfcbe Wiskunftenaar [geeft het zelve ionder 
tM9tQQgibj^ Bet ]$ bier de j^laats niet deeze B.ee- 
kening te onderzoeken , het xy gcnrreg-aan te met- 
ken dat den Heer Lawkh vt^öieeni , dat ^ «tn 
4ïct eigen gpbruik zal 'weezeö , ak de Fltfxie Ree- 
kening \ «en heafdieiodft. eeii\tioikQD^ "Stuk hifa^ 
Y»i in 't ligt te geev^n. 



Kbegel-Snbebek. Bêi 

IL VOORBEWYS, 

f. 2op. Word gewqa^d te i^pajulep , ie 
Jnalytifcbe waardy der Onder-raaklynen vaji 
alle de kromme lynen door de algcmeene Ver- 

f» n 

gelykingy z==x aangeweezen. 

Oplossing, 

Laat 'er een frtylyn wMT ( Fig. 34. ) 
veronderfteld worden tf zyn , beppald 
wordende door deij ^s PA ia het punt 
T, en zy gefteld, dat de absciffen A^=; 
ff, en AfK=zz zyn ; laaten ook haaren over- 
f^ftemraende «MJItiaaten PM;=y ea j^ 
;;=« gefteld woydep. H^t is zigtbaaf 
dat de Reeden vaq VJ^ tof 4e onderraak- 
!yn PT eeven dczdve is als die^ van 



^ AMPT. De yergdyii«g y^zzzx 
geeft 3f=::i? ; op Je zolvdeiiryée is « 

• ' TV' f ! 



R4 



^<54 .INÏ-EÏOING TOT flfB 

m 

=2» i by gevplg^wi— PM of m R=ir 

n n 

^m — ^m ^Q Pp Qf MR::=:z — * ; en ora 
öatPM: PT=niR: MR is, ^^\ ■^== 

n n I . 

- «-4 ««14 

zyn i deelende c^an den no^m^r 



z X 



door z en den teller door 2*",envermee- 

n n 

-nigvuldigende door z"" * , is jx~^"* 

x(-f)"-l 

. ^ . — — ^ i ftrfleqde kortheids-h^if- 
iien— =;: I, heefc men weederom ^^ 

_V-i r ^1 

^ 2- X ll-rj het welkedoof 

i-t 
|iet voorgaande Foorhewyi Verandert ia 

4f3at'et nu veronderiïdd wordeo^datdelyn 



Ke£G£i:.-Sh£sd^sk. %6g 

fm zich met PM vpreenigt , danzal deon- 
derrfnylya in een onder -raaklyn veraff* 
deren, eii dus zal AP of ^=Ap of 2 

worden; en by gevolg -j-of ^=1; maiff 

den teller van de br?uk die 2"* ver» 
meenigvuldigc , is eene meeckunftigè 
frogres welkers getal termenmrn is, en 
den noemer van die breuk is ook eene 
meetkunftige progres , welkers getal ter- 
men =:m is; by gevolg' zal deeze breuk 
veranderen in een getal n cenheeden ge- 
deeld door een getal m eenheeden,'dc- 

wylfc=iis. Da800k|^=:2;^ X~ 

n . , 

of dewyl * ;== 2: is , ^ »* = 






J5 . 5> 

" ; fieflende dan y in de plaats van x"., 

heeft inen|^ = ^=^;bygevolg 

P. T. P. Wi; 



è68 iNlEtDlNÓ TOT »E 

Hoe wel onzen ichryver de GrondJes van dcm 
«eer Liuuhn bter gebruikt om de oaderwakly- 
oen t^ vinden ,• 9po ^^br^ijtt i)|r ||9ch^ns d^ 
manier van djen Meetkonftenaar in 't vervolg 
Biet; naar dat iaat sist sjki dat de wy»e van 
onze Schryver in verre naa zoo algemeen niet is 
als die vgn den Ifeer taanden , zynde maar 
?IIcqi jgoed voor de par^boWfche kronjme ly^ 

mn door de algramie rcn^ykme ^'"«jrW 

m^iküP wordep yan datgeflagt kromró^ 
ljfii«n , vrtike dgof de «Jgeoieeae vergaf 



m n 



ijpg y =3E X aaogeweezen zyn j Jeieyl 
dé onder-fteklyn-van aHe deez« iyoen in 
eene beftendige Reeden is met de abf cif- 
'fe j' gelyk uit de vergelytdng PTsr: •-? 

m: n=?1t: x. Ook zal de a/gemeew 
Poma/a (JJ, 205 en 206.}' faa da tid- 

f(?ben-#yté^<)f5flhoud APM= 4--xy, 

- ^^ ver- 



ivfranderen ({blletide voor y éés^dfi 

Fiardy ¥^ ; ip APM = -^+ir «*" =? 

;^ o? ^ . Opde zelvde wyze zal de 
htmula vzn é^n inhoud der aanvuJfeis 
i Cmplemms) A Q M ; in A<^M srti: 



n r:* ' n 



vetaoderen , ftellende voor x deszetvis 



waardy i 



m 



\l. Getolg, 



J. fillf W^BfWW V v*föB4erW 
word dat de absciflen AP en Ap aan- 
groeijeode zyo eevien aU ife telkaoiliée 
^gfÊS^o. u^%. 4.-5* j5. 7. en»,, en 
4gt d^ E^nbHdpi vejrfthil vw deeW f«- 
^w , eeoc oneindige kleinen zj > zoo wel als 
f» 

ledere ordinaat y r=?ï* ; is het teiaAty- 
kêlyk d^t deeze ordinaaten xMt an- 
ders zyn ak de termen van deeze p^gM, 

alle tot detnacht -^ vffheeven; by g^- 

'Tote jalde fpm van alle deeye ordinaa-, 
? - . ;ten 



2^8 iMIrBIDXKG TOT BE 

ten , of den inhoud van de geheelekrom- 
me lyn » gelyk zyn aan de fom van alle de 

n n n . 

termen van deeze reeh o*" , i^ , j? , 

m n w 

S"*, en zoo voort tot aan x*"=€»" 
toe , cm dat men altoos yeronderftellen 
tnag, dat eene bepaalde abscifie AP een 
oneindig aantal van deeze oneindige Jr/ei- 
ne deelen in zich bevat (*). Op dezelvde 
wyze indien 'er veronderfteld word , dat 
de deelen AQ,, en Aq enz. of de ordi- 
naaten PM en ^ (die aan AQ^ en Aq 
gelyk zyn) ook roeede in zoodaanig 
eene telkanftigie Reeden aangroejen , en 

m 

dat iedere abscifle xz=y'' is, zoo zal- 
]en de lynen QM en qm enz. de niacbten 

— haarer ordinaaten zyn ; by gevolg zal 

de fom van alle deeze lynen QM» en qm 

^bz. of den inhoud van het aamuljel 

MAQ^ de fom zyn van alle de termen 

: der reeks natuurlyke getallen, alle tot de 

zelvde macht — verheeven. 

n 
(* ) ae de Aanteekening op de volgende 1. 



S!bé6b£<Sneédbm. iC^ 

III. Gevolg. 

§. 212. By gevolg geeft de inhoud- 
vinding der kromme lynen va»- het ge* 

m . . n 
ilacht y z= X j ook de oploflinge van dit 
Vraagftuk. Be/om tt bepaakn^ der gelyk*^ 
vormige macht en van alle de moogelyke getaU 
hïïy begreepen tujjcben nul en het oneindige. 

wyzen ons aan wat 'er gedaan 
moet worden om dit Vraagftuk op te 
lofTen, naamentlyk. Doet de eenheid tot 
den exponent van de gegeeve tnacbt ; en 
deeld doordeeze nieuwe exponent de laats- 
te term of bet grootjie ^LWgTOQifel ^ verbeet 
ven zynde tot die macht , welke de nieuwe ex- 
ponent dus vermeerdert aanwyji. Wy zul- 
len dit door eenige voorbeelden opbelde^ 
ren. 

§. 213. Laat *er begeerd worden te 
bepaalen y de fom der onderlibgen mach- 

, ten 



ten - van alle de nataurlyke getallen dJe 
begreepeniyn tüflbheö tiül ea het oneindi- 
ee De fom der eerfte machten zal volgpns 

de Ftrmk ;^^* " gdyk zjö a«o j «♦' 
__<3oX«>. welke den inhoud is van 
cMMrlehotk doot de vergelykioj » y 
=s=«*aaoge«reeaeü,en waarvan de aan- 
trtdftis (gelyk bekend is) van den top 
afSt «an de grondlyn toe in eene tel^ 
kundige /.fOgw toeneemert. Volgens 
dèeie kelVde Rmuld , tullen de looraK 
èét ft** 3^, 4*^. *» 5^ macht3tn,coi. 
ftfyeimetik gel^fk «yn «ih J «S { «•* f 
•6 SI***' KWéll JOo gcöakkelyk vind 
lAen dè fottt v«m alie d« wond» vün dte 
ttltde mkt iJttWWlykfc geaUeft ; wan* 
neer *er in den expment - , «sr: t en ♦»< 

>w^of/yi gelyk getteU word aan i , *, 
3, 4, enz. want de fom van a|le deeze 
#^s 5*^» 4*^» wortels' enz.i skU gelyk 

on- 



onverfchillig wat waardy *er aan de breuk 
-^ gegeeven Wètó. AÖe detee fommen 
zoude kunnen aangeweezen worden 
door onderriphillende ihachten van x ^ ixk 
de onderöelliüge, dat deeze x in eeft óli. 
eindig aantal gelyke deelen gedeeld is (♦)- 
en dit zynde zal men voor de Tom det 
^^» i^f wortels enz-, deeze wiardyén 
▼iödea |«% f te% f j»% «, „o ve^vdf 

<♦) HoetiFel het gtialMiDei oaamd« gttwii, 
kan heteelve nochtaas door eene emdtge groot- 
heid aangéweézéh wófdeh , als by vöötbfeeld 
door teen lyo ,• ttewj^ titti iegelyke iyft g^oM 

ef JseatetdeQ. 2ie Keil Meiding tot detT/Mur m 
Sterrekunde^ in de Aanmerking op pOfg. 22. 

<tedlindeidil^aUe4eni«t:kteli»i d»i^Qft]Eb 
lyke getallen van i tot in *t oneindige te neemen, 

zal. men tot cbn êosfon^t n der groethejd x i% 
eenheid roe?^ en die gróofhfeid d»s veriÉeettó 
io^izifii vermeerderde ex/>o»e»tdeeIeni by^vol^ 

ijal de tem der x gelykzynaan x , 

IV. 



ti^ Inleiding tot db 
IV. Gevolg. 

^^. 214. En omgekeerd; naadien etst 
iegdyke grootheid aangemerkt kan wor* 
den als de fom van een ttth natuurlyke 
getallen, alle tot een zelve taacht ver- 
heeven; Zoo kan het aafigroei/el van zoo- 
daanJg een gfootheid geirfakke/yk ge- 
Tonden worden, door het teegenge- 
Helde van het zoo eevene betoogde j 
't welk hier op uitkomt- Vermeenigvul- 
digt de gegeeve grootheid door jgyn expo- 
pertt, en geeft aan dezelve eene andere die 
van de eenbeid vermindert is^ .deeze nieu- 
we uitdrukking zal het gevraagde aan- 
'gtódfel zyn. Om dan de aangroei/els der 

grootbeeden \ «% I *S ? «^, ^ ^^ aaa 
te wjzén; fchryft men dezelve als volgt, 

■2''3 4 * 

en ^« } ofwel«,^%a;%en— X . 

waar uit rblykt , dat de voorgefteldé 
grootheeden de fommen zyn van alle 

':: : de 



K £ IrGf^t 'hS N SS D s y^ ^70, 

de mopgelyke. ^ of van- alie de Jtnooge- 
lylci? getallen in 'x begreèpen , verheevea 
zynde tot de machten i , 2, 3 , efiz: p-i; 
ea dat di^ aaagroeifiU ook bepaalde m 
eindige Cö^j5rf^«i^» kunnen hebben, ge- 
ljkp]é0Lts heef&Hi de algeméenè Iirmu& 

m , . ...» 

* ir Het is dan klaarbiykelyk ciat men i* 'cjool 

»+i 

X ■ 

iniddel van. -^^ weeder kan vinden ,• dat is te 

*eggen; die macht X wtar vart de&rn ^^^v^- ^ gè» 
geeyen-isr doende ten dien einde maar cene tee- 
gengèöelde teweiking ,• naamentlyk. Trekt vaA 
'^én Exponent nf t de eenheid af en vermeenigr 
vuldi'gt de grootheid door n+i; de uitkömft zal dé 
gevraagde X zyó. 
De grootheid x kaii du^ tefchouwé wtfrdeft 

als het aangroeifel van — ^-qjj^ , en inderdaad 

èe^^'de Eenheédèn in #elkë x gedeeld is,.orf- 
^ndigec'klfijlip fi^e^ yan dezelve ^yn» behoor? 
de men ze aldus te teekenen x; (eeveo als men 
de Fluxienoï oogenblikkelyke aanwafleh 4er hQ« 
grootbeeden teekend ) dus doende zal :^ = i 
,- , A S zya 



if4 muil llf«¥ti'f 1^1 

; • .. .... ^ y^',- . •. . 

«x'at gd^ aan 4= — = *^ » .Eevet «*» 
b de 'A«xl« T|n «f *geli*»aa| ««' "^ . . se * 

'•*^* ■■,■•• 

ILI^ daar de Reeketiing det cmeb^ge op 

mlk€-«ese lUekeou^ zoude wülen ^bc^mwii 
(Wc Toornaamfle Werktiuig waar m^ eo^ 
tóickkingèn h onae Eeuw «Jaan isrerêea) 
^feeten wd adht geeven op het geiJs^ & 
deze twee laatfte $^, inen «iet 'er dat de J'Wntc 
öf Jntf^raa/cReekening, het oöfgékèfe* feiNA 
Mi«» ftettMr. l>06rdei;^^yM^lbeeMftng 
leid men het miMl^tf vaa het oneindige kUinit 

te weetai--5;qpjp ^^^^ ^xj^ ea4e^R«flr•i(R6^ 

^^^ • \- - - - 



ilAN- 



r ' ■ .• :) 

AAÜMEKKIMGIh 

> 

%. %i%. Men zöQde deeee 7W»r ii»|[ 
Vtirder Ininnen uitbreiden , trelke indeiv» 
daad niets van de Diff^erentiadl en Jkf^ 
graal Reekenmf^ yorfcljik , das ^üeen dat 
men in die Béreekenitige bét oneindige 
lüeioe ded door een teeken ognwvlt ,-en 
dat bet zelve hier gely k aan de eenneUl ger 
tteld word. Het wielke ifetöf^ Qok Qp 
de zelvde Wyze heeft gedaan/ in eeit 
klein werkje dat ^o bep^eiilde van zyrie 
Grond- begihtzélen gêplaatft ]s,in dewel- 
ke deezeó grooten M^n be^ipd. ( e^ven 
9I3 wj gedaan bebbéo ) met d? inhoud* 
yindiog der kroionje lynen vaa de ver- 

lyJiing i" ^r^s'^'i. m w^e vpfgejyklqg 
èy niet alleen de inhoud- vinding van de 
aodste knvoBie lynen jtoepafl , cpa^r ;elfs 
Mk Juwe G$h^^^^ X^9ificatim)f 

€f ligb«midyk«fi ti^iaiid {mhm^ure) der 
fygliMnieii s^Olinxine zM^artans nilHapwi" 

S a^ " derf. 



f^ Iklbiding tot pk 

den. Dit gedeelte van ons werk kan ds een 
aanmerkiü^ aangetieniwordfin op dat van 
den Heer Newton » het welke voor tytel 
yoart* Mefbodum # . • • &€. brt- 
xitBT 4xplica$êm potiüs ^m accurate dei 
mnfiratum. 

\ IV. V&AiGSTüfit 

$.216. PFord gevraagd om door middel 
van een reeks den inhoud van de getneenen 
parabel (Fig. 32.) te bepaalen^ 

Oplossing. 

i 

Üen inhoud v4n eeriparabel-ftukAPJVf 
kan verortderfteld wordeii uit een one//7- 
dige grooté itieenigte ordinaacen re be- . 
fiaan (*), hebbende voor hoare absciC- 

fea 

(*) Wien' men éenige ttoeitehad oth zich eeö 
inhoud 5^oor te flellen cBe faanien gefteld waff 
uit rechte naad elkandef geplaaclle iynsa^ om 
dat de lynen geen oppervlakte hebbende zy 'er 
ookgeenc voortbrengen kunnen, hoewel uft nog 
200 een meenigte beftaatide; kan meii die op. 
pervlakte APM gelyk ftclfen aan de fom van eem 
V , on- 



Ikn alle de moogelyke deelen irs|n 'dé at>t« 
cifle-Jyn, weljce deèjen alle volgeós eene 
telkunftige progres o. x. 2. 3. enz. aan- 
groejen en welkers verfchiF, een- on- 
eindig klein deel van AP is ( zynde de 
eenheid ). Alle de ordinaacen nu tot eU 
Jcander flaande als de vicrkancs-wortel^ 
baarer absciifen ( $. 24. ) zoo zullen zy 
ook tot elkander zyn ais de vierkants- 
Wortels van de termen der reeks ,0,1, 
£9 3> enz. By gpvolg is dea inhoud 

van 

oneindig aantal kleine rechthoeken AFptii^ heb-., 
bende voor boogtens dé ver/chillende ordinaaten 
van de kromme lyn , en ieder in *t byzonder eene 
gelyke grondlyn Pp, (welke Pp een oneindig klein 
deel van AP of x gefteid word te zyn» en hier 
door de eenheid is aangeweezen ) nu hebben alle 
Jeeze verfchiilende rechthoel^en APpm. enz pene 
gelyke grondlyn , dief halven zyn die tot elkander 
als hunne hoogtens {Eual. I. 6 ) en deezehoog* 
t€ns zyn de ordinaaten; by gevplg is de fom van 
{alle. dee?e kleine irechthoeken of de geheelen iqi- 
Jioud van de kromme lyn ook in dezelvde Reeden 
'als die ordinaaten (Eucl. XII. 5 ). Dus ziet men 
lioe deeze twee véffchillendé wyzen op het zelv- 
4de uitkoomen» boewei 4ec??e laatfteü alleen yol» 
l^oomea Jyieetkunllig is. 

S3 



[ 



tg^ ÏMttLtmtmv TOT m%A 

«•É ki^ ftrfkd-ttoeigsiyk «aa <k fom 

èet termett tan iea» ttdfer o , t % ft*, y 
ftUf. .^'■== * • XJeemgodc de fomvoU 






geni ^e ftHwIig^K j, en 

kende iftr=:« en ni;==:X, «Uden inlMM| 
tan het gegeevfe ^abd-ft«* gelyk ey» 

^ftn|«'=4Jtjf, ik^üende jf in plaats 

vxn!(\ Deezeft aHnad il eeww 4p«e\i^ 
é:*l$ die welke wy reeds op eene andfc 

JQ. T. D. en T. B. W. 

. |. UI?. J?^ür2 ^evrangi ten vAovA tt 
/fijnst timjM b//^-iW€S24P<^^ n*> 
loft %tpa»idh vftw i0R<é0iC9«Mi don «f ^ 

ifk éwonime J^ fin éêor -êêu oiJmiua PMj 

ytnrftende ém m^muk étr mbsf^ m lm 

middelpunt. 

Of- 



i» fiftmvliikt^nat vier ipligiKM^l ef^ 
vntgd «orë«B« w i»m» 8M<^ V19 

Hk §m m^Bë£ 9iBt«} ^ig^ 0^4 al- 
kander geleegene ordinaateq velkers 
fbjSÜfeU SfVW ?P9 ajHïj^oejen »U 4? 
i«jkwpftige progres 0,1,2,3,4,5. «nz- 
Vibt>f adf «en oqeindig klein deel van AP 

101. wtid^ ( N^iiMi l^m^^fméê ^b^ 

4er eli^ i^-SpO I* gevaaden te ijn ^ 

,«n trekkende de wotte! uit dezelve, ver* 
Mum JP«» ^figz? P9#difi? ;;«^ 3f :=?;-j 

'm M fo^mmm > lüMMntifk * 1 . ^^ 
»— JL-2-^.X, enE.beftcfldif*y«v<»«f 

jjg^e ordinaat y; indien tnèn de foni: 
vjLO^l'e de rgoggelykè prdin^aten nee- 

' 's 4 . !fm 



men wil; moeten alle deeze Co^iente^ 
vermeenigvuldigt worden door de foin 
X van alle de moogelyke x , verheeyen tot 
^e machten wier exponenten (tyndedë 
getallen 0,2,4»^- ^nz* ) a^n ieder d^e- 
ier coeficknten beantwoordende zyn. 
Maar hét is gebleeken door de Farmuh 

5J+^* *" » dat de fom van alle de^ze on- 
derlinge machten gelyk isaanXj^J Y^^^ 

tnz. by gevolg zat den inhoud van het 
èlips deel CPMB door deeze reeks • • 

^*. 6a* . 4pa^ illq/^ 1152a» *^°^* 

aangeweezen* worden. Naar maate nii 
dat X klein is in yergelyk vanö,zal dee?^ 
reeks ook rafler afneeraen (* ) en by ge- 
volg ook eerder aan de waare waardy, 
naaderen. Door dien nu totnogtoe 4^ 
fom van deeze reekzen niet volkoomen* 
heeft kunnen bepaalt worden , is den 
inhoud, van de eïips eigentlyk bok nog 
niet dan by naadering gevonden. 

L G?- 

(♦) ZieMaclaurin Traite d'Algebre II, Tartte 
Cbapitre XII. 



]: h Gevolg, 

218. Wanneer «=a gefteld word,^ 
IS het ykride deel vm d« elips =z;r 
fl6 — Jtf3 — is ab — ïJatf* — 1^ ró , enz. 
pf ^AX(i— 8-^4ï— n»— mien?-) ^mar 
yan het viervoud , gclyk is aan den iur 
houd van de geheele elips. Wani^eef 
lK=a gefteld word , eeven als in de cir- 
kel, zal derffifejii^(i-J-i-^-,^„enz.) 
den inhoud van de [cirkel aanwyzen; en 
hoe meer i;erinen 'er genopmen worden 
)ioe na^def dezelve bepaald^] weezeq^T. 

JI. Gevolq, 

^. 219. De oppervlaktens van twéé 
eiipfen ftaan tot elkander als den recht^ 
hoek haarer aflen. Dit is een natuurlyk 
gevolg van dat ieder derzelver gelyk id 
9an 4ab vermeenigvuldigt door dezelvdQ 
reeks i-J-^enz. Daar by volgt hier 
nog uit , dat indien 'er een lyn c genoo^ 
men word» midden eevenreedige t|iC- 
fchen acnk^ zal den inhoud Jiran^ de 
S 5 • elips 



fft iüMLfSnia f •« »% 

dips gelykzyn aan die van een cirkel mee 
4e ftraal e hdckccfvtsi earen als men 
reeds ($. i lo, ) betoogt heeft. 

• ■ ■ . '. • ;.. .' .'■''. •• 

V. VllAAdSTVK. 

' f. tto. f^i fiwaêfi èen Iié0ui vêH 
tan byferbtl-detl. AC<^M t« hpaakê 
(Fig.a«}. 

• Wy he^9 (|. ;«!,) jetooot, A^ 
wmMcer nen ^o abseiflbtr C<^op d« 
tweedenas neemt, en.clat.h9ar ordinaa* 
ten QM eerenwydig eyn aan den eerf- 

teD_as,Jgn ook qW; Ö^-^QB' e= 
CA'i C ü' if ; xoQmêQ CQjsssx ^\i » 
QMs^sy, AQs=:ia en CB?»!. i| ï'l 

^-K'FT^- Q«bin<l#n4e deete wort«l 
«fiwHheid, heeft «ren y 55=;^ X\. , , 

. • . Doen-T 



Jiofaadt Ueadvde reodeBeoriRgra «k mi 

ibm vw ietkrecerm d^eaiK «««if . ziddf 
bypBiiMlif(iieialKNid ACQAf fielyJc sf% 

^^ n^ maace x kkSnder ii filt I. * 

I. Gevolg, 

....•,•■ -) 

-{. «91. Wffiaecr js??^ esOeU vofid, 
«•1 den iobowl «as liet hjfabd'&ak 
^yks^nwtk^iX • • «^ r • > 

«n vanoeer de liTfotbel Gt/l^atytlig («pw- 
lBt0r/) is^ of Jwc geeae op» hec aeMb 
•ttitkow:, vaBoeer 4:;=;:^ is, xsl <^ ^ 
perbolifcheh inhoud ACBH <ely^ J^ 
aan het vierkant «* verroeenigvaldigi 
door deeze zelvde re^s; op de welke aan 
te merken is, dat wanneer jneneene on«- 
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gelykeydige hyperbel met eene gélykzy» 
Uigen vergelykt; zullen de iQboudden of 
Jfh van dezelve , op een en zelvde abs- 
(üfk genoomen , tot elkander in de eige 
JU0den zyn als de ongelyke aflèn, Bj ge* 
volg geeft de innoudvindlng van de ge- 
lykzydigen hyperbel , die van alle de an- 
ideren; eevepah de indhoudvii^ding v^o 
fle Cirkel die van alle de elipzen geefa 

JL Gevolg. 

$. 222. Indien men van den recht* 
•hoek CPMQj=s:xyden inhoud AcQM, 
-aftrekt, verkrygt men dat der halveft 
^Segment APM.- Op de zelvde wyze kaa 
.<|leii inhoud bepaald worden van de© 
Seêlor CM A^ die befloötèn is door den 
diameeter CM, den eerften as AC en de 
'kromme lyn AMM, wanneer de ^CQM 
rn=ia?y van den inhoud AC(^M afge* 
trokken word. 



VII, 
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\ 5. i2^. JPeri gevraagi den inbmid te 
bepaalen^ die begreepen is tujfcben dé byf$ré. 
bel en baar e tnislooper ( Fig. 35 ). 

Ol'LOSSINt?. 

Deezen inhoud kan aangemerkt won 
den , als béftaande uit een oneindig aan* 
tal kleine rechthoeken (eeven alf B&/L) 
hefibende elk ia \ byzonder een onein* 
dig klein deel van een der mi^loopers voor 
gfoadlyn^en voor hoogten» de corre/pon* 
de^rendeordiosi^xenBL. Alle deeze recht*» 
hoeken een geiyke grondlyn hebbende, 
zal de fbm den;elver of de hyperboli^ 
fchen inhoud 9 als de fom van all^ 
die ordinaatfin zyn. Daar by beeft mea 
(S^^osOfi^ïien, dat de algemeene mia» 

ioopers-vergelykhig deeze is, x y =t 

m+n ' . '■ n • 

c , of (lellende c nnii , i$y=:S. of 

x^ 

wel 



(§. 2ia,) zal de fom van alle de y (of 
4ifmiêk9p9n iaboud) -«eli^.xfii m 

lA^«ï"s=^ jty; aKoo men deezé 

FonmüA op, de hyperbel toepaft, maaken* 
cle 191 en nzü=zi^ zal de muh^pers inbond 

gelyk zyn aan ^; welke altoos eene 
ofaeihdige waardy weezen zalj otii dat •- 

-"•■' 0; T. 0. W# 

ffèffhan iMri i eniMartm di0 hiiitdaad m^ 

iefAeÜ is ^ifi virgtlyk vao fméH ^nt Hfi^tf^ 
^blt^ gnegt imrd onHnüg te tyny mant 
lm vneiniige Jaür hief en in V gebetle ioêek 
van gefprooken word^ is ngemlyk anders niü 
ianeen betrekkelyk oneif^g* 



VIII- 



-Sig<fkfi.&irff0iti^ ^ 

.yïlL VRAAOSTülSi. 

, f. «*i» 0^0^ g^magi m Aar. imt 
Jielktindigeteeh 4en mbtud aan te wyzttt 
èêii 4é effUrvMti A BL K (f tg. jy. )- éh 
kP<iffmkiÊifftèmèitAei.mMmnh è^ 
ptfM t «* éÊÜ. AB «4» i«<irr «tr/is^,- 
m fmi. vétkmum AKn Bh, «p ÉtmiH 

Om eC9 nitibOBill «e iiakoMMii ^ 
^fcbil^ade ii vao tec iweli veorgau* 
4e, nika wj opeon der miitoopen hel 
deel ACpja fteöeo , «n dea oor^onk 
éer ibsCiflèn *'!• dat punt A he«nen;, 
andtande Adv «>f ADass :tf. Door d« 
«iwl« iMwt A «aHm nry een scclnt AS 
»d*ai; «tv««wj«g aan dM aMte^M 

«B4»)99eiiiiL«t09iiéd«r^£3$sy^ 4imé 
«Mm «idcrAtl^ip Cü drc{>t^«4« 
Ik D«ryl«u Bp0L«f CDXDJM«^ 
CAXAK is (j. IJ4)', heeft nfto (arfx)y 



sMt .ÏHBBrwHa tot p% 

=zac; by gevolg y=;^^;yen jJeeleii- 

de den teller van deeze breuk 'door des- 
ex I cx^ ex* 
adft noemer, isy=^——-t" ^— V^ 

enz. of=i=cK(5 - a^l!-|r» ^ 

dié des ceedrder afaeèsieli ztfl naor maa^ 

te X kleinder ak a is. (7m de^aanmar^ 

Itiog |. 217.) neeméhde de fom van &U0 

de termen , heeft men voorde müopperi 

inhoud ABLK of ADMK, deeze waai- 

j V.. /xrvsf» V «»-«?♦ V«^ p„-\ 
dy cX C-S^'-ii+jr.-^^+iSï'^^^V 

cA'ftrflende de twee lynên •A:Ceh 'AK 

gèlyk aan elkander en ieder gelyk aarf 

aeèénheid yi^ ABLK tfADMK^=^ 

i:,J^LL.^-^^.^^ ètiz. Zoomen 

inpltats van den öorfpropVdei' ^ naar, 
ab kgnt vanF.te neeaien,.Mezelye naac 
. ^ kant van C nam; of, bet geene op *o 
f§Wde latkoiftt, indien 'er'^eöne hyper- 
fcolifche opper vlata», als AGHR^vpaagi 
9^iérdi behoeft men maar jade fievonde 

fieks. c— ^+ enz; (voor dè wkardy vatf 

- ' - y 



f V|erkre^g[ea)r4e» «ndcena^fl te aee, 
men, waar door die reeks in y:=^e'^ 

*7 + ^ + ^ + ^ veranderen zal, 
Neemende de fom van iedere term 
(ftellendè altoo» AC~:AK='i) is 
AGHK=;^4.^^'-L + t + en^ 

Bj gevolg zal de algeineenè reeks x ? 

^ 4- y + -j- +:enz. de ini$loopcrs op» 

^vlaktens aaniiryzeQ, aan beide de 27-^ 
|}^n: i;an de rechte lya AK ^enöomen^ : 

b. T.D. tV; 
t ÖEYÓLé, 

$• t25. Wannear de lyn GB=rfr gé-* 
iceld word , dat meó eene andere absciifA 
^D=2i neemt \^ietis öörfprönk in B en 
^iens ordinalat DMczr^ i$ , en dat CA=± 
AK=fl genöomen word; zal de hyper^ 
bolifche vergelykihg deeze zyn ib-\-z)t 
=«*. By gevolg zal iedere ordinaat 
^m het d^LBTX zynde) deeze waart 
T dy 



na Isitnisi^t»* Bil 

zb Hëük ih'eéhé Vnéinaig^' reeh.t^ Ifé^ 

i^é^éndè «ie fcravah cliè rwfe, zyn ^< 
6ppervlak£eo8 Ll^DlV^ o^^Nehz. ledef 

aften deèze r««^>gefykaan iifiiVó(3/;giika]^ 

bi9t g«enr op. k zei vde uitkomt , wanneer 
^e oppervlakte ABLK=LBDM ge- 
field word, herfc ipeasd^eze gelykheid 

T ~iï5 + lïr H- enz. ==««-- *f 
^-f ein;. ibfeeie rifeiyefr éfet^ên.'veël fer- 

8*' 

mpa hf^en4^ en de onbe^alde grootr 
heedefi in de.^eiykfbjBclige termen tot <{e 
2clv4e tnacbtehverbeeyeo zynde> zoo is 
iedere term van de eener^ib gelykainde 
(eegen pvetfl^ande ih den inkeren ; en xlutf 

word 



He vrybey>on&i=3<}>rf-:Citetft8llettj hd: 

CA ofiü: CB of tf4-i;=z:Afi..«r /é; P^ 
of it. ji^y ge»Qig jg CA: -GB=:£&r~<:;A? 
OD-^CB, lidor dfen AB==:<CB~.XA 
ea \i|D=:CO — Cfi.; ^jur «it ^deeeeig*- 
JjcMieid worftkoat CA <CD_CB>=CB 
^CB-^CA) «f CAHCD^CAXCBss 
C ^f-^MCfiX CA é tü CAXCOsxCB" ^ 
by^ftvcdgsokCA: flBrrrCB; CD; en 
éü tjK 4t 4llnaSktk CA^ CB «n CO 
(:wiertvtr&1illleit AB'«n JB^ifi deigéïji^ 
ke^ofqfopvlttktei» ABüK eniL8DMt«3n> 
iBJasate -iMetkaiiftige '^r«f. 

^. ji-iff: ïod^fhën dafi asn ^ImÉ^ «bé- 
ciflèn CA , CB; CD <n <y herft , ^ 
in een me«dtuDllige ff^ei M.yn , zullen 
de hyperbolifcbe jirgas of inhouden 
ABL^y IfiDML, .«■ MQSN , die o^e 
>fteflbtittkoi^z«r:Atactibn Jtittn.^(d[> 
Ta kaft- 
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kandergelyk weetén. By gevolg gróejeff 
die JrKas ABLK, ADMK en AFNK tó 
in eene telkanftige progreTj wanneer de 
absciflenCA, CB, CD, en CF in eene 
meetkunftigen aangroejen. En dus zul^' 
len deeze hyperbolifche JrSas (tolgens 
de bepaalingen der Lögariihm) ook de 
Logarhkmi deeze? absciffen zyft Waar 
uit volgt, dat de Logaritbmi doortnid^ 
del van deeze hyperbolifche Aféas bere^i 
kend kunnen worden ; en ömgekeert. 

Dit alles is eén gevolg van *c ^eene 
in het eerfte Gevolg beweezen is. De* 
wyl nu deeze Theorie zeer fraay en vaö 
groot gebruik' is , in verfcheide deeïen van 
de Wiskunde, zullen wy dit wat uaader 
onderzoeken; niet twyfelende of het 
zal den Leeger ftift Qiia^ngfenaam zyn^ 
en daarom zullen wy ;in de volgende 
Grondles nog een nieuwe BeeDOging vaq 
deeze waarheid geeven. 

V. GEONDIÉff, 

% 227. ff^anneer men een ttcks aisd/^ 
fin CA, CB yCD en CF bei/$ , jmlfte m 

ecnf 



Ml miithmjligc êivew0$di^eid tot elkander 
zyn: zullen ttn U dewrjcbilkn AB^BD, 
en OF ook in em meetkunftigs eevenreedig^ 
heidtcft elkander zyn; Ten 2^ zuUende bym 
perboUfcbe Arëas of pppervlakténs ABLK, 
BDMLen DFNM (die op deeze verfcbiU 
fiaan}aan elkander gelykzyn (Fig. 35)» 

Betöogingë. 

Tenat Dewyl^f CA: CB:CD:CK 
is, zalCB^GA: CA:=CD_CB:GBi 
en CD— CB:CB=:CF— CD.CP zyn; 
by gevolg (door dien cA , CB , en DC ia 
^eené meetkunflige eevenreedigheid zyn) 
zullen de verfchillen CB^CA, CD 
^CB^ en CF--.CD, of AB, BD en 
DF, ook in zopdaanige een eevenreedig- 
heid weezen. 

D. T. B. W. ten II 
, . . t 

Ten 2? Laat *er veronderfteld wor- 

tien , dat de verfchillen AB en BD ieder in 

^en.gelyk aantal gelyke dealen B&, en 

4D^ gedeeld zyn , zoodaani§ d^t ieder va^ 

T 3 <iec^ 



$94 IVfttt-BlVI^ TOT BË 

gelyk f«a <fi<e luiten AB en BD; tef 
^er meide gcftcM lonordcir^ dal c|eh|r-^ 
pffbdifehc oppcrvl^lptenar ABLK en 
9DML 'te frtsneii gefteU qrcr uk kkÏM 
fcc^tboekeiiBM^ en lUsvMeoai. hebbent 
de deljrnes Bé caCW emu voov gr<)Qdly'> 
nen^en de ordinaaten deezer lynen voor 
hoogcens ; dan blyft ^ci dfeefl oover te 
betoogen dat deeze aangroei/els (ofonein-? 
^>ge kleine deden) aain elkander gtlyk 
tjïii devfyl bua aantal aan bejde qrde^ 
e^v^iT groot gefteld arord te Zfü^ Dieft 

Bk Dè=zzAB: BD ^ en door het eerde M 
r . • AB: BDz==::CA:CB;iittJs(oni 
de theetknnftigerfeJti) CA : Ctk=CB: CDi 
4aar by CDXDKfcrzCBXBL ; bygQvolg 
pB: CD=DM: BL; dewyldan cJöbm 
reiks vin 'gelyke fieeêens niet afgebroo- 
ken is, heeft men Bb: brf=:DM:BL; 
by gevolg B*XBL=;P</XDM, of 
l^blLz=;DdmM. Qp dejekde wyze kan 
^e gelykheid van dè verdere aangroeijèh 
betoogt worden , en dus zullen d? hyper- 
bblifche i^rè'^i aan elkander gehyk zyn , 
^ wati- 



Witui/etr iranta^-g^rolMfiyiKii 'dè veribhiUdi 

jïaande absciiTen. 

.:, :, /I^».T..f^W. ten 2« 

I. 6evói,g, 

,5, aaS' Wafln^r de I^ypêr^eis abi- 
d^en CA, CB, CD ep 'CF in ^en^ 
naeetkimftijge opga^iide prq^ns zyn , zul- 
iea Imip ord|p^3^^ 4K, ,bL, DM e(i 
jj^ in eene meeipküiiftke, ;naar afgaan- 
de ^w^r^^ mreezen ^ <^aafby zal de eeven- 
feedigbeld van cUp oJ-dJi^jtèn Iq verge- 
lyk v^n de éèrrfen AR, meède ip een a^n- 
groejende H^eétkuiiftige ■'^ir(?|:>*x ^yn ; 
wantxy géftd^dat j dfe fiep^en van AS 
totBLaanwyfti dan zal^l^ tran AK toe 
DiJl dporjr aajtgetireézeö worden , eri 

die van AR tot l^f ^öp? V.» ^'f |e^o^ 
i^rtcn de hytetb<i\ikfieAtf^sABLKy 
ADMK en AFNif de I^rfr^jwf ryn, niet 
atïe^ van .4^ ^eiifen C$, Cb 'én CF , 
loaar ook van d* öfdlnaateö fit, , MD ; 

-' ■ T 4 « 
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en NF» en vvi de ^ien die de eer^ 
•prdinaat AK iQt die ^elvde BL^ ^\y en 
NF heeft. ^ 

II. Gevolg. 

{. 229. Zqp men door r het tniddet* 
punt C , de diameeters CK , CL , CM en 
<pN enz. trekt; is het zichtbaar dac^de 
hyperbel-ftokken ( Sefleur byperb.\ CLK , 
CML, CNMenz. gélyk aap elkander 
?yn , en aan de correjpondeerende hyperbo- 
lifche At^as ABLK, BDJI^L en DFNMj 
Ifrant zy gefield , dat dpn diameeter CL 
de ordinaat AK in het punt P doorfnyd^ 
5lan is den A CPK gelyjf ^an dé vierhoek 
APLB, (want neemende van „de beide 
ge)ykeA»CAK en ^L (J. 144-) de 
gemecne A CAP inreg , zullen deöverblyf- 
fels naamentlyk den A CFK = aan d^- 
vierhoek APl»B ?yn. ) Zoo men dan, by- 
derzydsden A PLKby doet, is h^t hyper- 
jbeMluk CLK=ABJUK j en zqo met de 
anderen. Waaruit volgt^ dat wanneer de 
fcyperboljfche Arëas AL, MA en AN iq 
; . eene. 



p&ae telkunftige progns aangroejen en 
dat de zjüvxr écLogdrUb^ zyti van de 
absciflen CB, CD, en CF, of van de 
órdinaaten BL, DM en FN» of wel tan 

dp Reedm 1^. ^ ' ^ » «^^^ ""«° ^« 
byperbel- (lukken CLK »CMK» en CN^ 
ook in eene telkanflige progiret aangfo&. 
jen , en zy zullen ook^ de Logmtbmiyza. 
dieze}vde groocheeden zytt. ' 

IJL Gevolg* 

5. 230. Uit 6et vooren gezegde Volgt 
nog » dat wanneer de ordinaateti AK en 
BL eercareedig 2721 aan de ordioaaten 
MD en FN; of het gecne op het zelvr 
de uitkomt 5 vanneer de absciflen CAé 
CB; CD en CF eevenreedig tyn, zul^ 
len de ajjymptotijcbe Jftas ABLK en 
DFNM of de correfpondeerinde hyperbelt 
ftukkeö aatt elkander gelyfc iyn. Dit 
volgt nootzaakelyk, dewyl deétó JrSas tojt 
elkander zyn als deexptmmen der ecven* 
reedfgheeden vm de ordioaaten AK| 
feLjDRJenFN. 
^^' "^ X 5 JV. Gr. 
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IV. Gb>^ol0[. 

f. 931. liat ais Mg vesuklerftett 

■porden, 4a( AC==AK= i w^ en la« 
diéq oorfproqls der afe^dffen ia bet punt 
A genoomen zyn; zoo men AB 'of AG 
=» fteW, M CBc=i4-x en CG=t-x; 

en dewyl de r^i «-~£l -f | _ ^* ^^ 

de yfrta ABLK, aanwyfl, en de Am 
AGHK meedo door deexe reeks x-fr 

|^+ J + 1" ^W» ïWUpwPfz^ woid; 
VK> vdge, diK doeee twee Pteizn d^|bs 
ant/k syn dear Lq^Mrittau van de goallea 
i4-« en i*-«i ZQQdQanii; dat den eerR 
ten , de L^ntbmi wn de^iifea cfie 
grooter als de eenheid zyn', aaQvyft;eQ 
de tweede, de XAgarhlntii van dpgotaUcH 
kleind^ zH de eenheid. Dewyl ivu de 
eenheid ^yd=:;:;o 'm de hypifb$li/chê Lth 
ip«rll«i»tgefteMword; u\éel»garitkmtu 
van een iM-etik t—s Mou^lreJyk t&B» 
ontkennende greotheid zynj by |evoJ^ 
zullen alle de teekens yaf» dd tveeéftPeié» 
''■■■• . - . nioe- 



ftoeteo veranckren , dozdve fdtryw^ 

Hec bet geene Uken dat, klaarblyke* 
lyk is» dewyl de ^/mf ABUC^en AGHKi 
aan verfchillende zyden van den oor- 
fpronk der ^bafcjll^ geplafiei^ zyti , en dus 
wanneer den eene ftellig is , zal den an? 
der ontkennend sioecen weezen. 

V. Gevolg. 

S^jï.Pewyl 'er, om de^tfiikomft dex deer 
lingp van twee getallen, cfoor middel van 
de^Lpgaifiihrni te bekoomen , niet anders te 
doen is dan de Jj)garithmus van den deeler 
van die tan bet deeltal rfte trekken ; zoo 
volgt > dat wanneer men vander^^ifcx x — 

ïl^^enz. (zyndedeI,og<?ritóffi«Jvan 

i'^x) deeze reeks — ^— y — T ^^^• 
(ïyn^e de Logaritbrnus van t — x) af- 
trekt» dat hec wrfchU » synde lAi^" 

3 5 7 

gei 
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t Ijr 

getal^ weezen zal, en by gevolg h 

deeze feeks At LögarifbtHus Van een iege-' 
lyk getal ('c zy gehed of gebrooken) dat 

4oor j^ aangeweezen kan worden. 
VL Gevol^. 

J. ajj. Wanneer ^~| gegeeven is ; 

en dezelve veronderftdd vord gelykte 

'M 
zyn aan de breuk -j^ (die in een geheel 

jgetal vjsrahderc' wanneer N==± i gefteld 
word); zal het gemakkelyjc weezen de 
waardy van x te bepaaleh* Want zoo 

^ — r:::^ ^5, zaU=5ff5 zym ^^^ 

l^éthigaYUbmüsvzxk'^ zyn , dan is I^ 

x=:2«Tf y 4- --., enz. ftellendèindee. 

ïe yergelyJaDg voor jp de waardy ^^^ , 
«al tasa. de Logaritbms L van hep getal 

M 

■1^ verkrygenj die des te ns^der b^aaÜ 



«alzifD, mar maate /er een groQcat 
aaiual termen van de . reeks genoommi 
worden, (welke altoos een naaderend^ 
reeks is)* 

Hier oit vord/eïr:ceA9algénieeneit^^. 
gel afgeleid om de Logaritbmi van de ge- 
heele ett van de géteopke getallen te te- 
reekenen j dewyl een ieg^lyk geheel ge- 
tal gelyk: is aan een breuk, wieps teller het 
zelvde geheele getal en:wiens lïoemer df 
eenheid is, . 

Jlgemeew Reegel m de tLf^ttholU 

\ fcl^e IjOgarithmus*4»0r €engegj»m - 

V( getal ff bereekenesté . .^ 

. 5* 234. Wanneer het getal, waarvan 
de Logaritbmus begeqitwordy een geheel 
is, moet bet zelve eerft in een geferooke 
terandert Worden met 'er de eenheid air 
Aoemer onder te (lellen j vervolgens moec 
men bet ver/ebU tm den teller efi noümtr 
door bun /om deelen , en bet dubbeld van allé 
de termen wier exponenten oneeve getallen 
zyn^ gedeeld zynde ieder deot zyn eige ex- 
po- 



1^ iatMAsitinö tt^T »e • 

f. 555. Wofd gmaaga * üluwfej^* 
fite L«ggfithmimü'h»tg9ai2',ofvmvéi 

tfBiï*« Mr£:«i««nN3::s:i^ éumixÉ 
óf ^ ^t 2yn. Stellende iöót x éö 
^sfeir»jnacfauB^ «liie\gM0ifaeid4 ut zyne 

enz. ; f gAi y gi mefa <fe "^sttnaj^e Loga- 
titbmus van 2 ; hec zelve gefchied op de 
Völigttiatt wyafe, aoofiiiiöafeHaë* nètt^ 



Y— -^ = T^**' 3333333a=t;c^8a353e3^ , 

T^'p5ci" '^ T ^^* 154^=0. cxx)82ao4i 

9"~5fe~T^^' 00005080=9, ooooo564f 
^!èi ^-^55:i..xo, oooóo^4S:ö,oooooöSt 

I ■ i>i.» • II ... . ' ' ' "• ' * fci ' 

ï)efwn .: . =0|.34ö5738i 
waar van het dlibbeld . . z= o, 69314709 
duB is o ^ 6931470» de Hyperbolifcbe 'Löj^(> 
A>w«x van»*/ 

L De reeks welke welke hier door den 'Schry- 
▼er gegeeven word, gaat zeer langzaam voort",- dat' 
la ^ te x^g^n ^ cht de. ^vtodyen van de naabuurige 
tértnen ^éèr w^iHg \«Éiii'elkanfo vetichillên'; het 
welke zeer verdrietig Is wanneer de Logafitbmus 
tan een groot getal begeerd word ; by voorbecfil' 
waniteer ^tLogck^hmus van 19 gevraagd wierd, 
ibuëe Mefiiipyi /en ïfcii ^; eh Üh» «fc: 

ïrmrT= — =-^==, gy waar ih den teller 
M+N 20 10 • ' 

zeer weinfe van den-noemer veïfchild, 200 dat 

mfen-htaritieer 'al% twioiSg tewtien liooaig heeft, 

♦m niet in 4e duyzcntfte deelen te fylen. 

tl. 't)t'belte fëmH Ö!t tót nocsh ^oe tet on- 

- -i 26 



zekennifle ?yn gckoomen om de HyperMtJ^ètf 
éijr^fel Lo^aritbmi met weinig omflag ai moeite ' 
tebereekeneD,z3rn die welke dea Vermaarde Heec 
Bul ER g^eeven heeft io zyfi Jr^Uutiones Csi-i' 
€uli Differentialis Pag. 368 . 369, en vervot 
gens; maar vennits Atèzt f'ëikzen niet anders be*^^ 
toogt kunnen worden dan door 4e Ftuxie Reeks^ 
ning; zy het genoeg deaélve , tot gebruik detlief-- 
hebberen , hier zonder bewys te^ needer te ft^A» 

+ enz. 

+ eiiz; ' ' 

few:)' ."7" ".'-■" ■■ ■• . 

+ enz-ji 

:. V. Ux+i)z=i(x-.tyk^n(^+^+ ^ f 

; VI. LC.+0=L»+«(^^ + ^^.+- 

- . • , ^, /en2.\ Welke r^tfjtee» alle] veroridei^ 



hellen dat 'er eeüe Logaritbmus. bekend ia. 
III. Om het gebruik van die verfchiilendè 
ri0kzen te doen zien , moet 'er voor eerfl aa^ige* 
i!^erkc worden ^ dat in de Hyperh^lifcbe Logaritbmi 
fi]=2;i is 9 en in de Tafel Logaritbmi nss' 
9 f 4342944. De reedenen hier van zyn in de 
Aanmerkingen op het volgende $ vinden. 
' IV. Zoo men het LogariihtnUs van 19 begeer- 
de , gegeevenzyndehetZ^^arfr^nttix van 15 ; kaïi 
de tweede reeks van gebruik zyn , fteilende unz 
Ijf enjc=4; want L(i5+4) is^Lip* Maar 
zoo het getal van welke de Logaritbmus gevraagd 
wierd ; maar z van het gegeeve Logaritbmus ver- 
(bhiidè , kan men een van de vier laatfte reekzeii 
gebruiken. By voorbeeld wanneer de Logaritbmus 
utanp en van 11 gevraagd worden door middel, 
van de Logaritbmus van 10 ; zal hét beeter zya 
dlc derde en vierde reeks dan de zesde te gebrui- 
k&Hf want »=io zyndeis L(a^^I)=:LIZ. en 
L(jy *— i)=:iL 9; waar door de.termea 
van deeze, alle machten yan het getal 10 zyn; 
daar zy in de zesde, alle machten van 11 zoude 
zyn. Het zelvde heeft ook plaats voor de andere 
getallen. 

;v. Hieruit blykt het ook, dat do Reekening dar 
Oneindige zeer fraaye en beknopte wyzen tot de 
Bereekeningen aan de hand geeft, want om door 
de gewoone wyze zoodaanig een Logaritbmus te 
bereekenen heeft men- ten* minfte drie of vief 
uuren nqodig, daarjn t^egendeel bet zelve door 
middel van.deeze roikzen in een ha)f uur ge^ 
i^edènfcan. '^ -^ 



AaKmerk.in>6é. 

. ^. ^i- ^ men (U( getal Q,$9}<47Q[^ 
-pelke. de Hy^bol^fiiU LogtriOnm va» s 
}s,aiet de TüfktLÓ^mtbikusvin liet zel- 
ve getal, siynde Q»'aow^Qo. verg^Ijr^; 
vord |i\f;^ ^^ ge^a^i: (jUt 4$^ V^, 

fi:lulI«icifrXo^«irAatfia>i;oaderfi>fceUe&».^ 
neofteiÜBlgea (^emef) tp. beèöo^eo^ 
«fe, doqtj 'waqneer éeJ^^erbqÜJcbeli^fir: 

rifkm ^tm e%e^ gs^ g^es^m wo;4 J u 

hM ^emskkdjiDde 7<9r«j I^<ff«i(i6smi voos 
dat zelvdfr^ewl' te vinden dpor iniddel; 
im e,eA^ei^(fie§eYq]feéd%bei^sg§f(;iliiq, 
4i»idft het wive cip «iterwlg^ad» ww. 
iiMO L Je BfpmMfibt Lognkbrnts xyA 
T9» 't^eèal van wdke de TafekEmrithi 
m Sevi;a^d isrwd^. ;ia,fe de r^i ^^o- 
ftfinwj van io=: 1,00000000; dau^ 
fcéefs«*a:< ojp. eeo- ibov%e}yltc -<ryie. als 
ir ^ét voorgaande j[}-gtvondtn ^ dat dfc 
^fifxmCQh^ I^%(viipmwi v^ IQ g^eijOi: «1 

«evèDTéedigheid . ; .-» . . . . 
i">^o2585o9fri,ooooooóo=;Et': ;fc== 
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he wa^rdy van » gélyk is asn de gf^ 
vraagde Tafels LegftrkbmM ; om dit nog te^ 
ye^korcen, heeft lii^n (eens vaor al^dee^ 
ze wa^rdy van x gevonden zy^e) de 
gegeeve JTypéfboIi/cbe Logaritbmus maaf 
door dit getal o , 4342944 g te vermeenig- 
vjild^aA (aaa welke de Wi^kuaftMaars 
ètu3zmynmMÊdide^ieÊH^pef*9^^ 
riM^ g^gMvafliebbe«f>ê)t Itelf |»ft)dbff zdl^ 
dte gevraargjcife Tafét^tógfmfhmus zyü. By 
voorbeeld! zoatnénbecg^ 0^9334702^ 
z^nde* èt gcvcfikift Jffyperèokfobe^ Lsgarttb^ 
nmf var « rfom^ cfe^ MdWir vefiö'ëenigvuf- 
d^^t,.zal het j^rö^flf^j^ilde • .^ . . • 
o«^3P^Q^904itfK^444()d- gelyk zy»^ aan d^ 
T^(?/y Logaritimus van het zelvde getal ^ 
o? riéetaèntre <fe acht eerile cyfPei», 
o^^V^i^T ouk dki^ 09906 enz. om* 
toent gftlyk ayoate f. 

Al het geene itl dfe vdbi^gafaötré Aart* : 
misrkiiS yzegi^ kv: flffliadpop di^iSrpndl- 

d^geiWtllen in visrfchillefïtde hyper Jbels gp* . 

V a ^ hoek 



$o8 Inlbidino tot D£ ^ 
hoeken of hyperbel -ftukken op eevetti- 
reedige ordinaacen) altoos in eenebè-^ 
flendige Reeden ijn. Om niets weegeal 
de Tbeorie der Lêgaritbmi oöver te flaaa' 
zullen wy dit ten oovervloeden in de Vol* 
gebdë Sesde Grondles nog eens beCöa- 
gen. 

L De wyze om de Logaritbmi tot verCdülIendc 
Saameüfidliogen ( Syjlemés ) behootende , vaa . 
dkander af te leiden , is op deeze Waaihetige*.^ 
veftigt; Dat in de verfcbillende SaamenfteUingeu 
de Lqgarithmi van een zelvde getal y altoos in 
êene beftendigeRctdea tot elkandeir zyri. Om dee- 
ze Grondles te betoogeü zullen wy hier eerft . 
«ene Bepaalinge det Logaritbmi geeven,zoodaanig 
ab die in de Analyfis gegeeven word, . 

IL'Dtf'Logarithmus is dèn Exponent «a» eene 
maebt 9»aar van den bazis a eene hefiendigè grm- 

beid is. 6y voorbeeld indien 'a =:y h:, zal «" 
de Logariibmusy^zn y zyn^ het Welke dus aange- 
weezcn word «srLy , uit deeze eigenfchap vloeid 
die Bepaaling der Logaritbmi voort, welke hi 't : 
geiBjeen v^ dezelve gegeeven word. 

^^ . * . ' 

'in. wanneer men de vergelyking a sry tot ' 
verTdHÜende maditen verheft» dusdaanigdat men 

I* a* 34r 4* 

verttygeA =zi,a =:y\a =:y», a =y*, 

enz» zü iais:l'7i »s^tf? 3«^;=^S' 4»=<y^ • 
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4B2. Zftu Hieruit bl/kt^datde LogarHbmi «,2t, 
3».4« enz. in eene Telkonftige prof r^x zyn, en 
Jionne getallen y, y'^ y^y y^emu in eene Meet* 
kunüige. 

IV. Dit gefteld zynde » laaten x en a^ twee ye^- 
fcbillendeLog-onï/biiif vaneen zelvde getal y zyn^ 
aoodaanig dat die I^ogi^ritbmi x en a; aan v^rfcbil- 
Jende Saaoieoftelliogen zyn behoprende> wiers 

èazijjen de grootheeden a en ft zyn; dan is a 

=:jf en ft =3 y, by geyolg ^ = ft ep <» =:ft'- 
Ku is het onmoogelyk de grootheid h tot eene 

ueranderlyke macht ^ te verheffen , ten zy*? 
fene beftendlge Reeden zy\ by voorbeeld ^ , f 

welke zynde;j zs^ ^^=^ ^^ ^yn ^ maar 
z: :=^c:^^; du^x : 0z;;x: ». Waar uit dp 

XI 

Waarheid van de voorgezegde Grondles blykt. 

V, Laoit y=zio zyn; de Hyperbolijcbe Logaritt' 
mus van 10 is =: 2 » 30258509 =« ,• de Tafels Ló- 
gatithmus van 10 is ==: i , oooóooó = i =z x; 
|iy geyolg i9i: c=x:z=ii: 2^3o;i5É^5oij, 
het welke de eevenrecdigheid aanwyft die er 
tiiflchen een Hyperboltfcbe en Tafels Lagaritbmus 
van een en zelvde getal is , en waar door de Tafeli 
Logaritbmus in HyperboHfcbe verandert kunnen 
worden VermeenigViÜdigende dezelve door • • ^ 
«,30258S09* V ' 

•va VI 



|C0 IVLSIDtMG TOT 1>S 

VI. Dook woiéócX van 4eeee kundiglieed^ èm 
men de me« volgende Vraag&ikkcn o^ün. 

x« Gêgievin zyndf Je^ TaftU pisailtixuitt x , 
'uoord gevraagd de Hyperbolifche Logarkbow s 
Vênbi^ %êlvdê gêtai. Dboi het beiov^ogcaegdezal 
dAtH:^efbélifcbiLêgari$bmurBsm, ^ni^s^stjn, 

ft< OtgêWê xyndeêênifHyf^wboHSehe ZxigM^'. 
mus z i yèwrd gtvPëagtJiT^B Lo^riéma^ » h 
hfj^nqlen.. Dit geval is door dqi Schrjver opg?- 
Ipft. 

VII. Om mets ain <}e begeerte van den Leezer 
pover te lakten weegens de Hyperlfêlifthe Lagorl t4- 
»t, zullen wy 'er het volgende Vraagftuk b^ 
doen. 

jE^i^ Hyperbolifche Logarithmus^éfgeeven zynde: 
'-deszeivj getal door middel van een reeks t& ie- 
paaien. 

Den Heer Simpfon heeft ijit Yraagftttl;,opgelQft 
in het tweede deel van zyn Calcul^ of Tüuxions 
fcg. 499. Maar wy auWen 'er eo&q ^ïkundigp 
oplofling vwi geeven; die v2\n (fcn gro^rep ^«Aii«r 
ig ?yne An^'ifis Infinitorum,^ is yayp al ]te veel 
J^undigheeden afgeleid, qiji de^^lvehfer te kun- 
.iieat^lwzen. Onze Schryyerfieeftbeweezea,dat 

£(i+3c)r-:«- w +Z -t ^i» en», is. Ltat 

«u y=c?-( I +«) zya, eten n^i i^f^ bei g^tal « 
doormiddel vaa de Zeö^!«rtrt«lW > tH^p»tw« Wy 
guUen v©rimde?flell€|^ d« dca Uw^ \^r^ z$^ 
de uitne^e»4efmy4 w]^e Y9o^Vi^i9^<^ i^si^wd 
ée IVeederkeering der Reekzen (rev^jf^ Jpsi^iiuf^ 

' V de 



(ie üitle^mg def^Iiret U <e vwdéö « -^ Alge- 
bra van Maciaurin ,' Cbapitre iCII^ Seconde partie 
^e&ion /. en .fe de iJ. P. Reyndud Athl:^ De- 
^pXfMrez J. 234. pa^. 436. . 
•. Het IS klaÉr dat a? ef i+x ööar eeh r e?fef mo^t 
«angeweteén wöirdeA; «.y déft volgéfes -èt weiedei'- 
keering. dtï fe^te»jc=r Ay+B y* + C y^ +D J5* 
+Êy5 4.Fy<J+eDZ. Nu is y:±: (i + r) =:x-^ 

X* aj* «5 X* «3 X* 

•r — •-* + -H + enz. bar gevolg» — *- + ^ — -. 

^ *^ o. * 

X*!-'^ enz.. • . • — --fy=0. Zoo men 

dan Vpor at «dé Waaf dyèh ïleM dié de bxjovén gé- 
genoetadè f eiHb* geeft ^ heeft men . . ^\ . 

s = A:y+ B y«+ C j« + Dy* + E jf5 + ent. 
^ «»_. - A^-*» ABy» ^ 1^ >*- ADf eh^, 

+*f_ • • ' • + A^^» + A»By^+A^Cyi?+^Zj 
j"^ 3 -^ ACjf^-Bty*^ enzi 

+AB^y5+enz^ 
-^x* * . . — Ay-* A^Bys^ en?: 

■•4 ■ ■ . . 4 . • 

+ x5,^ ..^i.. A^^5^enap 

5 : • V , 5 ■ . 

-y= .... • t v • ^ ♦ — y 

Omvoordeeze oyh^^^MtCóeficiènten A,B, d,Dt 
enz. eenebeftendigewtlardy te veflcfygen, móeten 
de gelykftandige termen gelyk een nul geiïéld 
vordeni het w^kb ^cfehifedcn^e zal A ^ ï ssöö 

Aa A*" l 
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C=AB-^=|-i=i; D=Ï-A«K 
S 2 3 <^ 2 

+AC+ - = — ; op de zelvde wyzcE= — ; 

dee% waardyen van A, B, C> D, £, enz. iode 
reeks voor x ge(leld zyade » geeven x =y -f 

-^^ + 3^ + ^+^^ + enz., b7 gevolg is bet 

«iz. 

VIII. Menkanmeedc hetgctalran eene H'jper- 
toUfcbe Logaritbmu^ » door middel yan de Tafels 
vinden ; want men h^eft dezelv^ maai: te vQran-s 
deren in een Tafel Logaritbrnus op de voorgemel- 
de wyze, en dan zal het getal welke daar aaa 
oovereenflemd , het gezogte getal zyn* 

IX. De Logaritbmus van dm^bazis altoos :=; 
^nde, zal« meede;^i weezen > waar door 

X X 

• =ö=3f=«is; by gevolg i = La; na 
h den bazis der Tafel Logaritbmi ahoos ta, dier- 
halve is de LogarHbtnus van io=z:r. Stelleride 
-dtn de eenheid voor y in de gevondene reekt 
N^ Vil. zal x+i den bazis dèr Hyperbolifche L$' 
^aritbrni zyn; en ftellcadede getallen, zalmen 
vinden dat L{i+«), of den baz$s dei Byperboli^ 
fcbe Logaritbmi , g^lyk is ^jjn a.7 1 828 x 8. 

ZOQ mpn dan de ba^is der Ifyperboli/cbe Logo- 

wrtwfzynde^, 7i8a8i8=:*fteld,zaU =i+x3s 
ï + ï+^+'^k + rv:: + «*^ zyn. Wdk^ 
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wels yaa gropf gebruik is in de Fïuente Rcel^ 
ning. * . 

X. Üit dceze gefielde Grond -begintzelen, kao 
op eene zéér eenvoudige wyze afgeleid worilet ^ 
die Bepaalinge welke de StelkuttftenaarengQmGea- 
lyk van deeze Hyperïwlifcbe Logarithmi gèevcn.' 
Naamenriyk indien e eene oneindige kleinen zjm.* 
de, de Eogaritbmus is van het getal i+e of van 
de met eene.pneiftdige kfeinen verjoe^derde een- 
heid, zal e eene Hyperpolifcbe Logaritbmus zyn. 
iiet welke gemakkelyk uit deeze reeks L(i+x) 

S=x +^^ — l-enz, afgeleid kan worden. Want zoo 

'er gefteld word dat x oneindig klein is, moeten* 
<Je hoogere machten van dezelve in vergelyk van 
de eerfte macht verdwynen; by gevolg isL(i+*)' 
zuLxi het welke eene zeer fraaye eigenfchap 
der Hyperbolifcbe Logaritimi is. ^ 

Den Heer ^«mp/ow heeft in zyne Driehoek$- 
Meetkunde Pag. 3 8; ieHypfrbolifcbe Logaritbm uit 
dit Grond-bcgintzel afgeleid , of fchoon dien Wis- 
kunftenaar in zyne Bepaalinge weegens die getal»* 
len, niet gezecht heeft dat deeze e eene oneindi-. 
ge kleine weezen moet. Ziehier zyne eige woor- 
den. De Hyperbolifche Logarithmus van eenig. 
getal is den Exponent «on die Term der Logaritb' 
wi/(ri&e(telkonftige) progres, oover een komende 
tnetbet voorgeftj!lde getal, irnme^mgvuidigt met 
het CJLces der geifffene Ratio bier b99vefk de^eenh 
beid. (zie Clairaud Meetkunde Pag. 153.) Dus 

ioende moet 1» f =L( !+«)";=: f>i(x+*)zyiv 
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dbt nftt moogdyk is , cétt Zj e onet&dlg kték g^! 
fteW word, want nL(i.+ |f) is=::n ^ . ^ 

(« + ^ +^+ OM. J; wtlka wW niet gel|ki 

fif zyn kan , dan in dè boöven genoemde onder- 
flcllinge. ■ • 

VI. GRpNDLSd. 

^ J;. 237. Laaien' ff tixiiu verJcbiUmde by- 
perheU AM en DN (Fig. 36 en 37-"^ 
j^egeevm zytty ieékr in *i hyzmfêr taffehin 
baare misloafers iefcbreeven ^ laat CA $n AB^ 
ék bahe ajjw mn den enfien^ CD en DF 
die van de tweeden fsyn ; isW mm ep itn ikt 
misloopers, tan iedere bypetiel , dè abseiffen 
CG, CP; CLenCflnèemt, olie in deze/w 
eüvenreedigieid M elkander ; zuiknEerJleiyk^ 
alle de érdlnaam GA , PM ; DL en QN, ifit 
döordeuttetfien^ tandeeze ahscij/èngetoögen 
Zyn,eevenwydigaande misloopen Cb^en Cf 
ieier in ieder yeok in eeneneeedigbeUtoi elkan- 
ier zynt Tm tweede ^zullen de byperiali/ch$ 
ArêasAGPM, ehüLq^tufft^bendtto^ 
iinaaten Aö, P]\I en DL , QN begrtèpetï , 
m elkander zyn gèlyk ébr richtheken der rf>> 



^m £thjftrbeis AM m DN tot tthutêér 

xfu ".• . . . ■■ ■ > 

-■■-'•» 
BZTOOGIKGB. • 

Tea i! Door de ftelKög i« CG: CP 
etrCL: C(^; «a '4oor eea eigetirchap 
^erhyperbél,j8CG: CPi=tP^M: GA«n 
CL: CqfcxQN: DL; by gevolg ook 
PM: GA=Q.N: DL. 

D. T. B. W. tem*. 

ZoQ me9 d«nt de tyde CG of GA ««n 
de macht AGCH =^ aan n^ (Uld » eA de 
zyde CL of DL van de andere madlt 
ODLCKsrt», CPrii»,' PM=y} LQ 
:=itjr «n QNc=s; heeft a»en M::ii»-f« 

sr:»: «4>a;en by gevolg »== 5^ , 

Ten 2? Laat -ér ioot de ukerftenifi^ 
en L van de irtchte AG eil PL,^ ^^ h" 
nen GR en LS getoogen iyn^ ieder in 
H:by£onder loodrecht op ^e mistoopers 
CH en CK ; .dan i» Jiet tichebaar ttet^ 
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JfHas AGPM enf DLQN in beid^ de byw 
perbels, b^reepen tuflcben de hellende 
ordinaaceQ AG, PM; DL en QN)ua 
de Jrëaszyn , die dezelvde grondlyn heb- 
ben maarineeae loodrecbecé.ftand zyn; 
pelyk de Sinus totus of geheek boekmaat , 
4s toe de Smu of boehnaaê der .heUiiigs* 
hoek van de midoopers; naamendyk ia 
de eerde hyperbel , gelyk CG tot GR; ea 
in d^ twe^e gelyk CL tot LS^ om dan 
deeze Arëas te bepaalen , behoeft menden 
inhoud van deete vierhoeken maar te 
üeemen als of de ordinaaten loodrecht op 
de misloopersftonden, en ze vervolgens 
maar vermeenigvuldigendoor de Riedtns 
g en ^ j dit 'gefteld zynde, geeft de 

eevenreedigheid CG: CP=:PM : AG 
of m : m+x=:y : m j deezé waardy j=z 

^^ of w'X^;^; brengende die breuk 

tot' eene oneind^e reiks , heeft men y = 

Neemen^e de fom van. iedere term, 
.(eeven ab voor $• 224) is de ^^ 
; . AGPJS^ 



KkE6Bl;»SN££DSNC ' ftf 

óp de zelvde wyze heeft men uit 'de' 
eevenreedigheidCL: CQb=:Q.N: DL' 

of «: !!*+■■»<==»: »; 2=^q^c=B»X 
^^ ; en brenj^nd§ ^eez^ bijpak toteene 
oneindige w*x , 2=n*X .... 

(f- 5-+-^-'5+ ««•)'»*■„ 

mende de Tom van iedere term isde^rê'd' 
DLqN:=== g X «'.of; hSXH X: 

verandert in- L S X « X ' . ..-.,*; 

Beer — voor «gêfteldi^ord. ^ •' 

Deviryl nu deeze beide reekzen dezéJiF* 
dezyn, heeft men AGPM: DLqN=a/ 
RGXw: LSX«; maar RGX«»==AGCH 
en LSX«=DLCK; by gevolg zyn de 
hyperbolifche Jrëat AGPM en DLQN' 

tif. 



«r* ÏKI^^mill Gr .TQT\0S 

isir<^ei>eevMreedige ordtoaajcen bef^rae^^ 
pen, iöt elkander ajs de machten iét 
l^péabeltf ift welke zj gevoade» )mr-, 
den,, i^n diu <;iok als de ;ecbüibekea des 
a^[qi| VM dk %eld^ bypeibebi. 






- • t Gevolg; 

» • • • , •, - «■ ^ . . • • 
.^:*«f WaV^ »^* ^® hsdvfe.aifeit^ 
y^.eene hjperbel geLyk fteld te ^yn. aacr 
a en £; en de halve aiTeu van de ande- 
re i hyperbel gel^k aaü c, pËrd;inUkA 
de,hype]lK>lirch9 ^ftfVif tt)iarc|ie«, eeven-^ 
réedige ordinaateft begnw^en =jv of bec 
geene op 't zelve ^dcOmt:, de TêdfdkittKi^. 
de^X^fitbmiv^ htttzdvdtf getAl (weike^ 
aangeweezen war* door de Rmkn v%w 
die ordinaacm< ^fl haace aUcUTdr:) toe 
elk^der zjrn ais de redithoeken ö4 en cd; 
6iyitl^^:ó^^ óp twea 

iWgjlè'rdiani^étêJJs. gemaaKt i Vi;«f^f 1' allè. 
dfeeX® paralplogyammen s/^^KzYJi atón.dêa 
i^i:Jitl|pek:4eK a^ CS^ 15Q .. ^ . 

IL 



,5» aas?» Wanoeer de byperhels tliei^ 
m«m mej ^^JUsaodör vergelyW, «eaw as., 
g«»^^n ^^ei?h5q, ïtttteftde-y^ifcWleqfe 
iffgiritbpfi Mm b,et «^ly^e, g^ tat pUUi|r,. 
der zyo,' als d^ oncev^ofe ^o met §eip?ë^; 
ne aSkn tot elkander ftaan. Zoo de affea 
van den eene in igreederki^ige Reedm 
tot de aflen van den ander zyn , zallen 
dfê Ixj^ondeie. Le^ofritimivm het z4y^ 
g^eöl Qok aan elkandei §ely^ ^yri, oöt 

hjfpö:l»el« g^ykvoxmifi 'z'^fii., . p£ 't, ^péni 
qjji bet zcly'de i»«A:óm£»' iwieo. 4i?. kfom-'^ 
ncK iynw m(?t, de zelvde-wslfioper s.-ho,e^ 
b^fchreeveu ?iyn.j WÜöJk.d^ yerfcbili^nr, 
^.lA^twitpwyvx dszeXvAO; ^tafléq, 'tóe; 
«Jkaoder ;^a ï^lsde. yiei^kwtep det aKepj^ 
ofdifiï/geljJifljandi^d^i^ . ,;'„ 

. $. 240. By gevolg is de macht van 
oene byperbel of den rechthoek van haa- 

ze 



toflcbeaeevetsreedij^e orcKnaajcen bepaei 
peil r tot elkander als de -machten ' der 
l!^pnibel4 m welke ir; g^vo&denr wot-, 
d»^ i^n diu <;k)k als de i-eckthbek^ d^ 
ai^ v«B dk seld^ bjpesbelsl 






' • L GevolgJ 

--^T^f Waqne* miett de halvt,alfeïi\ 
vao ^eoe hyperbelgeLyk fteld iè zyxi^tsat 
aén b; en de halve afTeu van de ande* 
rè^hyparb^l gelyk aaii CrpOrè;- ^Uèi^ 
dé MjpeTholifch^ J^as ttiflcheVi eeven^ 
réedige oi*dinaateïï begnwpen i^.oT bet 
geene op 't zelve autdcOmt, dey^tS^b»' 
d^^I^fubmi v%n het zei vdtf j^ ( KreUce^ 
aahgeweezeii vrotè door- dfe /Bük^n van/ 
die ordinaaceB( i^ff baacs ab^ifletn) toe 
clk^inder zjnals de rechthoeken ai en erf; 
olf^^Wet aj^rde^ p4«a&/ö^raw óp twea 
<5e^^ diani^t^ê^. giemaaKt.i rWjl alle. 
dbéèè p^arajelogrammn s/^^kzyj^ aan. den 
i|i:)iflipelfc:4e« aifèa CS^ *5f J^, /^ 



IL Oevolg. 

;i W Wanoeej: de ' ijvperhels cUq. 
inett vofi^ ,elka»<ter veri;d,yK. ewen a? ' 
gen^ejtj "liej^p, «uJlen de- wrfcÜIM^e. 
ïjfgaritb^ van bet 7^1v4<S€;taj^ toi; pVs»^^. 
der zyü,' als d^ Qneeveaeeniuêt;§5npfëj'! 
ne aiTen tot elkander fiaan. Zoo de aflen 
van den eene in vQederki^ge Reeden 
tot de aiTen van den ander zyn , zullen 
djü% ^jzondeie Lti^vitimiymhet z4y^ 
glitêl oak aan elkandeï gelylj iyn , bai 
dat.ind?(^ig^ïf^ aé?:;;;^^ is.. Indien ^ej 
hjfpetijek eÏJykvo^iPiig 'zfn,,. o£ 't, §pene„ 
c^Jtet zclv"de i»(4;c>mt,:iwieo. dk k?om-^, 
ine iynen nji^t, de z&ïshrmslm^k-hpj^l^ 
biefcüyceeven ^n,; wikn, 4i yerfcljiljénr' 
^J^arMpm van dazelvdej ^taÖéij , tot; 
«dlkander ,^n aUdft ylej;kante4 4et aflehj^^ 
oi d^ geljkftandi^'dwneejtep. , ,' ; '^ 

. %. 240. By gevolg is de macht van 

oene byperbel of den rechthoek van haa- 

10 



re aflen, de maat welke de groote be« 
paald der Logéritbna vzn Üe verfcbillende 

S Inliep ».doot de eevenreedigheid deroc- 
inaateh aabgeweezeh; en de Module vm, 
éene geheele Saamenfteiling van Logdritl^ 
1*1 {fifii^ * Logaritbmes) i$ anders nièc 
als de macbt van de hypèrbel op welke 
de Logaritbmi bereekend zy n. 

IV^ GEvdtc. ; 

5.a4i.Zoo 'er dan de Logctrithmm van een 
getal gegeeven is, bereekend zynde op ee» 
lii^ hyperbel y^aar van de afTen of de macht 
ibeede bekend i3 , en dat 'er de LogarUb'^ ' 
ntüs van dat zelvde getal in eene andere ' 
byperbel bereekend, begeerd wierd ; vaa 
jwrier het vermoogen meede gegeevea 
was, behoeft men alleen deeze volgende 
eevenreedigheid te maaken.; De gegetinr 
macbt van den eetfien byperbel Jlaati m dc' 
macbt van de tweeden,, gefy^^de gegeevi 
Logarithmus fi(M tM » begeerde. 



Y^ 



y. Gevolg. 

J. ^2. En omgekeert, lóö *tt twee 
Logaritbmi van [een zelvde ^ètal be^ 
kenci zyn , teHoorende tot twee byzoii 
defe hyperbels èó dat een van beide 
haare machten bekend is , kan dé 
tnacbt van de andere altoos gevonden 
worden, door de volgende eevehreedig- 
heid; i)^ LogaritHmüs vdfi de hyperbet 
éier mchi gegeeven is Jlaai tot dé Loga- 
rithmus iian de hyperbel wier macht begeert 
éjordi gelyk de gêgèeve macht té de ge^ 
zochten * ' ^ 

By voorbeeld ; zoo 'er begeert wief d 
de niacbt van/ de typer bej t^ bepaalen , 
op welke de Tafels Logaritbmi bereekend 
zyn; Ti^lpieiideniacht van een ander l^y- 
l^ri^l gelyk (telleq.aan i;,oooqQOoo/ea 
in dieftelling ^nLogfirithmus voor .e^nig 
get^ bereekenen , i(by voorbeeld dat vaii 
het.g^Ul 2^.we%^ 5. 235- gfvqndea 
is gelyjcjte zyn aan ,0 , 693 x 4702) vervol- 
geqszalnien dtTaffl Ldgaritbmus van het 
^ X ''zèlv-' 



311 lKlBt0IHd> TOT tfS 

zelvde getal neemen dierzrOtSoiojod 
is , en detut ccrforétf igkeid maakeo 
O169314701: 0,3010300^=1,00000000: 
o>4}4d9448» welke de Moèik of Mmlbi 
der h^perM is , door oiiddel van welke 
de Tafelt - iMgathhmi bereekend kunnetf 
' worden ; waar uit volgt , dat meh déeze 
(naamentfyk de féfils Logarkhmi} ook air 
Hyperholifcm Logarkhmi kan aanmerken; 
«elys zoude het belachelyk zyn de lli/^/ 
t»garitbmi van de anderen te onder- 
fcheiden ; ^ tèn xy men de daam' van 
HyperbolifcBe Log(Mtbml aan ecni^ byzon- 
dere foon van Logaritbm wiJde géeven ^ 
ge^yk foirimige Schryvers gedaöa heb^ 
befl# 

VI. Gbtolói 

%. 243. By l^olg i« de J«l v«n eei» 
hyperbolifche vierhoek, abAGPM 
( Fig. 9fii) , of de Lüiganfbmut ▼«» de Am' 
^ der ordinaaten AO tot PM die diea 
ïnhoad beflüitei) , tdC de mafehe vim de 
ftyperbel afs 0,434^944^1 tot 1,0'éfcbooéoj 
waar mit voortvloeid , darden Inbtmd ra» 



gelyk in 't volgeode Vhuigfbik % kjlk 

[^ £44. Jt^i gewia^ iek inbiüd vod, 
^byperbolijcSevUrboek AGPMCFig. 36.I 
i^bepadi^ éór.mid^'i^^ iv'tafêls-Loga- 
ntbmif «MtnaéVr if Reei^ii i»- wêbéétm 

laO deéfelfs maébc ook bekend isyn; bat 
4efèlvéi=^i ,CK)öoooöb geHÉeM worden^ 
èoekt vervolgens de by:&önderè X/>g«fï*»* 
è^ van de beide öTdinaaten AG en^Mjf 
ieemd déérdw vétfchil , (i»fe|lr tetfctóF 

dè itjgarhüniis van deit«éiMt |^ vaïi di? 

<«iditi«MM Wt 'sq^n) «ót miaakt deeec 
«evcnree(fij^ieidV4j42igi448i^ rctjr*» «vrs 
feW dtr Logvrithflu oü» ié tuSUgmm AQ 

,.'- X. %■ én 



Hl PM; gfi^* IO000066ÖJIM den MflÉtf^ 
$Hffch$n dié^xmè (^dkMkn 'AG m fM> 
Uffiêfifu :\:j • J v •/ 

D. T. D. w: 

Het isnoodig aad É^'tnèrköf ,^dat waI^ 
Mer de Module, 43/^ enz.. aU^een geheel 
gecaf geoopmen word , dan ook bet vèr- 
i^hiider beide. i^é^r?r'd/ni alt zoodaanfg' 
«en geul mdet aangezien worden. . 

Voo4^Ei£fil • ^ 

J. 245. Laat Wgeilï!<i'\frorden, dat 
de orduiaac^ ^AG ^n PMr tot «Ikaoder 
zynals z^töXj. De Ugi^riilmi vsih doe-. 
ze getal)^ iyn 1^5^302^0 .... 
qi « , (J9t8j}7Qoö ^ vaa welke net verfcKrf 
ala een.g^be^l getal .«angeziefl ^ip^ 
5=18 »n; 8(57*33250 .;"xnaaakende dai' 
deeze eeir^reedigheid^ 1 ..."'/ 
43429448:: 85733250 == looooóóda? 
AGPM»' welke =;? is 9^:15(7408 xogetfjiii 
deden abdle^vaackd^ ftouptw.^^ 
bgeWWdeiÉt^^o v;i .. . fi*i.i{x,r.* ... 



. J^ Heer jffifjf^Jts dw,eerftenge{ 
IKredl^ welke deeze inbood- vinding van 
de hyperbel gegeeven heieft*. dezelve 
is te vinden in zyne VerhaadeUqg oover 
de HftrohgioOfcillatoriOf met die verfcbiï 
/echter, dac dien Schryver die Vra^gduk 
ppbft met hoc zoeken der LogarUbmus 
van 4en inhoud AGPM. ^ De opJpffing9 
.4ie w.y hier gegeeven bebb/sn is v,eel ge«* 
^nakkeiyj^r «is de zynen , tep zy mtjt 
^rpoce L^arubmi Tafelf heeft. 

Aanmerkingen wegens de natuur 
dertmeindigetujffcben'oytejdip'^er 

\ èegreepen is tujfcben de hyper bel 
en baare mislooper. 

$. 246. Wy hebfcen (J. 22$.) bewee- 
zen, dat wanneer de absciflen CA , CB', 
CD en CF enz. (/^^*35.) in eenè meet^ 
'kundige progres aangrocjen dan ook hur^ 
ne verfchiHen meede in zooda^nig eene 
progres aangroejende zyn, terivyl hunne 
prdinaatén in dezelvde Reeden' zfnecmtné 
'Zoo men nu veronderfteld dat den ia- 
X 3 houd 



feood toffchén ide byperbd en haarettif- 

Ibopef begreepen, ged^Itift in een tnee^ 

aigcebeinialde oppervlakteits (jeeven al« 

A§LK eQ BDiyfLzyn)^ itaapdeopde 

yerfchillen4e in eene meetkanftige pro- 

grfstjndt absciffen, danzitllen alle deeze 

óppervlakt^n9 aan elkander gelyk zyn 

($.215). baar by laat yerpfl(leriteI4 

worden , dat de laatfte van alle de mop- 

gelyke ordinaaten , ónetpdig klein is 11^ 

yergelyk van den eerfteh AK; dan zyi| 

'er een oneindig aantal termen tuficheii 

cleeze twee in , alle in dezelvde afgaande 

mee^nnt^ge frogm i en by gevolg eei^ 

pneiodig aantal verfchillen; ep dos ook 

zoodanig een getal beps^iick p${>arvl^l^ 

tens, alle gelyk aan eikapder en gelyk 

aan ABLI^; in diervoegep^dat dehatfte 

van deeze opper vlakteos eeven zoo groot 

\ isUs den eerftep Aarzel ver. Om na ieder 

«van deeze opper vjakcens ce kannen bepaa* 

les , ipoet de groote van de grondly n en 4e 

hoogte derzeïyer ;n aanmerking koomen. 

.Het is kiaarUykeiy k , dat wanneer de ord|« 

p^ vapd^ laatflehyperbolifcbe vierhodk 

on- 



V 



dfteiKdig klein k in vergelyk van de ord}- 
naicBL vündeneerftevieHiOi^ ABLIC; 
dan ook het hfdie verfdiildef abstHTen, 
of de grondly o van de laatfte fayperbolilbhe 
vierhoek, oneiodig maal groocer aal we«- 
;een als bec eer fte verlehil AB ; en dus i$ 
deeze laatfte oppervlaltce wedder ^ne 
bepaalde grootheid. By gevolg is dé ge^* 
heele <^perv)akte tmflchen de hyperbd 
en haare mislooper begreepen , ondD- 
dig. Wat de ^nhejd «inbet9ngt tot de- 
welke dee?:e oneindig gereekend word ce 
zyn^ deuiv^ iiiriUekeprig, etiby gevolg 
Mn men 'er ook de gr oodieid A B L K 
voor neemen » maar zoo nüeo in plaats 
vw.de oppttvèikl^ ^ABl#K , de feyper- 
|H>li&he vierhodli; ADMK nam« die 'er 
het<liiU>$id v^n i«; zonde de uitkomH:, 
hoewel ooi^ndig » e^venjrei aanwyzca 
boe mee^igmaal die ^hyperboliit:he op- 
pervlakte deeze tweede bev^t; en deez? 
i)itkomn; «H*d9 o^k maar ó» helft ?yn 
1^ de HX&9 uidcAmd, welke aanwci^3 
hoe tneen^R^ de oppervlakte ABLK ia 

4» 4^ywp^^^y^fc^ tuflfehenwyte begree- 
X 4 pen 



\ pen was. Daar is dan een oneindig, w«}t 

I ke (ot een aofler oneindig in eeoe ge- 

geeve Heiden is » aangezien twee get 

geeve lynen die loc elkander erae eindi- 

I ge Rieden hebbep, ieder in een oneindig 

f aantal klejne eevenreedige deelen kun- 

'> nen gedeeld worden , welke gelyke on? 

eindige kleine deelen tot elkander in de 

;^lvde i^^^im zullen zyn «ils de gegeeve 

lynen (*), 

I. Gevolg. 

247. Alle het 200 eeven gezegde, ter 

betooginge , dat de JJfynuctifcbe tnflcben* 

wy te oneindig is , ruft alleen bier op , dat 

de ordinaaten in dezelvde Reeden afae^ 

men als die waar in baare abscifleny of 

derzelver verfcbillen» aangroejen; waar 

uit een algemeene reegel afgeleid kan 

I worden , om te onderfcheiden of een 

I reeks , uit een oneindig aantal termen be« 

ftaande, eene eindige of wel eene on* 

eindige fom heeft. Ten dien einde moet 'tr 

in iedere term tme machten ((Smenfims) 

\ ' - 'W- 

(*) JWeonze a^mexkipg op j, jzia. 



miierfcbeide worden , en gezien , ofzy ook duif 
zyn^dat zoo als de eerJieopKlmtzoo ook de 
tweden afgaat ; dU zoo zynde zal de fm 
der termen nootzaakelyk qneindig zyn. Wan- 
neer deeene minder ofklitta als den ander af- 
neemdi (en men deeze reeks bef agterjh 
voor en keert) zal men een term verkrygm 
d}e gelyk aan nul is i en by gevolg , zal die 
f reeks in ét. geval eene b^aalde grogtbeld 
bebben. Door het verzuimen , van de be-^ 
ftaanb^arheid deezer twep laatfte geval* 
len in achc te neemen , heeft de HeeïfFal- 
fo, die tuOche^wyte' nteer als oneindig 
aangezien, wanneer de ejene macht (ii- 
menfion) meer aaqgroeide als den andere 
afnam; en s^ndere Wiskünftenaaren zyti 
in naavolging van hem in het zelvde wanr 
begrip gevallen^ AUeenlyk moet men 
sicht geeven, dat in dit laatfte geval de 
reeks in eene ontkennende gedaapte voort- 
komt; doch zy blyft daarom eiodig;. 
Verders is dit Grond-begintzel niet alleen 
toepalTelyk tot de oppervlakte der krom- 
«ne lyiieh, maar ook op de lighaamen doot 
derzelver omwenteli|ige voortgebracht, 
1^ 5 ' II. 



$$e rmtiMMG tot Bit 
Jl Qevolq. 

$. 248. Het h betoogt, éie waiif 
0eer de odein^ige Affyptfiotifehe inhoud 
P R S L X T ront-pm den ^ffympMt C T 
#eoteIc y é^t dezelvveen eindig iighaam 
befchryft dje het diibbeld iV, van 
een Cylindtr of Rol , welke een cir jrei 
▼oór grondvlak heeft pp de lyn CR be- 
fchreeyen en voor hoogte de lyn RSj 
het geene in den eerften opflag vreemt 
fdiynd re weeisem Op «rat wyce idn een 
eindig li^bizm uu de voortgang van een« 
meindige oppervlakte vocMtkoomeo ? 
Zonde deeze ondndigen teelef opk van 
nsitqnr veranderen door de omwenr^^ 
Img? dit il onbegrypelyk: Zelw tó^d«i 
veele overhellen te gelooven dat deeaie 
voortbrengende oppervlakte, niet onein'* 
è^vfw. Doch dit zonde eene groovemfsf 
ftellingezyni want die zplvde reeden ^, 
waar door de AffympMifebe tuflfchen wy te , 
pneindig is , is bok die geene waar door 
jiffc^p zoo een wy?e vportgebragte Kg- 

liaani 



XBis«ii*Siri«]it»J fff 

fitam eene eindige groocteid is; en nie!i 
zfethier eeqe gelukkige toepaffinge vin 
de Grahdreegc^ ii) htt voorgaande gè^ 
volg ter moeder geflèid. De gelykécaf- 
reben -vyeen» ABLK en BDML, mas* 
ken in htinne pinwenteling om dim mü* 
looper CT een teekt van lighaamen, ifi 
weike de grondvlakken en faQogteos iti 
acht genootneii moeten iporden. De 
^öndvlakken deezer ligha^men yermin-' 
^eren in dezelvde Reeden als de yierkan- 
ten der ordidaaten AK en BL enz. » dat 
IS te zeggen » ate de vierkanten der ter-^ 
men van dé tot in ^ onciindige afeee» 
^leiidè jDeiedcunfl]ge)»ro^f/;terw]rl bnii* 
pe hoogtens of de verfcbülen AB, BD» 
enDFenz. aatigroejende zyn , eeven als 
de termen van eene tot in 't ojieind^ 
opklimmende meetkundige progres ; b; 
geyolg zal het {aatfte llgbaam nootzaa- 
keiykgelykaannpi ayn. £n dus i| dëe3(e 
feAe van lighaamen bepaald ^ en de ot« 
eipdige JJJympMifcbe Jrïïa , moet een eiii- 
dig ligbaam votonbreogen* 
S* *49- QtP niets weegens dit }aat% 

Gq: 



i(ii€volg 09i^er te baten /'zaUeo wy. deir 
ji^houd v?u) ee0: lighaam bepssialtin , voort- 
gtbracbc zyode door » de, omwente- 
iing ydfa dp éOj^P^ifi^ Jrjfa tonton 
den mislooper C T^ I^ac 'ef door het 
pont H epn rechte lynjtJQ^^toogen ^yn 
:eeyeawydig aan de misIoi^erC T» en 
door bet punib , eene rechte ib^ oneindig 
dicht by den eerden. Nieu beiec 'er te 
.onder (lellen dat zoo een ligbaam gemaakt 
il Qit een oneindig aantal kleine ringetjes , 
^ voortgebracht door de omwenteling 
van een l^leia vif r;kani;|e « eevjsn als QjhH. 
Poor dien xiu alle deez^ ringjstjes eeo 
jselvde grondvIaJa0 hebben;^ zullen zy tot 
elkander zyn als de pppervlaktens der Cy- 
lindfirs , of Rollen j door de omvenre/ing 
van QH otn CT voortgebracht. By ge- 
volg is.de fom van alle deeze kleine 
iighaameti als de fom van all^ deeze pp- 
pervlakten;. Die gefjkeld zynde maakt 
CR=a, R&=*, Cq=zxenqH=iyi 
en laat c den omtrek zyn , door de ilfa^l 
GR befchreeven ; dan isa: c~^ y 

'J^ =3 aap d?n omtrek door 4e Uraal 

CQ 



' GQJjdchreeveiu.By gevolg ig.^ gelyk 

aan de oppervlakte door de omwencé* 
ling v^ iÏQ^'&^réèvéD; ^tcOOc om üac 

xy=ab bf z^t y=i±^ zyn , en dut 

^=^"==:»dr| WAlkéfs: S)m.=ebs 

is; en zoo x=:/i9 gefield word ^^ zal bet 
Êghaam door de omwentejing Vair de Jf^ 
fjmptóttfcheJfèa yóottg^^ zyrif 

aan oJtr., Wi^/ j^t k&arbïykelyk volg't^daÉ^ 
^icligbfl^jtfi het dübbeld is van&éö Cy/fn^^ 
j^ welke '<^ii^:clrkel op CR hêrchi!eë^ 
ven voor (grondvlak heefc^ en delyn RS 
voor hoogte/^ i ^ -^^ ^ 

Uit deeze Grondbegintzelen zoo- 
dfe ook kühfien^ betoogt . worded , dat 
iüdien die- z&y^e JJJymptot^cbe Jr^ 
GRSLXT -rónfeöi de miïoopQt CIt 
ti^entelde-, "fer eèiiïighaaiii voortgebracht 
èèttde worden; dat ondndig ^oiidte zydift 
v^rgelyk vati' ket Üghaani ^ Welke door d« 
ótnwenceünfg^Van die zelvdé\^r^j om de 
xnislooper GT voortgebracht 19 gewon< 
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3^ imi9tn^v^^ 

Sneeden, ^ 

' J. ajo. ttee Keegel-rüeeden v^ 
dèn gezécht^e/yihMrm/g te zjii,wanneec 
4è aflenA4, én B*Van (Jè een^.eevén. 
feedig zyn aan de aflen "01 ^viTf.v^ 
de anderen jf/^ïff, 38. SSf/f*?)- 

I. Öevölö^ 

« . ■ ." 

* * -f^ - - • • » • 

f. .251. By gevc% zaBen zy ooJÈ gjfe-, 
iykvprawg ayn , wanoeör^e »flla»de« 
fan het t^andpiii^t «0% JMt inid4e)pont 
fn tot ik 4^;er6:^ns <fer a^ea eevi^ree* 
4^zyni waat <^e e^veni«ed|gMid 
l^repgir noot^a^lyk die ^ler a&n mee* 
de; waar uk ten klaart blykt , <4it 
^le de Farfbeis gélyjÉvornriS aan «&aB> 
der zytt j de#yl de afllandeh Vait . liec 



Üaodpunt tot de krain ',en tot het mid* 
delpaflt^ altook tot eUcaader zjn gdyk 
eeae eindige gR^Kheid isot ecoe oneiib^ 
dige- , 

$. 2SZ. iy g^yoig bebbra alle de ge* 
lykvormige byprerbeli dezeivde misloo* 
pers , wanneer 2y het mlddelpant eoi 
eenen as gemeen hebben ; en omge- 
keerd; wmif)t& hjFperbe^ begreepenf 
zyn talTcheA twee faistoopers die de 
zelvde boek. met eikander maaken , zyn 
die hype^els geFykvorm}|;. Dit alles i^ 
een g^olg van de voorgaande Bepaafin*^ 
g|e da van de befchfyving der mLsloot. 

^ , lil. ÖBfOLG. 

' ■ hV ; 

- S* A53> I^s doettde^ zolliei} all^ de ï^ 
1$M die m0i; de aO^ van gelykvomigc^ 
jUcud^fbeedea , fieiyke tioekca maa-i 
liiB , «ftW«MUg 4W cdkaoder zyn ^ 

by 



by voorbeeld ,ridegelykftaiidige mee»j 
de*diameeters , de gblyklbuidige raalc-. 
at fl!y-lyiien;^eo kie.oppenrlaktein. tut*, 
fchen gelykvormige (hikken van gel^^ 
vormige kromme lynen , als meede de 
gelykvormige ^^ dbelen van galykftandige 
lynen » zullen toe elkander zyn als de 
vierkanten van de óp de zelvde. wy- 
'zé getoogene lynen, in tedere kroaune 

« ■ .* 

1: 5- ; ?54» Laaten V Wee gilyhmthige 
K^egèt'Jneeien tyn , lóelke een en zeMé 
ii^tddelpuni Hebben^ (Tig. 38, 39 en 40.) 
en wier qU en tp di zelvde lynen geplaat/l 
zyni zoo men 'er een diameeter CDA of 
CAD in trekt naar gevalle , fnydende de 
binnenjie kröfnrielyn ïii Dy dobr dat punt 
D aan die binmnjie kromme lyn een raaklyn 
ÜL, iBpaM mrdendedan de buitef^e'in 
bet punt L) en doof eènfg Jiip Mnog eeni 
rechte M O P N , byderzydt b^étald wor^ 
tendeaan de butteri/k' kromme h/n en^ eaetêp 
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wydig zyndi aan de raaklyn in D : zal W 
voor Mire KeegeUfneede deeze gelykbeid 

^komenMOXONz=DL\ 

Betoogingb. 

Laat a en p de dlatne^cer CA en des- 
zelfs parameeter zyn , «j en ir de oover- 
eenltemmende diameecer CD met des« 
zelfs parameeter. Dan is het zichtbaar 
dat de lynen MN en O o dubbelde ordi« 
naiaten van de diameeters CA en CD 
zyn , welke diameeters deeze ordinaa- 
ten ook in tweën gelyk deelen in de 
flippen P en P; dus heeft men, ¥W: 
Hb ca' +C"P'=p:. a en FÖ': + 

ClD' + "cT'=^: 4ft; dewyl dan de 
gelykvormige Keegel - fneeden deeze 
eevenreedigheid geeven p: az=zfc: a; 
heeft men PM': + CA' + CT* = 
P O' : + CD* + C P* j_by^ gevolg. 
( verwiffelendeendeelende), PM'-P O* 
of MO X ON; PM' = ± CA' + CD^ 
Y + 



gj8. ' ImWW.»» TOT a»l 

+ 5^* HP C^* e& ónk de otdm2<»Mai 
DL en PM^, is ±"g\A' + C^': ^ü:' 
CA^ + C P' =«= &L': rar? by^ge^ 
volg MOXON; P M'= D V: PM'i 
cndasM0X0N=5TI': 

. Die Voorftel is nkt toepaflelyk op de, 
I^abel, dan wanneer de lyn AD di^ 
i;e€iicis wejke gevoaden moec wojdien ^ 
en da/i de parabels zoo geplaad}: zyn als 
^ec behoord om een gemeen middel- 
pant te kunnen hebbeii. In all$; andere 
gevallpn vind men altoos MQX*ON==: 

APXp—PÖX ar, welke waardy in 5X*^ 
verander6\waiina(3f d» parameeters pcn> 
.% gelyk iaan elkandei zyn. Hior uit k|iar% 
hen véete weinig bekende en- tSm^ 
voortrefi^Iyke Waarfteedian: afgeleid wor^* 
den, weegei)s4e veiich^Iéndd^ oi]|eikid£i 
^env^n een eo zejvdt (fltojt. 



1 ©ï;roLö. 

. i- ^5S* Laat 'er weedeiom door liét 

ïtïp O eene rechce lyo ROS tgetoogen 

^syn i eevcnwydig aa& een rajklyn G^ 

van de binneofle kromme l^n ; ^zop 4K|I 

'er ep <le 'zelvde ^yze 'becoc^ -W'Of^ 

ièh ^aft RO 5<'^ S rir-^^'iis^ön^ht 

gevolg M'OX Orï : 'RÖX ÖS=t^^ 

<JK\ waaarititiird}gt^^C¥^8ii!l[èert«ee 

iieobt» tlynÊOi ^S ^enMN umcigeym)\é 

gdco<^n himdn '^en kJ^ iKeegel-ffnee^ 

déii , óelkdnÖer in <een fnmt 'O fdooi'faijr' • 

*den , 2iiUeii de reöhtfaoe^n ' hniinelt 

vdéelan toe elkatider in eene èbAedd^ 

Reeden zyn^ het gefenc odcigemufckejyk 

Wöe|«eftis de uiterlyke fn^- lytiea »beto):)gt 

kan worden. 



IhGÈ- 



$4ö Inleiding TOT dë 
IL. Gevolg. 

5. 2s6. Hier volgt verder uic ; dat 
de om het zelvde middelpunt ftaande ge- 
lykvormige Keegel-fneedèn^wier affen 
in de zelvde rrgting zyn , ook weegens 
elkander misloopende kromme lynen 
worden ; dat is te zeggen , dat zy elkan- 
der tot in 't oneindige naaderen zonder 
;tig ooit te kunnen aanraaken « in ge- 
valle zy oneindige takken hebben, ge- 
lyk de Parabel en Hyperbel; waar uk 
nog volgt, dat deeze laaifte kromme 
lyn haare mkloopers tot in het on- 
eindige moet naaderen , wyl deeze twee 
iynen (naamentlyk de misloopera) de 
paal of het perk zyn toffchen welke alle 
de gelykvormige hyperbeb (die tuf- 
icben deeze lynen befchreeven kunnen 
worden) beflooten zyn. 

Aanmerkinge. 

Deeze Grondles is een van defchoons- 
te die 'er weegens de Keegel-fneede ka» 

6^ 
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gegee ven worden, en men zoude gemak- 
kelyk^ervail kunnen afleiden alle de faa* 
menftellingen, die door den Heer Neiot(m 
uitgedagt zyn , om het Vraagftul^ vaa 
Pappus öp ce iofTeti , Wanneer de krom-^ 
me lyn een KeegeLfneede is. Men- zou? 
de 'er ook gebruik van kunnen maakon t 
wanneer 'er gevraagd wierd om een Kee» 
gei-fneede door verfcheide, in een zee- 
kere betrekkinge gegeeven punten >, te 
doen gaan. Het bedek van dit Werk 
laat ons niet toe verder uic te wy- 
den : die geene welke lufl: hebben om 
het ineer uit gebreid të zien , kunnen hec 
werk gebruiken, welke ik oover eenige 
Jaaren weegerts dé Keegel-fneeden heb 
uitgegeéven (*). 

(♦) Wy vetmeeoen Idat dit werk voor tytel 
voert, Elcmens des SeSims Cmiques demêntré 
par Syntbefe. . . 
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ie IS reegel 22 op het einÜe, fl^aé 
•KN:,leesAN: 

... .23 la«tftereeg.ftaat+— "fc j-^iji 

- * - . 50 rciBgel«, ftsit AT~Iöes-Aïri 
« •. - - 53 . . . tSj -'- -fd - . fy 
....54 M, -.-M->L 

- • - • éo onder asin (laat (x)Eucl.Il: lees 
(a) Eacl. Xl: 6. Op die zelvde ólaats flaat nog 
(v) Eucl. II. S' l«es (v) EucL XI:. 5. 
Bkdz. 85 re«gd 23, ftaat Kucl. Def- VI: s^leei 

Eucl. Def/X: 5: 
. • . . 92 . -i .9» ftaat; die •kromme lyn ^n 

taaklyn aan t^trökkeh , ie* , 'aan die kronaae 

Ijrn een raaWyn te'trekken. 
Bladz. 105 reegel 4, flaatrÖ,ÜKï en Ör, lees 

* rQ,<^en^Q^. 

; * . * i<J9 . • • . ar.,':op;hQtrelï«fe lh»t?Pliees'B 
4 ^ ^ .116 onder -aan jftaat EucL II: 6. lees EucL 

.... 117 . . . . . (l) Euél. XVH: 5. 
lees Eucl. XVIII: ^. (r) Eucl. IV en XVI: 5. 
. . Eiic.l.X»VenXVi::5. .( <? ) ^Eild. VII: 6. 
. . .EucL JL-iö. 

Bladz. IS3 reegel 3, flaat y«(«'— a*) — 

lees y''=Cnf»— a')-^ 

Bladz. 163 onder aan -Haat EucL Def.Lé. 
lees Eucl. XXIX. i.' 

♦ ... 193 regel 3, aan het einde ftaat, MR is,- 

altoos, lees MR is , MF altoos 
Bladz. 
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Bladz. 220 reegel 3 ftaat +CT*+ Cl?*^ « ï 

Bladz. 221 reegel 6 Aaat CF lees CP 

.... 229 . . . 20 • . . Ff . . F «* 

.... 232 onderaanflaat£ucl.II:3*enEucl.XI:d|. 

lees Eucl. III. 3. en Eucl. XIII. 6. 
.... 234 Eucl. XII: 6. lees Eucl. 

XIII: 6, 
.... 240 . • • 4, . • • PL lees, BL 
, . 18» • • . het zelve. 

• • . • 270 de laatfte reegel ftaat |oo l^leesioof 

• • • . 288 reegel 4^ aan het einde llaat— - — | 

fees^ — 
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